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Poznamka k é¢lanku p. Hlavacka.
Od K. Petra.
(Doslo 22. prosince 1930.)

Uvahy p- autora lze podstatné zjednodusiti, nahradime-li

funkei sinus funkef jednodussi. Takovi funkce ]est na pf. funkce
@(x) definovana témito rovnicemi

p(x + 2) = p(x), @(— x) = p(z), pro kazdé =z
@(x) = z, jestlize x jest v intervalu (0, 1).

Funkce jest o¢ividné funkei spojitou; znazornéna jest graficky
lomenou darou probihajici mezi pfimkami y = 0,y = 1. Hodnotg
nulové na.byva v bodech @ = 2k; v bodech x = 2k 4 1 stiva se
rovnou 1; pfi tom jest k libovolné &slo celé kladné nebo zapomé
Pro tuto funkm jest. platny vztah

p(x + h) — @(x) = (— 1), 1)

jsou-li oba body z, « + k v intervalu (a, @ + 1), a celé &islo. Pomoci
té funkce sestrojime funkei F(x), jez bude ddna fadou nekonednou

_— R — 2
Fl@) = pla) + 15 9(102) + 105 p(10°2) + .
a dokéeme si o nf; %e nemd v Z4dném bod¥ derivaci, adkoliv jest
viady spojita. Uva,iujme bod x dany desetinnym zlomkem .

2=t + 15+ 1ok oL 0ZSwm=9 k=123

102
G, Gy, O, . . . jsou &isla cela. Kladme déle
2 ‘
hn=€n,mj, &= =+ 1,

pfi dem% pro j’edhoduchost poZadujeme, aby en bylo kladné, je-li
@, = 0,1, a aby bylo zdporné, je-li as = 8, 9. Pak jest v dusledku



161
periodicity funkce ¢(z) a v dusledku rovnice (I) ihned
F(x 4 hy) — F
( + h) (x) ( l)" + (— 1) + (— l)ﬂ, +...+ (___ l)"’ﬂ -1,
n .
AvSak nekoneéna rada (zlomek desetinny pro = pokldddame — pii-
dévajice po pf. libovolny poéet nul — za zlomek desetinny o ne-
koneéném podtu mist)
(— 1% + (— 1 4 (— 1) +
neni konvergentni, neexistuje tudfiZz limita vyrazu
F(x 4+ hy) — F(x)
. by '
a funkce F(x) nem4 v uvazovaném bodé x derivaci.
Tim konstrukce funkce spojité, nemajici v Zddném bodé deri-
vace, provedena a ucel sledovany p. Hlavidkem dosaZen. Jedno-
duchost funkce @(x) dovoluje nadto vySetfiti n&které dalsi vlast-
nosti funkce F(x). Uvedu jednu bez dikazu, ktery jest ostatné
zcela snadny. Jest

lim F — je-li
| hlil; F(O + 7 kl); - F(0) =4+ ~, jeli >0,

pro lim n = oo.

=—o0, jelih<O.

‘Ma tedy F(z) v bodé x = 0 relativni minimum vlastni. Takové
mmlmum o¢ividné nastdvd v kazdém bodé z, lze-li x vyjadriti
pomoci desetinného . zlomku konednym poétem cifer. Jest tedy
mnozstvi relativnich minim vlastnich vSude husté. M4 F(z) jesté
v jinych bodech relativni minima? V kterych bodech F(x) ma
relativni maxima? Koneéng; jak veliké jest absolutni maximum
funkce F(z)? Zda ¥ada Fourierova pro F(z) o periodé 2 ]est v kazdem
intervalu stejnomémé konvergentni ? .

* .
~ Remarque au sujet de Particle doe M. Hlavi¥ek.
(Extralt de l'article précédent.) ‘

* Lauteur fait voir que la démonstration de M. Hlavaéek peut .
étre simplifiée si 'on remplace la fonctlon sin x par la. fonctxon »
définie par les relations suivantes: :

pl@ + 2) = p(a), pl— )= pl(x), p(z) = » pour 0 S < 1.

La fonction F(z) du texte tchéque est alorl contmue sans admettre
de dérivée en aucun pomt -
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