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Poznamka o integralu Binetové.

Sdili

M. Lerch,
docent Zeské vysoké Skoly technické v Praze.

Z theorie funkce gamma jest po Cauchyovi a Binetovi
znémo, Ze integral *)

(1) &) = 2arctg-5¢tw
82:::71 —1 -
0

souvis{ 8 funkef{ gamma rovnicf
@) logl(w)= ( 0 — ——) log 0 —® —}- logV2u + w(w).

Jsou-li ®,, w, dvé kladné realné Veliéiny, obdrZ{me po-
moci vzorce (1) uZitim elementarného vztahu

(@) arctg wi +arctg — Alctg (an (0, + @,)
1

kde Arctg 4 znamend arctg z pfi z > 0, ale arctg z | = pti 2 <<0,
rovnici

*) Viz rozmanité udebnice poétu integralniho, neb Meyer, Vorlesungen
iiber die Theorie der bestimmten Infegrale, po pifpadé autorovy
Slunky uvefejnéné ve Véstoiku Ceské Akademie r. 1893.
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2amig G0t
(@) + 7(0,) = 13~ dx,

0
Abychom tento integrdl pretvofili, piSme
0 +0, =2e¢, a0,=4,
a provedme substituci
. B g
Qo
r= —“Z+V“'lz”+ﬂ,

—a Vo2 B 4,
Vo's* + 6

=z,

tedy

dr = —«.

¢imZ vznikne

4

f Arctg—:- —oaz +V0W-{:i

dz.

(@) + 7 (0,) = 2e

o2 (—-az—{—V&ﬁE__ 1 Va"z2 + B

-

Jeito*)
dlog (1 -- o27 (o —Va-’w’-{- [)) )

_ — 27 —ax —{—Va“a:"—}—ﬁ i
—6275(—&2—{—,/«’:1:’—{—7)__ 1 ) a2w2+ﬂ

)

obdrifme cdstenou integract — majice zfetel k okolnosti, Ze

funkce Arctg —910— jest spojiton v oboru (— oo ...o0) a md pro

® = — oo hodnotu #, pro x = o hodnotu 0, takZe soucin
(b) Arctg ;1’- . log (1— p2m(ex— Vm_ﬂ))

miz{ jak pro ¥ — oo tak pro x == — oo — vzorec,

*) Ve svych publikacich oznaduji pkirozeny logarithmus literami log..
18*



276

(3) 3(@,) + B(@) =— f o (1— o2 oo =V D),

kde w, a w, zna¢f kofeny rovnice druhého stupné
(3% 0 —2a0 +pf=0.
Dosadfme-li sem za @(w) hodnotu plynoucf ze vzorce (2)

T(w) = log I'(@) — (m —-%) log @ + o — log {27,

méme vztah
@y L f1+w=1°g(1 2n(oex— Va1 p)

= (m, ———;—) log @, 4 (m2 — %) log @, — 2a
—log I'(0,) I'(@,) -} log 2= .

PiSeme-li v tomto vzorci neb ve vzorci (3) o, = 0, = o,
vzuikne novy zplisob vyjadfenf funkce @(@):

@ o= f . +w210g(1 ¢2om (@ — Va1 1)),

Zajimavéjs{ zd4 se vysledek (3*) v pifpadé 2«¢ =1, kdy
totiz o, = 1 —w, , takZe pak

-

I"(ml)r(m.z): m .

PiSeme-li zde w za w, , a zdroveh = w — w? vznikne
vztah
1 ‘/‘w dx Vo T de — do?
) Toarleg(l —e™ ™™ T 40 — o)
nJ 1 ¢
®) T
_—_( )log1 +logsmam+log2—-1

pii CemZ se predpoklidd 0 <o <1.
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Pro zaldtetniky poznamendvdme, Ze co se tkne mizen{ vy-
razu (b) jest v pfipadd « — — co prvy ¢initel konelny a druhy
se blfZf nulle, kdeZto pro kladnd velkd = mame

a6
1_e2n(ax—ra’x’+_’§):1__e ot:z:+w’+m‘ :

ap  dy  d, , d
=X a4+t aq

kde ¢, , ¢5,... a d;, d,, d,,... jsou konstanty, na jichZz hod-
notdch nezélezi, a tedy bude

el — Ve By — e P L G | &
log (1—e y=log -4 —- 4o+
z ¢ehoZ soudfme, Ze vyraz (b) md pro x — oo hodnotu
lim 1, ™0 _
= log ax
jak tvrzeno.
VyloZzené zde vysledky (3*) a (4) s pominutim pocetnich
detaild a blizitho uréenf funkce Artg uveiejnili jsme v XXXI.

svazku pédné Battagliniova Giornale di Matematiche, v segité
kvétnovém a Cervnovém r. 1893.

Poznamky k Artztovym parabolam v troj-
uhelniku.

Napsal
Jan Marek,

professor na vojenské akademii v Novém Mésté za Vidnf.

V novéjsi geometrii trojihelnfka dbleZiton tlohu maji 3
paraboly, dotykajicl se dvou stran trojihelnfka v krajnich bodech
treti strany. Tyto kfivky (spolu se soustavou jinych tif pa-
rabol) vySettoval poprvé Artzt v programu gymnasia Reckling-
hausenského r. 1884 (Untersuchungen iiber #hnliche Punkt-
reihen auf den Seiten eines Dreieckes etc.). Po ném zabyval
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