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Uloha 7.

Vrcholy trojdhelnfka leZf v prisecich stran a, b a ¢ dru-
hého trojihelnika s pfi€kami 1hly tohoto pilicimi. Jak se m4 -
plocha p prvniho trojihelnika ku plose P druhého?

Prof. Vav¥inec Jelinek.
Uloha 8.

T¥i kruZnice o polomérech r;, r, a r, se sebe dotykaJI
zevné. Jak velkd jest plocha p trojihelnfka, jehoZ vrcholy leZf
v dotyénych bodech téchto kruZnic? Tyz.

Uloha 9.

Jak velkou plochu p zaujim4 trojihelnfk, jehoZ vrcholy jsou

d4dny patami vySek trojihelnfka o ploSe P a thlech e, g8 tedy i y?
Tys.
Uloha 10.

Vrcholy B a C trojihelntka ABC jsou pevné a treti po-
hybuje se v kruZnici tomuto trojihelnfku opsané. M4 se doké-
zati, Ze dva vrcholy a stfed vepsaného étverce, jehoZ strana na
BC spociv4, vytvotujf ellipsy. Prof. V. JeFdbek.

Ulohanll

Normély elhpsy v krajnich bodech . (zy, ¥1), (#,, yg) dvou
priméréi sdruenych protfnajf se v bodu (z, y); mé se naléztl

geom. misto bodu tohoto. _ - o Ty
Uloha 12. -
M4 se nalézti gedm. misto bodu P, ve kterém kolmé nor-

mély MP a NP ellipsy se protinajf. _ : Tyz.

Véstnik"literarni

A. Hlidka programﬁ

- Patd vjroéni Zprava ¢’ k. vyééi realné ékoly
v.Brné.
0 nékterych 'vlastnostech dvou a % soustav homogmﬁckych
o udits jich pii ‘Fedent wloh geometrickich. Poddvé prof. Vdclav_,r
Jerdbek. (33 stran). ‘
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Poéfndme hlfdku mathematickych pojedndnf obsaZenych
v Ceskych programech Skol stfednich za minuly rok ' 8kolnf
struénym referitem o préaci, kteri by obsahem svym obSirnéj-
8tho rozboru zasluhovala. Spisovatel, chvalné znimy péstitel
geometrie, pojednal spiisobem ryze synthetickfm ve dvou oddé-
. lenfch o nékterych vlastnostech homografickfch soustav obsa-
Zenych v téZe roviné, opiraje se o price Tarryovy a Petersenovy.

.V é&dste prvé uvaZovany jsou dvé soumistné soustavy homo-
grafické a vySetteny dudlné jich samodruiné ‘body a pfimky;
tyto tvotf obecné trojihelnik, jehoZ vrcholy jsou body samo-
drunymi obou soustav. Stane-li se jedna strana tohoto troj-
tihelnfka tibd%nou, nastane zvlastni pripad homografie, totiZ p¥i-
buznost; tato ~zahrnuje v sobé podobnost, p¥i které dva samo-
druZné body jsou v nekoneéné vzdalenych pomyslnych bodech
kruhovych. Z obecnych vlastnostf soustav homografickych vyvo-
zeny jsou zvl4&tnf vlastnosti dtvard ptibuznych a podobnych. Uvah
téchto uZito pak ku feSenf tloh neb k dikazu vét, z nichZ jen
nékteré ukdzkou uvidime:

M4 se sestrojiti trojihelnik danému podobny tak, aby
jeden jeho vrchol nalezal se v daném bodu a drubé dva na
dvou kruZnicich danych.

Do daného rovnobéZnika vepsati kosoctverec o daném
obsahu.

M3 se vepsati do trojihelnika abe trojihelnik a,b,¢,, jehoz
dvé strany maji urCité sméry a tfet{ danou délku.

Spojime-li vrcholy trojihelnfka-abc s dvéma libovolnymi
body a protfnaji-li pﬂmky takto obdrZené kruZnici o trojihelntk
abc opsanou v bodech o', ¥, ¢, a”, b”, ¢”, tvofi pHimky a’a”,
b'b”, ¢¢” trojahelntk mnp homologlcky s abe.

Cist druhd jednd o vlastnostech % soustav homogra_ﬁckych

V soustavdch takovych prochdz{ kaZzdou trojinou bodd sdruZe-
nych nekone¢né mnoho trojin pffmek sdruZenych; ka?d4 z trojin
téch tvoff trojuhelntik, jehoZz vrcholy leZf na tech tak nazvanych
pifslusnych kuZeloseCkach. KaZdé tri piisludné kuZeloseCky majf
spoletné tfi body, jichZ geometrickym mfstem jest kfivka tie-
ttho stupné prochdzejfef - deviti samodruZnymi body t¥{ danych
soustav. K dudlnym vfsledkﬁm vede vySetfenf tak zvanych
ptidruZzenfch kuZeloselek. Jsou-li dané tfi soustavy pifbuzné,

lez{ 6 samodruinych bodfi v nekoneénu a 3 v konecnu; jest
pak nekone¢né mnoho svazkfi, z nich kazdy obsahuje tfi pﬂmky
sdrufené, a geom. mfstem chh stredi jest kuZeloseCka jdoucf.
onémi themi body samodruZnymi. Pifmky obsahujicf po tfech
sdruZenych bodech obaluji kiivku tﬂdy tretf s dvojndsobnou.

GbéZnou teénou. _
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T¥ soustavy podobné majf imagindrn{ kruhové body v ne-
koneénu spoletnymi body samodruznymi a dal8f t¥i jsou v ko-
necnu; kuZelosecky dfive jmenované prechdzejf v kruZnice. Ze
specielnf polohy takovych tf¥{ soustav vyplyvaji vlastnosti bodi
a kruZnic Brocardovjch a Lemotineovijch. Konecné rozfeSeny na
zdkladé vlastnost{ tff podobnych soustav nékteré velmi zajimavé
ulohy, ku pt.: ’

Do trojihelnfka abc vepsati trojihelnfk a’d’c’, ktery jest
shodny s danym trojihelnikem a, b, c,.

Do ¢tyrdhelnfka vepsati &tverec. -

M4 se sestrojiti trojiihelnik shodny s trojihelnfkem danym
tak, aby kaZd4d ze.tff stran jeho prochdzela bodem danym.

-Tot struény piehled bohatého obsahu, ktery ve védecky
cenném Clanku prof. Jetdbka dikladné jest zpracovén, a k jehoZ
ﬁnazoméni platné prispivd tabulka 22 péknych obrazcii obsa-
ujic.

Véta prva odstavee 6. (str. 4.) méla za ptiCinou iplnosti
vyslovena byti zcela obdobné s vétou 7., totiz: ,. .. kuZelo-
seCka, kterd jest vytvorem dvou sdrufenych a tedy ¢ projektivnich
svazkl paprskovych.“ TéZ véta o vyznatné vlastnosti dvou pif-
buznych soustav vyslovena na str, 6. ponékud netiplné; pomér
nen{ stdlym pro dvé sdruZené tseky obou soustav viibec, nybrz
jen pro sdruZené tsecky dvou sdruZenych paprskd. — Odporu-
cujeme vyborné toto pojedndnf zvl4¥tnf pozornosti téch Ctendid,
ktet{ se zajimaji o synthetické, na modernich zskladech spoéi-
vajicf feSeni tloh planimetrickych. - Prof. A. Strnad.

B. Recense knih.

The electrical and magnetic properties of the iron-
carburets. By Carl Barus and Vincent Strouhal. (Bulletin of
the United States Geological Survey. Nr. 14.) Washington, 1885.

Ptitomny spis poddvé vysledky spoleénych studif, kterymi
se delf fadu let zandSeli desky a americky ucenec. Prvn{ z nich,
byv pfed nékolika lety jmenovén fysikem p¥i dstavu pro geolo-
gieky vyzkum Sp. St., zachovdn jest vlasti své povoldnim za
. professora exp. fysiky p¥i na8f université; druhy tuSim dosud
zastdvd misto chemika pfi zmfinéném tstavé. Zpozorovavie, jak
dobfe se elektrické vlastnosti riznych druhfi ocele a litiny hodf
ku klassifikaci téchto latek, vypracovali obsahly pldn ku- vSe- -
strannému studiu tychZ vlastnostf, které byvsi jiZz ve Wiirzburgu
u prof. Kohlrausche zapocato, za souhlasu feditele Q. Kinga
v laboratofi zmfinéného dstavu geologického dokonéeno -bylo.
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Svou specialnost{ vymyké se pfftomnd préce, co vysledek
veliké pile.na peclivé provedenych pokusech zaloZend, podrob-
néjdfmu rozboru; upozorhujice na ni nejen fysiky v uzéfm slova
smyslu nybrz zeJména téZ technické kruhy naSe, obmezujeme se
na uvedenf obsahu jednotlivych kapitol.

Kap. I. Vztah mezi elektrickou vodivosti a teplotou ocele'
" v riznych stavech tvrdosti, kiijného Zeleza a litiny.

Kap. II. Podminky, kters podstatné uréuji tuéinlivost ka-
lenf ocele, a méfenf tvrdosti jej.

Kap. III. Povaha kalenf ocele, studované se stanoviska
elektrického, se zfetelem k obdobnému chovini se litiny a smés
stifbra.

Kap. IV. Thermoelektricky ti¢inek magnetisace. o

Kap. V. Vliv tvrdosti na maximum magnetisace, jehoZ
tenké cylindrické tyce ocelové riiznych rozmérit trvale nabyvaji.

Kap. VI. Kalenf ocele se zfetelem ku schopnosti magne-
tického nasycen{, a k podmfnkdm magnetické stability této latky.

Kap. VII. Fysikalnd definice ocele, zaloZend na elektrickych
vlastnostech Zeleza, postupné vice a vice uhltku obsahujictho.

Kap. VIIL. Strucny piehled hlavnich dat.

Dodatek. O vztahu mezi theunoelektrlckyml vlastnostmi,
specifickfm odporem atvrdost{ ocele. :

Vhodné diagrammy, veliky podet tabulek a podrobny abe-
cednf index zvySuji cenu objemné této monografie. 4. 8

Handbuch der Zinseszins-, Renten-, Anleihen-
u. Obligationen-Rechnung von V. Baerlocher, Mit fiinf Ta-
‘feln von Fedor Thoman. Ziirich. Druck u. Verlag v.
Orell Fiissli & Co. 1886,

Nejvytecnéjsi spisy v oboru politické arithmetiky*) vyka-
zuj{ literatura anglickd a francouzsks. Literatura némecks, jak-
koli i v oboru tom, zejmena v dobé novéjdf, chvalné se prici-
huje, prece tou mérou nepokrocila. Spis svrchu psany proto-
oznamujeme, 2e spisovatel sebral v ném vymoienosti literatury

. *) Oboru mathematlckému, Jeni zand¥ se odvozovinfm zdkondiv a for-
mulf k vypoditévén{ finanénich operacf a poilstovacfch obchoddl s o-
bory’ statistiky a poétu pravdépodobmosti k tomu se vztahujfefmi,
fkaji Némeci Politische Arithmetik; Francouzi nazjvaji ho Science des

. actuaires, 3 Angliané Science of actuaries. Prof, Dr. F. Studniéka
v tomto Casopise; roé. IIL, str. 97., navrhoval, abychom mu Hkali
Nérodohvspodd¥skd arithmetika, Snad i)ylo by pﬂpadnéﬁf oboru mathe-

. -matickému politickd arithmetika nebo véda aktuarskd zvanéma #-°

. kati arithmetika finantni, ponévadz predmétem jejim jsou poéty, jimz
-vieliké finandnf operace vykStho druhu slouZf za zdklad ; jako: stdtnf

plijcky 8 amortisacf, loterni pﬁJcky 8 prémiemi nebo bez nich, doZi- ',
. votnf renty atd.: .
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anglické a francouzské, a ¢&inf je pfistupnymi. tém, kdoZ nemajf
ptileZitosti opatfiti si spisy ucencdi, jakymi jsou Sprague,
Woolhouse, Fedor Thoman, Achard, Dormoy, Charlon
a j. Spisovatel co do uZfvdni mathematickych symbold ve vzorcich
pridrzuje. se spisovateld francouzskych, pfedeviim Hippolyta
Charlona, proslulého svym spisem: Théorie mathématique des
opérations financiéres, Paris, 1878. KaZdou odvozenou formuli
objasiiuje spisovatel piikladem ze Zivota vzatfm. Pfestanu na
tom, -ukdzati k bohatému obsahu knihy Baerlocherovy. V tivodé
podévd se pékné a poucné psand historickd tdvaha -o rozvoji
politické arithmetiky, k nfZ poskytnul historicky materidl prof.
Dr. Suter v Aarau, zndmy svym dflem: Geschichte der mathe-
matischen Wissenschaften. Spisovatel tvrd{, Ze nelze na jisto po-
staviti, kdy a od koho poprvé byl stanoven znidmy vzorec sloZi-
tého trokovinf M = C (1 -}- £)*. Mathematickym zékladem sloZitého
pottu trokového a poétu diichodového jest geometrickd. Fada,
o niZ jednd se jiZz v arithmetickych uéebnicich XV. a XVI, véku,
aviak v Z4dné z nich, ani v téch, jeZ vySly v prvnf polovici
XVII. véku, o formuli slozitého trokovéni zminka se neéinf.
Tabulky slozitého droku (bezpochyby prvni), avSak bez vzorce,
nalezajf se v sebranych spisech Nizozemce Simona Stevina,
jeZ vydal. v Lugduné r. 1634 Albert Girard. Slusf uvésti, Ze
tabulky tyto neuddvajf hodnotu kapitdlu na drok z troku ulo- .
Zeného po = letech, nybrz hotovou (ptitomnou) hodnotu po n
letech splatného kapitdlu. Roku 1683 vySlo Leibnitzovo po-
jednéni Meditatio juridico-mathematica de tnterusurio simplice..
Slovem #nterusurtum rozumél se tehdy rabat neboli diskont,
jenZ se sréZel z kapitdlu, ktery se platil dffve neZ dospél.
V tomto pojedndni uvdd{ se poprvé formule sloZitého tvrokovanf,
a sice ta, kterd oznacuje hotovou hodnotu Z po a letech splat-

ného kapitiln S, tedy
v a
2=5 ()

kde znaéf v podil z kapitilu a roénfho droku.

" Pak vysly tabulky sloZitého trokovénf od dvou Angli¢and,
Wingatesa (Arithmetic improved, Londyn, 1694) a Smarta
(Tables of .interest, Londyn, 1726). Prvni némecké tabulky o slo-
Zitém troku nalezaji se ve spisu Ungerové Beitrdge zur
Mathest forensi, Gottingen, 1743. Zde (v némeckém spise snad
poprvé) odvozuje se piimo vzorec sloZitého troku, a sice
a(b-+1)™:b™ =x; .a znalf politeénf kapitdl, b podil z kapi-
tdlu a rofntho droku, ‘m pocet rokdi, a « konefny kapitdl. —
Dile uvetejnil tabulky sloZitého tiroku Deparcieux, Essat sur
la probabilité de la durée de la vie humaine, PalfZ, 1746 ; pak ptiSel
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Florencourt r. 1781. V dobé, kdy Leibnitz psal svrchu
jmenované pojedndni, braly prédce o umrtnf statistice a diichod-
nictvi. sviij pocdtek, kdyZz jiz asi 20 let pred tfm velcif mathe-
matikové Fermat, Pascal, Huyghens a Jakub Bernoulli
byli polozZili védecké zdklady poctu pravdépodobnosti. Za zakla-
datele dmrtnf statistiky lze poklddati anglického astronoma Ed-
munda Halleye, ktery podle rejstifku mésta Vratislavi sepsal
r. 1693 prvni tabulky o doZivotf. Béhem XVIII. stolet{.rychle
vyvijely se poet pravdépodobnosti, statistika lidnatosti, déichod-
nictvi a pojisfovani. Spisovatel ve své knize k této cédsti poli-
tické arithmetiky nepfihlizi, a divd za to jaksi v ndhradu lite-
rarné historicky prehled, ktery tuto predkldddme, majice za to,
%e mnohému o véc se zajimajicimu tim se zavdééfme. Roku
1708 vysel v Paffzi od Montmorta Essai danalyse sur les
Jeux de hasard, r. 1718 v Londyné od Abrahama Moivre’a
Doctrine of chances, a tamtéz r. 1740 od Th. Simpsona Trea-
tise on the nature and laws of chamce. Témito pricemi ptispélo
se podstatné k vyvoji poétu pravdépodobnosti, avak vyse mathe-
matického a filosofického zpracovén{ dostoupilo uceni toto epo-
chélnimispisy L aplace-ovymi: Théorie analytique des probabilités,
v Patfi, 1812, a Essai philosophique sur les probabilités, v.Pa-
FZi, 1814. Co od té doby bylo pséno, prdce Laplace’ovy. valné
nepi‘edél. Z literatury o umrtni statistice, Zivotnim pojisfovan{
a diichodnictvi od doby Halleyovy uvddi spisovatel tyto spisy:

Sussmilch, Die gottliche Ordnung in den Verinderungen des
menschlichen Geschlechts, Berlin, 1740; - :

. Th. Simpson, The doctrine of annuities and reversions, London,
42

L. Euler, Recherches générales sur la mortahté et la multiplica-
tion du genre humain; — Sur les rentes viagéres (Mémoires de P Acad..
de Berlin, 1760); )

Deparcieux, Essai sur la probabilité de la durée de la vie humaine,
-Paris, 1746;

Florencourt, Abhandlungen aus der juristischen und politischen
Rechenkunst, Altenburg, 1781;

J. N. Tetens, Enn]eltung zur Berechnung der Leibrenten und An-
. wartschaften, Leipzig, 1785; -
- deMorgan & Price, Observations on reversionary payments, 1783
- Duyvillard, Recherches sur les rentes, Paris, 1787;
-« _ F. Baily, The doctrine of interest and annuities, analytxcally mvestx-
gated and explamed London, 1808; -
J. von thtrow, Anlemmg zur Berechnung der Lebensrenten,
‘Wien, 1829;
Th, Wlttsteln Mathematische Statistik und deren Anwendung auf
Nationalokonomie und Versxchemngswxssenschaft, Hannover, 1867,
. Maas, Traité élémentaire des annuités viagéres, 1867;
" Dor moy, Théone mathématxque des assurances sur la vxe, Pnns,
1876;
: Fl ei 8 chhauer, Theorie und Praxis der Rentenrechnung, Berlin, 1875 ;
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. - B.Spitzer, Anleitung zur Berechnung der Leibrenten und Anwart-
schaften, sowie der Invalidenpensionen etc., Wien, 1881 ;
G. Davies, Treatise on annuities;
A. Hewat, On the principles and practice of life assurance;
J. H. James, A practica{) treatise on life and fire assurance, an-
nuities, and reversionary payments, 1851;
- Th. Marr, Terminable annuity tables;
L. W. Meech, System and tables of life insurance;
W. Morgan, The principles and doctrine of assurance;
E. Sang, Life assurance and annuity tables; ’
A. Scratchley, The law of life assurance and the valuation of
reversions;
T. B. Sprague, A treatise on life assurance accounts;
* 'W. Sutton, Institute of Actuaries’ Text-book of the principles of
interest, life annuities and assurances;
N. Willey, A treatise on the principles and practice of life assurance.

~ Jesté sludf k tomu poukézati, Ze r. 1850 angliét{ finan-
¢nici zalozili Journal of the Institute of Actuaries and assurance
magazine, jimZ pokroku v tomto oboru védéni valné se p¥ispélo,
jezto do ného uloZili svoje price Sprague, A. de Morgan,
Farr, Gompertz, Makeham, Woolhouse, Sam. Brown,
P.Gray, P. Hardy, Jellicoe, Sutton. Také Skotsko v tom
sméru pokracovalo: v Edinburce zaloZila se Actuarial Society,
a v Glasgové Insurance and Actuarial Society, jek vydavaji své
zpravy. Ve Francii zaloZil se r. 1872 Journal des actuaires
Jrangais, jehoZ nejelnéjsf staté psali Achard, Dormoy, Jay,
de Kertanguy, Laurent, E. Maas, Charlon a j.

Z vétsich dél tohoto oboru vydly novéjstho ¢asu tyto spisy:

Fédor Thoman, Theory of compound interest and an-
nuities with logarithmic tables, Londyn, 1859;

Hyp. Charlon, Théorie mathématique des opérations
Jinanciéres, druhé vydin{, Paffz, 1878; — 0(¥ téhoZ spisovatele:
Théorie élémentaire des opérations financiéres, druhé vydénf,
Pa¥iz, 1880.

Pak sludf uvésti rozliéné tabulky sloZitého tdroku a annuit
od Violeine-a (1854) a Ed. Pereire-a (1873).

Uts prileZitosti upozoriiujeme, Ze seznam spist jednajfcich
o poétu pravdépodobnosti v minulych rocnicich tohoto ¢aso-
pisu uvefejiioval prof. Dr. Fr. Studnicéka.

. ‘Baerlocher poéind v 1. kapitole svého spisu jednoduchym
poctem trokovym a ptechédz{ k pocétu sloZitému. Pak-ndsleduje
polet - diskontovy, a sice jednoduchy, sloZity a obvykly poclet
kupecky. Posléze v II. kapitole ptistupuje k poétu déichodovému;
spisovatel pojedndvd o nejdilezitéjSich spiisobech tohoto poétu
za nejrozmanitéjich kombinaci. V III. kapitole vykldds se pocet
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o pijckdch a ptihlfZf se pfi tom ke véehkym podminkdm, za
jakymi uzaviraji se pilijcky a k nimZ slusf briti zfetel pfi
splacenf. Ve IV, kapitole jednd se o poctu obhgacnfm, tedy"
hlavné o tvérnich papirech, dluZnich tpisech, jez v uréité radé
let majf se amortisovati, Vyklddajf se rozliéné konstrukce amorti-
saénfch pldnd, loternf papfry a p. V V. kapitole vyklddd se
theorie annuit. Jeito nejde ndm o to, uvddéti jednotlivé staté
uvedenych tuto zdhlavi a je rozbfrati, upozoriiujeme toliko na
spis. v jeho souboru, -aby ti, jimZ bé#f o studium v tomto oboru,
anebo jimZ p¥i praktické potrebé bylo by tfeba vhodné p'omi’lcky,"
o ném védéli. Spis konéf{ 6 tabulkami, z nichZ prvnif, vyhat4
ze spisu Charlonova, obsahuje vypolty jednotlivych hodnot:
pti poctu troku- z \rokdi a p¥i poctu dichodovém. Ostatni ta-
bulky, z nichZ posledni doplnil a pfeménil Baerlocher, obsahujf
logarithmy poéitané od Fedora Thomana, ku poti‘ebé k pted-
chézejicim poltim, a jsou vyhaty z jeho jiz jmenovaného spisu
» Theory of compound interest and annuities®, jeji r. 1878 v Pa-:
¥i%i vydal francouzsky abbé Bouchard, a k nému# napsal
slovutny francouzsky mathematik J. Bertrand pfredmluvu; v nf
mezi jinfm pravise: ,Thoman psal pro lidi praktické. ledo,'
jako on, neznal tak Jejlch potfeby a nedovedl tak vyhovovati
jejich ndzortm. Jestlize nékteff z nich, jim# algebra ponékud se
vykoufila .z hlavy, naSli by z potdtku nékteré téikosti co do
uzfvéni mluvy, mohou byti jisti, Ze brzy Je prekonajf, vénujf-li
jen trochu vytrvalostl a ‘Z%e k pracfm svym najdou pomﬁcku*
jak spolehlivou, tak i rozumnou a-jednoduchou. :

Tato ‘slova Bertrandova lze vztahovati té% ke knize Baer—v
locherové, kters zasluhuJe viechnu chvilu co do pfesnosti: vy-
kladdiv i co do celé tpravy.

Francouzsky ]eden spisovatel, jen#' vynik4 jako* pohtu,ky
ekonom, chvdli ve svém referitu knihu Baerlocherovu a kon¢f
%e_] témito slovy: Il me semble, soit dit en passant, qu'on s'occupe

eaucoup trop de ceux qui connaissent ces Sformules, et pas assez
de ceux. pour lesquels elles ne sont pas que dw chinois: aux uns
on donne le superflu et les autres on les laisse dans Uembarras.
Rozumi se, Ze pro ty, jim¥ jsou mathematické vzorce ¢fnskym
symbolem, neplat{ ptitomné mé fadky, ale pro ty nehodf se také
spis Baerlochertiv.

Karel Petr Khezl

Reéeni fuohy 27. z rod. XV. zaslal té6% p. Josef Kdbrle,
stud, VIL tf. r. v Hradci Krdlové a p. Adolf Plyva, stud. VII
_ ti' g méstského r. g na Malé Strané v Praze -
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