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O plose tecen, stanovenych ke krivkim inten-
sitnim v bodech urcité krivky kruhové na
libovolné plose toéné.

Sepsal

Vilém Jung,

professor statnf primyslové Skoly v Praze.

§ 1.

PredevSim budtez uvedeny nékteré véty, jichZ v pojednant
uzito bylo.

1. Rez plochy s rovinou, prochazejicf normalou v uréitém
bodé této plochy, nazyvi se normalnym sezem plochy ve zmi-
néném bodé; budiz ¢ polomérem kiivosti tohoto normalného fezu.

Naneseme-li na tecny vSech tfezli normalnych v uréitém
bodé plochy od tohoto pokazdé privodi¢c 0, tak aby 0% = ke,
tvolf koncové body v tecné roviné kfivku, jeZ vyznacuje kiivost
plochy v tomto bodé.

Tato kiivka jest podobnd a podobné poloZend (homotheti-
ckd) s indicatrici*) v ptisluSném bodé€ plochy a jest kfivkou
2. stupné.

Jeji osy nalezaji se v rovindch hlavnich fezli normalnych,
jich# poloméry kfivosti majf maximalni a minimalnf hodnotu;
ony se zéroveih dotykaji kfivoznacnych kiivek plochy. Inflekéni
teény plochy tvoti asymptoty indicatrice.

V elliptickém (hyperbolickém) bodé plochy jest indicatrix
ellipsa (hyperbola); v parabolickém bodé plochy rozpadd se na
dvé rovnobéiné primky.**)

*) Rovinny fez, vedeny nekoneéné blizko a rovnobézné s rovinou teénou
v urditém bodé plochy, jest nekoneiné mald kuZeloseéka a nazyvd
se indicatrix plochy v tomto bodé.

*¥) Znadi-li ¢,, ¢, hodnoty hlavnich polomérd kfivosti, a jsou-li R,, R,
roviny hlavnich fezi normalnych, R rovina libovolného Fezu nor-
malnftho v urditém bodé plochy, I (R,, R) = ¢, plati dle Eulerovy
poucky
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2. Stanovime-li ku ploSe A dle kiivky C' dotyénou plochu
rozvinutelnou B, jsou v urcitém bod¢ ¢ kiivky C tetna T této
ktivky a povrchovd ptimka P rozvinutelné plochy B inflekénimi
te¢nami plochy A v bodé ¢ harmonicky rozdéleny. Tecna T
ktivky C a povrchovd pifmka P plochy B tvoii sméry zdruZe-
nych primért indicatrice plochy A v bodé c.

3. Ktivoznaénymi kfivkami toéné plochy jsou jeji povr-
chové kruznice a meridianové kfivky. Jedna z os indicatrice
v ur¢itém bodé tocné plochy dotykd se pifsluiné kiivky kru-
hové a druhd kiivky meridianové. Pro veskeré body téZe povr-
chové kruznice se pomér os indicatrice jakoz i poloha jejich
k ose toné nemént.

Jeden z hlavnich ezl normalnyjch nalezd se v roviné, po-
loZené teCnou k povrchové kruZmici a normalou toéné plochy,
drubym jest kiivka meridianovd sama.

Jednfm z hlavnich polomérti kiivosti jest ¢4st normaly
mezi bodem plochy a totnou osou, drubym jest polomér kii-
vosti kiivky meridianové v tomto bodé.

Znamend-li « = f(z) rovnici merid. kfivky ohledné osy Z,
jakozto osy tsecek, jest onen (tento) polomér kiivosti vyjadfen
formulf

A —

piSeme-li kritce £ misto fz) a znamend-li » kladnou hodnotu
vyrazn VI 7% , p¥i ¢emZ £ bereme kladné.

Smér poloméru kiivosti jde od bodu plochy ke stredu
kiivosti, smér poloméru kiivosti ¢, povaZujeme za kladny.

z GehoZ obdrZime

% | y? ) s 22 y?

— 4= i  —f Z—=1

(91 + Q: ko, + ke, !

jakozto rovnici kfivky, podobné a podobné poloZené s indicatricf, t.
j. osovou rovnici kiivky 2. stupné; pfi tom znaéf % libovolnou kon-
stantu, nejpohodlngji & =1.

V parabolickém bodé plochy jest jeden hlavni polomér kfivosti na
pi. ¢; = ; rovnice pak m4 tvar x2—=rke, a vyjadiuje dvé rovmo-
bézné piimky.
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Toénd plocha jest ve viech bodech uréité ktivky kruhové
syn- (anti-)klastickou, obraci-li merid. ktivka v piisluSném bodd
k ose totné svou stranu vydutou (vypuklou), coZ nastane, jest-li
pro zminéné body f <o, (f = o).

Uvedené formule pro poloméry kfivosti poddvaji také pro
f’" << 0, (f > o) souhlasné, (opacné) oznacené hodnoty pro o,
a g,, jak toho forma plochy vyzaduje.

Indicatrix pro veSkeré body urcité povrchové kruZnice
tocné plochy jest ellipsa (hyperbola), kdyz f” <<o, (f” = o).
Jest-li f” = o jsou veskeré body prisluSné povrchové kruZnice
parabolickymi body plochy, pro vSechny plati @, = oo ; v téchto
bodech toéné plochy se obé inflekénf tecny ztotoZiiuji.

4. Tecné roviny, stanovené v bodech intensitnf ktivky J
na plofe A, svirajf s danym smérem S konstantnf tdhel. Z t¢
piiciny jest fidfci plochou kuZelovou rozvinutelné plochy B,
opsané dle kfivky intensitnf J ploSe A, toénd plocha kuZelovi,
jejiz osou jest pfimka sméru S.

V uréitém bodé ¢ intensitni kfivky J obdrzime p¥isluSnou
povrch, pffmku P rozv. plochy B, vedeme-li timto bodem
piimku sméru S a promitneme-li tuto orthogonalné do teéné
roviny T, stanovené v bodé ¢ ku ploSe A¥*).

§ 2.

1. Budiz K povrchovou kruznici to¢né plochy A a S smér,
k némuZ se intensitnf kiivky vztahujf.

VySetteme pomoci pravodhlych soutfadnic, jakou plochu
tvof{ teéné pfimky, stanovené v bodech kruZnice X k intensit-
nim kfivkdm plochy A.

Stied kruZnice K budiZ pocdtkem soufadnic, tocnd osa
plochy A osou Z, rovina kruZnice K soufadnou rovinou (XY).

*) Dle obou vét:
a) Kazdé povrchové pifmce (tecné roviné) rozvinutelné plochy p¥i-
sludf rovnobézng povrchové piimka (teénd rovina) jeji fidici plochy
kuzelové. '
b) Kazdd rovina, prochdzejici osou teéné plochy kuiZelové a nékterou
povrchovou piimkou, stoji kolmo na piisluiné roviné teéné.
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Rovinu, prochdzejfcf osou Z rovnobézné se smérem S, povaZujme
za rovinu (ZX). Jest-li

1) z = f(2)
rovnicf merid. kiivky v soustavé (ZX), m4 tocnd plocha rovnici
&) @ 4y =[ f)*"

Oznaéfme-1i 3Z (S, Z) = «, tg @ = a, md paprsek S, pro-
chdzejici poCatkem, rovnice
T == az,
(3) y=o.
Bod m kruZnice K, jenZ se nalézd v merid. roviné, naklo-
néné v dhlu ¢ k hlavnimu meridianu (ZX), md souradnice

z=f.cosp, y=f.sinp, z=o,
piSeme-li f misto f(2).

V bodé m proting kiivku K uréitd intens. kiivka J.

V roviné tecné T, v bodé m ku ploSe A stanovené, nalézd
se povrchovd pfimka P rozvinutelné plochy, opsané dle intens.
kiivky J ku ploSe A, jakoZ i teénd pifmka F ku ktivce J.

BudteZ g, v pomérné délky poloos indicatrice tocné plochy
v bodé m, a necht dotykd se poloosa u, (v) povrchové kruZnice,
(merid. kfivky).

Dle predeslaného pak plati:

u? = ko,, v*=ko,.

Protiné-li pfimka P, (F) poloosu g, jeZ se nalézd v pifmee
V, dotykajici se kruZnice K v bodé m, v thlu ©,(6,), platf,
ponévadz jsou P, I dva zdruZené primdry indicatrice, dle znimé
zdsady ndsledujfcf rovnice:

tg @, .tg @, = LA
80U .1g =T T T e,

Promitnéme indicatrici i s pfimkami P, F orthogonalné
do roviny (XY).

Priméty P, F, jsou opét zdruZenymi priméry orthog.
primétu indicatrice. JeZto poloosa w nalézd se v primétné (XY),

jsou priméty @,, v, poloosami primétu indicatrice.
(Dokonéeni.)
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