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Priloha k Gasopisu pro péstovni mathematiky a fysiky.

Casus irreducibilis.

Studujicim napsal Eduard Weyr.

Obecnou kubickou rovnici lze, jakoZ znidmo, snadno pie-
vésti na rovnici

M w?+pe 49 =0;

2 3
hovi-li realnéd éisla p, ¢ nerovnosti %—{— 5—7 << 0, mé rovnice

tato tfi realné kotfeny, a¢ formule Cardanova

3 3’
—\V—2 \/q" P ___4__\/q2 P
e
je poddvd vSecky ve tvaru imaginarném. Jest tu dojista otdzka,
kterak v tomto ptfpadé, casus trreducibilis zvaném, by bylo lze
feliti rovnici (1) bez pouZit{ theorie imaginarnych veliéin, zccla
oprdvnéna, anyt i rovnice (1) i vSecky jeji kofeny jsou realné
hodnoty. K této otdzce lze snadno odpovédéti takto:

BudiZ « libovolnd kladnd neb zdporni veliCina, vSak ¢i-
selné mendf neZ 1. Pak lze a poklddati za cosinus néjakého
thlu obsaZeného tieba v prvnfm neb druhém kvadrantu; ozna-
¢ime-li ttet{ dfl tohoto dhlu literou «,, mime tedy

a = cos 35, 0<<3ey <.

Vsecky thly, jich% cosinus jest tdZ hodnota «, jsou patrné
dény vyrazy
3y - 2km, — 3e, -+ 2k,

v nichz % nabyvd vSech celistvych hodnot, tedy

k=0, +1, +2 ...
17
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Oznaéfme-li kterykoli z téchto dhld 3e, platf tedy
cos 3¢ — a;
a ponévadZ, jakoZ zndmo,
co8 3a = 4 cos®«x — 3 cos «,
méime pro hodnotu v — cos & rovnici tretitho stupné

a—=4u®*— 3u
¢ili
3 a

(2) ud——u —

4 ‘-‘4—:0.

Koreny této rovnice jsou

-+

, k=0, 41, =2 ...

PonévadZ dva thly, jichZz soucet neb rozdil jest celistvym
ndsobkem 2z, majf tyZ cosinus, tedy snadno shleddme, Ze ob-
drZfme jen tfi rizné hodnoty w, totiz

(8) u, =cosa,, u,=cos (“o -+ %’—z) y U3 =CO8 (ao —+ i:;-z) .

Tim feSena kubick4 rovnice (2), v niZ ¢iselny obnos hod-
noty a jest men3f nez 1; stalf totiz stanoviti pomoecf logarith-
mickych tabulek thel 3¢, dle podminky cos 3¢, = a, a pak
poddvaji formule (3) koteny rovnice (2).

Rovnici (1) pivodné danou hledme nynf pfevésti na rov-
nici (2), kladouce v (1)

r=cu;

tim obdrZfme pro u rovnici
p —
ud poll + ;g— =0,
a ta se ztotoZnf s rovnicf (2), lze-li poloZiti

4) p__3 —q————Z—,pi‘i]a[<1.

c 4 ¢
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Prvni rovnici vyhovuje hodnota

_J\_r
C”“J\/ 3

patrné realnd, jelikoz vzhledem k nerovnosti

2 3
g
hodnota p jest nutué zdpornd ; a druhd rovnice (4) pak podava

4= ———

(R
o\ 2>
2 27
coZ jest hodnota Ciselné skutecné mensi neZ 1, jelikoz vzhledem

2 n3
k oné nerovnosti -i— jest men8i nez ¢iselnd hodnota podilu QB?
Polozivse tedy

q

a = — ———__——_3’
P
2\/ 27

stanovmne dhel 3ao, jehoZ cosinus se rovnd a, a budou pak

4dn
X3 == 2 —5 cos(ae0 + —;)
kofeny rovnice (1)
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