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pifmce. To plyne z 1-ho odstavce éldnku tohoto (str. 18). Aequi-
valence tim jest zajidt&na, ale nikoliv korrespondence v svrchu
vytéenych sefazenfch prvkd obou mmnoZin; nebof k tomuto jest
zapotfebf, aby ob& mnoZstvi byla perfektni, kdezto geometrie
Euklidova nemé tohoto postuldtu mezi svymi disledky.

Necht tedy kaZdémw Cislu redlnému odpovidd na primce
bod anebo me, v prostoru geometrie Euklidovy ami listek se ne-
pohne. (PokraZovini.)

Pozndmka k differencidlni rovnici ploch
rotacnich.

Napsal
Dr. Antonin Pleskot,

professor v Plzni.
Jest zndmo, Ze integrdl parcidln{ differencidln{ rovnice
linedrni
hld of of
.D_Q_:f' (x»'/)z) + 0’_y'f2 (x’ Y, z) +7zf3(x’y’ z) - O’
aneb rovnice

I Y R Y DETACY )

stanovi se tak, Ze urlf se integrdly soudobych differencidlnich

rovaic
dx dy dz

@) F @00 f@und  fwy9)’
ve tvaru

9, (%, y,2) = Const,, @,(,y,2) = Const,,
a Ze pak jakdkoli funkce
¥, 9,) =0

jest obecnym integrdlem rovnice pfedloZené.
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Rovnice
¢ (r,y,2) = Const, a ¢(z,y,2) = Const,

znalf pro vSecky moZné hodnoty konstant system ¢&ar, které
slujf charakteristikami ploch differencidlni rovmicf (1) defino-
vanych.

Nahradfme-li v rovnici (1) funkce f,, f,, f; hodnotami dz,
dy, dz z rovnice (2), dostaneme rovnici

oz 0z -

kterdZ patrné neznali nic jiného, neZ Ze elementy charakteri-
stiky zapadaji v plochu integralnou.

PiibliZfme-li tedy k rovnicfm charakteristik a rovnici (3),
miZeme tici, Ze differencidln{ rovnice plochy obdrZime, eliminu-
jeme-li veli¢iny dx, dy, dz z rovnic charakteristik a z rovnice (3).

PiSeme-li tedy rovnice charakteristik obecné ve tvaru

¥, dx + ¥, de + Fdzx =0,
X,dz + X, dz 4 X;dz =0,

pak differencidlnf rovnice ptfslu¥né plochy znf
2'pl7 .‘P‘27 1P‘s
XlS XQ’ X3
2%
dz’ dy’

=0.

Pro nékteré plochy wmiZeme vSak velmi jednoduchym zpi-
sobem stanoviti differencidlni rovnice charakteristik, na pf. pro
plochy rotaénf, kuZelové, vélcové, konoidy a jiné.

Pojednejme o plochdch rotaénich.

Stanovme differencidlaf rovnici ploch rotaénich, jestlize
zndme osu jejich; ta budiZz urcena bodem x,, ¥,, 4, a pak veli-
¢inami A, B, C, které jsou umérny cosinusim smérnym osy
rotaénf.

Differencidlni rovnice charakteristik snadno uréime, nebot
tyto jsou kruZnice, jichZz stfedy jsou na ose rotaén{ a roviny
jejich k ose rotaéni kolmé.
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Patii-li bod @ o soutadnicich x, ¥, # charakteristice a jsou-li
cosinusy smérné elementu charakteristiky v bodé tomto Gmérny
dr, dy, dz, pak smér elementu jest kolmy k ose rotatnf, t. j.
plati rovnice

@) Adz - Bdy + Cdz = 0.

Oznaéfme-li patu kolmice s bodu a na osu spusténé m
a jeji soufadnice &, 7u, §, pak i element charakteristiky stojf
kolmo ku spojnici ma a méme tudiZ druhou rovnici

(z—§de+(y —n)dy+ (¢— §)dz =0.
Ponévadz bod m leif na ose rotatnf, moZno psdti
§—ax,=4A, n—y,=4B, {—2, =iC.

_Dosadime-li z téchto rovnic hodnoty za &, %, { do rovnice
predchozi, proméni se tato v rovnici

(& — zo) dx + (y — yo)dy + (2 — 2,)dz— A (Adx -+ Bdy |- Cdz) = O

Jeito vyraz
Adx -+ Bdy -+ Cdz = 0,

piechdzi posledni rovnice v jednoduSsf

(5) (m -xo)dx’+ (?/ - ?/o) dy + (z - zo) ds = 0,

kterouZto rovnici midZeme té% hned napsati, uvédzime-li, Ze
element charakteristiky jest kolmy k poloméru koule o stiedu
(@, Yo, %) a Ze tato koule prochdzi bodem (z, y, 2).
Eliminujeme-li nynf z rovnic (4), (5) a z rovnice (3), hod-
noty dx, dy, ds, obdriime rovnici ploch rotaénich ve tvaru

T—%y, Y=Yy, 2— 4,
A, B, v
oz oz
35; @)

(6) =0.%)

—

'V rot¢nfku IX. tohoto Casopisu str. 216. a ndsl. vyvinoval
p.: prof. V. Jung podminku, kdy linedrnd differencislni rovnice

*) Srovnej &lanek prof. G. Blazka v roé. IL. pag: 172.
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@ @2+ a9+ ozt a) Z 4 Gatby+be+b) g
. - =c,a+cytatc,

znaé{ differencidln{ rovnici ploch rotaénfch.

Ptedlozenou tlohu moZno okamzité zodpovédéti, prihliZime-li
rovnici (6).

Vyéfslenim determinantu dostaneme

Q Q
() = (Cy — Bz + Bz, — Cy,)+ -&j (Az — Cz - Cz,— Az,
= Bx — Ay 4+ Ay, — Bxz,.

Jestlize rovnice («) md znatiti differencidlnf rovnici plochy
rotatni, tu musf az na konstantni faktor byti identickou s rov-
nicf (B). .

Ponévadz veli¢iny A, B, C jsou dmeérny cosinusim smér-
uym, mozno misto nich voliti i hodnoty AA, AB, iC, kdeZ 4

libovolny faktor znalf a proto moZno pffmo psdti, Ze rovnice («)
a (B8) musi byti identické.
Toho podminky jsou

a, =b,=¢, =0,
ay=—>b, ag=—c¢,, by=—c,.

Ponechdme-li ddle oznateni A, B, C misto b,,

— ag, a,
mus{ mimo to byti

Bz, — Cy, = a,,
Cx, — Agy=1b,,
Ay, —Bzxy=c,.
Soustava téchto tf{ rovnic jest na sobé zdvisld.
Eliminujeme-li na pt. z prvé a druhé z,, dostaneme

ABz, — ACy, = Aq, ,
BCx, — ABz,= Bb,,
BCz, — ACy, = Aa, + Bb,,

kterjito vyraz rovnd se dle posledni rovnice hofejstho systému
—¢,C; musi tedy platiti podminka
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Aa, + Bb, -} Ce, = 0.

K uréenf z,, y,, 2, mdme dvé rovnice, coz nepfekvapuje,
jezto bod z,, ¥, % kterjkoli bod na ose rotatni miZe znatiti.
Rovnici osy rotaéni proto dostaneme jakoZto kombinaci kterych-
koli dvou rovnic soustavy

Bz, — Cy, = a,,
Cxy, — Ag, =0,
Ay, — Bz, =¢,,
znatl-li z,, ¥,, % DbéZné souradnice osy rotalni.

Jest tedy obecny tvar differencidlni rovnice ploch ro-
ta¢nich

% ;g(cy —Bz—}—a)—}—a%'j(Az—Cx-{—-b):Bx——Ay—}-c,

platf-li
)] Aa+Bb+Ce=0
a rovnice osy rotacni jest pak
Bz— Cy =a,
9) Cx — Az =1,
’ Ay —Bx=c.

Predpokldddéme oviem, %e nevymizi soutasndé A, B a C, jezto
jsou velidiny tyto Gimérny cosinusim smérnym uréité osy.
Je-li na pf. osou rotaénf osa Z, tu

A=0, B=0
a jeito osa ta prochdzi bodem

2, =0, =0, 2,=0,
jest i
a=b=c=0.

Differencidln{ rovnice nabyvé pak tvaru
iz h
t. j.
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oz 0 __
y‘é—'x — X 5;7/ = 0-

Naopak jednoduchou integracf rovnice (7), 0o nfZ oviem platf
podminka (8), miZeme dospéti k tomu, Ze skutetné znadf plochu
rotaén{, jejiZ osa md rovnici (9).

Integrovénim rovnice (7) nabyvdme soustavy rovnic

dx _ dy . dx
Cy—Bz+a Az—Czx+b Br—Ay—+c’

PoloZme spoleé¢ny pomér rovny df; pak obdrZime

dx = (Cy — Bz a) dt,
(10) dy = (Az — Cx 4 ) dt,
dz = (Bx — Ay -+ ¢) dt;

zndsobime-li tyto rovnice pofadem veliinami A, B, C a pak ‘e
seéteme, dostaneme

Adz -+ Bdy + Cdz = (aA - bB 4 ¢C)d¢;
jezto '
aA 4 bB + ¢C =0,

prechdz{ rovnice pfedchozf v rovnici
Adzx + Bdy -+ Cdz =0,
z niz integraci plyne
Az—+ By -+ Ce = d,

kdez d libovolnou integra&ni konstantu znaéf.

Abychom druhy integrdl obdrZeli, zndsobme rovnice (10)
poiadem o

X — %y, Y—1Y, & — %y,
velit¢iny %, , ¥,, 4, jsou nezndmé prozatim konstanty. Tu obdrZime
(@—z)dz + ¥ — y,) dy + (¢ — 2,) d2

=[z(@4y,C—2%B)+y®—2,C+74)
+2(c+ 2B — y,A) — (@,a 49,0 + 7, ¢)]dt.

Volme konstanty %, % 2, tak, ze vyhovi se rovnicim
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2B —y,C=a,
(1) 2,C —2,A =,
YA —z,B=c.

Posledni soustavé lze vyhovéti, jeZto nutno jest, jak difve
jsme ukdzali, aby

Aa+4Bb+ Ce = 0;
pak vyhovi se i rovnici
x0a+g)ob+zoc:O,

tak snadno se piesvédéfme, settouce rovnice soustavy piedchozf
zndsobené poiadem veli¢inami z,, ¥,, 4.

Volfme-li tedy «,, y,, 2, tak, aby hovély rovnicim (11),
pak platf

(@ — x)dx + (y — y)dy + (¢ — 2,) dz =0,

(& — 20)* + (4 — 9)* +- (2 — 2))* = 1%

kdeZ r? jest libovolnou konstantou.
Jest tedy integrdlem rovnice (7) vyraz

(12) Sl — )’ + (¥ — 90)* + (¢ — %), Ax+ By + C] =0,

kdez f libovolnou funkei znaéf.

Rovnice (12) pifsludf ploSe rotacni, jejiz osa md rovnici
danou soustavou kterychkoli dvou rovnic ze soustavy (11), znaéi-li
v nich z,, y,, 4, béZné soufadnice bodi na ose poloZenych;
soustava tato ovSem se ztotoZhuje se soustavou (9).

J i

Nékteré nové magneto-optické pokusy.

Referuje M. Otta,

professor c. k. redlky v Kladné.

Magnetickd rotaéni disperse par natria objevend Macalusem
a Corbinem*) byla vZdy pozorovéna jen v tzkych mezfch a to

*) Zeitschrift fir phys. u. chem. Unt. XII. p. 102.
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