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0 logarithmické transcendents. ™)
_ (Podéavé Augustin Pdnek.)
Polozime-li
=+ 2 T2 2 (1)
| L T T ,
znadi-li n &slo celistvé a kladné, jest

wxa =10+ == /1%

¥, 12)= / dz -ﬂ_

¥ (1£2) = +fdx fdx 1+x

. dz dm Az
%ﬂi@=if?/%“- Tz

Funkei 9, (1 4=z) ustanovime, integrujeme-li po ¢dstech
a ponévadZ v, (1 —=z) da se uvésti snadno na 9, (1), vyvo-
dime prvou, tak Ze

P,(1—2)=lz.l(1—2) _d_“f”__ lx—}—C

z ¢ehoz
¥y (1—2) +%, (@) =121 (1—2) G,
pri Cemz
<2<l

Abychom ustanovili stilou C, poloime =0, pak jest

hodnota vyrazu
/lz. l(1—z)
tvaru neurcitého —oo.0 a jak snadno poznati miZeme, jest
nullou, tedy
C=19,(1)+v,(0);
z Yady (1) plyne viak
P, (1) =0

P, )=—1— 5 — 5 — -5 —

*) Nézev tento zavedl Spence ve svém ,Essay on Logarithmic trans-
cendents“, jak Svédsky mathematik Hill v ,Crelle, 3.4 uvédi.
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1 _ =
=

a2

- hodnota ale

~ Mg

proce o _
M 2
‘ ¥, (0) = — %_ = — 1°64493406684S . . , @)
a tedy konecné : . .
¥ (=) F (@) =la ll—a)—7 . @)

. Pro x:—%—, obdrzime z tohoto vzqrce
1y _ 1 g
RozloZime-li rozséhlost mezni 0...z integrdlu
dz ‘
J7 l(1—2)
.z, tu povstane

1al.
dx
—z(l— 9, —l(l—x)

na 0...

P (1—2)=
=1, (OH‘ ——l(l—x)

?

Jest-li 2> 1,
l(1—2)=i@k+1) =4 1(x—1)
= i@k 1)aloH11— o

tedy _
¥ (1—2) = 4, O i@k D da 5 G+ [T 10—

a ponévadz

fd_xz(l—_) f—l(l—a:)—f—l(l

obdrzfme konecné z posledm rovnice
2 (1—) - 1~—)—2¢o<o>+z(2k+1>m+—-(zx>2 4
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Rovnici (3) miZeme viak psiti v tvaru
2
¥, (1— ) -+, (x):i(2k+1)zlx+lx.l(x—1)—%,
naceZ rozdil obou poslednich je
1y_ =* 1 .
U @~ (— ) = T +lzle—D)— 5 (% ©)

Zemo¥no i jiné spojenf funkce v, sestrojiti, vysvitd ziejmé
z predchdzejictho.

Zavedeme-li dile z*® mfsto # do pivodniho vzorce pro v,
bude nutno poloziti 2xdz misto dx, nadez povstane

v 0—a)=2 [ P10t te [Pr10—g
a podle téhoZ vzorce v,
P, 1—2%) =29, 1+2)-}2¢, (1 —2). (6)
Z této rovnice jde
1 ,
B ()= 5 ¥ (1—a") — 4, (1—2),

ze kteréZ mozno hodnoty Ciselné pro #, (1 2) sestrojiti. Po-
uzijeme-li vzorce (3), obdriime

# (40 = [ (—a)—F — 0 6Y)
—_ [lx.l(l—x)—_,é_z;¢2 @]

"D gy (10) = 10 L L (1—2) 4 (@) — s (@)

zavedeme-li ale do fady (1) jednou z misto 1 —z, po druhé z*
misto 1—z? jest

1—2x)2

‘pz (x) - —a.z=;1 L‘az{f)—'

o 1__ .2\a
he)=—2 4=

a tedy posléze

b (149 = T + a1 (o) 2C

—ax?)s ® (1—2)°*
Py r_ :21 at )*)

*) Ukon v, (1} ) jevi svou ddileZitost v ballistice, jak ukézal general-
major Rouvroy.

14
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Poloifme-]i—?lc— misto z do funkce ®¥, (1 ), obdriime

 wmet )= T [Tt +o
pro z =1 bude pak

C=24,@) =" ®)
a tudiz kone¢né

wl+="+ Lia—va+L), @

v kterézto relaci jest ¥, (14-z) vyjidieno v, (1—}——;—) .
toho vzorce dd se opétné tabulka pro v, (1 ) sestaviti.

Analogickym spiisobem lze vyvoditi ¢, (1 <4 2).

nta= Lo ata— [ Lo, (14+2) 4o (14-2)

a dle vzorce (9)
d 1 1
¥y (1+x):f;a€ [2 (23 (2)+'2" (t2)* |+ v (1 +;) )
a tudiZ konecné

¢3<1+w)—(“”) +25, @ +n (141), o

pii ¢éemZ stild pro x = 1, jest nullou.

Podobné se obdrzi predevsim
9= [0 0 [0 (14 ) (14
a dle vzorce (10) pak
e +2¢2(2)lx]—¢4(1+—)+0

aneb
n+2="0 20,0 L tan@—u (1+2) ay
znacf-li

C=2v,(2).

p—
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Vicobecné obdrZime

i+ =0 o0 GET . ew@—
—un(141), e

(42 =80 Lo, @ G0
+ 29 (2) - 1x+¢2,,+1(1+_}0_) (13)

Jako vzorec (3) obdrifme i
by (1 — 27) _2f—¢2 1 —2?

=2 [ L4 (40 +2 [Ly -0

to jest
¥y (1—2%) =279, (L4 2) +2°¢, (1 — 2) (14)
a t. d. vibec tvar indepedentnf '
Yo (1l —2%) =221, (142) + 2219, (1 — ). (15)
Pro =1 jde z posledniho vzorce
¥ (0) = 2719 (2) 4 2" ¢ (0)

a tedy
— gn—
@ =" % (0) 5 (16)
znaéi-li dle (1)
1
—~1)e1
Ne) Za‘:“‘l(_a%_ . )

PoloZime-li #» = 2, jest dle (16)
¥ @) =——5¥: (0)
a dle (2) jest tedy
%@ = ;‘23 — 0822467033424 ,
kterdZto hodnota viak vyplyvd bezprosttedné ze vzorce (7) anch

(8); . (2) znaéf Fadu, kterou obdriime ze vzorce (17), zave-

deme-li n =2,
14*



o 1,1 1 -~
b@A=l—grtg—gt. .7 |
Zavedeme-li 2 misto = do fady v, (1 — z), obdrZime

. x2m x3m x4m

zb,.(l—x"'):x”‘—gn— ET T -+ .

a dle vf'znamu pivodntho, jaky mé v,, povstane pak

fdx /‘dm lxi‘xlmdx:__l_,pn (1 —x’"), |

kdeZ na levé strané¢ mime integrild v poétu », nace? bude, pro-
" vedeme-li integraci posledni, téz

‘do [ds

Er—ay=-1, wna—xm)

Z téchto dvou vzorct plyne pro n=2,
m—1
, @l(l—x”‘)——m/‘dx 1x xmdx— 1!’2.(0)
_ = (18)
v . 6m’
nebot pro hornf mez z =1 jest ¥, (1) = 0.
Podobné obdrifme z fady ¥, (14 z), zavedeme-li 2 misto z,

(L am)=— @+ kS )
A °d ) m—1
fg:?x f?x 1x+xm ""‘ (H‘x"')
Bt

/d’”fd’” fd—”‘l(1+xm)— (L),

nacez moino celou fadu nasobnych integrald vyvoditi pro m = 1

n=2, 3, 4, . . .; podobné pro m =2, at. d. a podobné Jako

drfve obdrzfme i integrél
. 1

tedy

_,z(1+xm)=_f=f_. | 19)

*) Porovnej hodnotu integrélu (15) pag. 116 v dﬂe wStudnicka, Zékla-
~dové vyssf math 1L, 1871.%
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Dle toho lze i jiné relace transcendenty ¥ ustanoviti a
tedy i soucet Tad a tudiZ i tvary integrdld logarithmickych.*)
Hill**) pojedndva o transcendenté A (), - kterou Landen podal
a Legendret) dokdzal a kterd souvisi s funkef 1, rovnici
< A@)=—v,(1—2).

Jako pro elliptické integrdly a pro funkci gamma sestrojil
tabulky Legendre ve svém ,,Traité de fonctions elliptiques®,
Kramp ve své ,Analyse des réfractions astronomiques® pro trans-

[c )

cendentu f e dt a Soldner pro sviij integralni logarithmus,
podobné sestavil Hill pro transcendentu A (z) hodnoty.

0 pritaznosti.
(Napsal Dr. F. J. Studnicka.)

K nejdﬁlezxtejsim zjevim pifrodnim patif zajisté ukazy,
jichz pti¢inu predstavuje sfla pritaznd, pFitadnost neb attrakee;
jestit sfla tato duS{ viehomfra, ¥dfc vSechny pohyby téles své-
tovych tak sprivné a bezpetné, Ze na tisice let nazpét i ku
pfedu miZeme fise téchto pohybd -zcela urtité pocftati a udé-
vati. Od té doby, co se poznala piitina téchto zjevd, co byly
vyzpytovany zdkony, jimiz se tato sfla t{df, od té doby poéind
se rozvfjeti fysickd astronomie, od té doby ujlma a rozSifuje

se fysxkalnf nézor svéta.

*) Integrdly funuce I [1 -4 o (x)] ve spojeni s funkef algebraickou «
. v mezich 0... 1, nazval Legendre ve svém ,Traité de fonct. ellipt.“
Eulerovyms. — Tvary téchto integrald mély by se nyni nazyvati
transcendenty Eulero-Legendrovymi nebot Legendrem obdriely pa-
- tfiéného vyznamu. — TéZ tak zvané fumkce cylindrické nemély by
se nazjvati pouze Besselovymi, pon&vadz Fourier je vynalezl a
Bessel roziffil a tudi% mély by slouti prévem Fouriero-Besselovymi.
#%) Crelle Journal, Bd. 3.
1) Exercices de calc. int.
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