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V (7) jest ddno kazdé feSeni rovnice z3 4 y3 + 23 == u?
tisly celymi (kladnymi i zdpornymi), pfi temZ celd tisla A, B,
C, D, E libovolné mizeme voliti, pokud jenom spliuji rovnici
(8); nad to mizeme o 4, B, resp. C, D, E pfedpoklidati, Ze
to jsou ¢isla bez spoletné miry. Cislo o, jest rovnéz celé a rovno
nékteré spoleéné mife pravych stran rovnic (7). Ze €' a D vskutku
libovolng lze voliti, plyne z té okolnosti, %e vyrazy (7) spliuji
danou rovnici identicky, jestlize splnéna (8).

RovnéZz jest jasmo, Ze ¢, za predpokladii ¢inénych pro tisla
A, B mize byti toliko délitelem ¢fsla 3C'; nebot soudet prvych
dvou pravych stran rovnic (7) jest 3BC, poslednich pak dvou
jest 34C a ¢isla 4 a b jsou bez spoletné miry.

Klademe-li na pf. C =1, D = — 1 a dle rovnice (8)
A=3, B=1, E=1, mdme tento rozklad
123 — 103 — 93 = — 13;
kdybychom pak kladli 4 =—3, B=—1,
63 — 93 4 83 = — 13

K tormulfm (7) pfipinaji se tyto tlohy, jichz FeSeni pone-
chivdm CEtend¥i:

1. VysSetfiti, kdy dva rizné systémy &sel 4, B, C, D, E
resp. 4,, By, C;, D, E; vedou ku tymz hodnotim pro z, y, 2z, u
anebo alespoli k hodnotdim Gmérnym.

2. Provésti na zdkladé (7) dikaz o nemoznosti Fefenf rov-
nice 23+ y3 4 23=0 ¢&isly celymi.

3. Vyhledati vSecka moznd celistvd FeSeni rovnice

234+ yd 423 =1.

O ctyrahelniku, jehoz iihlopricny stoji na sobé
kolmo.
Studujicim sdéluje V. Jefabek.

1. Ve étyrihelniku abed necht stoji whlopFicky ac a bd
na sobé kolmo a v bodé e se protinaji. Spustime-li s bodu e
kolimice na stramy &tyvihelnika, le3i paty jejich v téze krusnics.
Zndmou tuto vlastnost lze dokdzati takto: Paty zminénych
kolmic (obr.) ve stranich ah, be, cd, da budtez e, e,, e, e,
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patami témito vedme ve Ctyfdahelniku piitky e, ef), e,ef,, esef;,
esef, ku protéjSim strandm.

Dokazme diive, Ze f,f,fsf, jest obdélnfkem. Vy3ky troj-
dhelnfka abc jdouci vrcholy a, ¢ protinaji se v bodé - na dhlo-
piitnd bd, jez obsahuje vysku be trojuhelnfka abe. Jeito hc || e,ef,
a ha||eyef,, jest

df, _ de _dfy

de = dh™ da’

z rovnosti prvniho a poslednfho poméru plyne, Ze f.f,]| ca.
Obdobné jest f,7; | db, fafs || ac, fufy|) bd. CtyFtbelnik f.£,f.f,
jest tedy rovnob&znikem, a ponévadz jeho strany f.f,, fof. jsou
rovnobézny s piislusnymi dhlopfitkami kolmymi ae, bd, jest
fifofsfs obdélnfkem,

Opisme tomuto obdélniku kruznici K, a uvaZme, Ze pravo-
hlé frojahelniky fe,f,, f,f,fs maji spole¢nou pfeponu f,/,, pak
snadno nahlédneme, Ze bod e, leZi na kruZnici K, na které
obdobné jsou téz paty e,, e, e,.

2. Bud o sttedem kruhu XK. Kolmice postavend v bodé
/o ku ad necht protne v bodé f kolmici vztytenou v bodé £,
ku ab. Strany trojahelnikid ef,fy, ffsf; jsou soumérny dle stfedu
0, protez lezi f soumérné k bodu e dle téhoz stfedu. Postavime-li
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téZ kolmice v bodech f,, f, k piisluSnym strandm cd, ¢b, bude
obdobné& jejich prisetik soumérny k bodu e dle o, splyvd tudiz
prisetik tento s bodem f.

Urteme kuZelosetku ohnisky e, f a osou hlavni (fokalnf),
kterd jest zdroveli primérem kruhu K. Sestrojme k ohnisku e
soumérny bod ¢’ dle strany ab, a protnéme stranu tuto spojnici
¢/ v bodé m. Bude tedy fm -+ me' = 200, = e,g, a ponévad
ve shodnych trojahelnicich me,e’, me,e strana me’ = me, bude
téz fm - em = e,g; av ak e,g znalf délku osy fokalni kuZelo-
setky, proteZ prindlezi tZto kuZeloselce bod m. 7Z toho pak, Ze
ahel eme, = e'me,, sol.lime dale, Ze ab dotykd se kuzelosetky
v bod& m. Tak jako «b, jsou i ostatni strany Ctyiuhelnika teé-
nami kuZzelosetky, kteid za tou piiéinou jest ¢tyfihelniku ve-
psana.

Nyni dokdzeme, ze spojnice dotyénych bodd dvou proti-
lehlych teten prochdzi ohniskem e, K tomu cili sestrojme bod
e" soumérné k bodu e dle teiny ed, a spojnici fe" v této tetné
urteme dotytny bod n. Pritka e e, pili strany ee’, ee” trojihel-
nika ee'e", protez jest e.e, || e‘e”, a z téhoZ divodu jsou pfitky
e,0, €'f v trojihelniku ee’s spolu rovmobéZny. Jest tedy thel
fe'e" = ge,e,, a dale pak v kruhu K thel ge,e, = gf,e® = ff,e"
(gfs a ff, L ab), protez jest Ghel fe'e" — ff;e", lezi tudiz bod f,
na kruZnici (e‘e"f), a totéz obdobné plati i o bodu f,. V kruZznici
(e‘e"f) jest tihel fe'f, = fe"f,, budou tedy i témto @hlim rovné dhly
mee,, nef, stejny, a Ze body m, n lezi po riznych stranich
piimky e,ef,, jsou body m, e, n v téZe ptimce, kterd jest po-
larou prisetiku teten ab a cd. Tim vychdzi na jevo, ze zmi-
nény prisetik jest na Fidici pfimce kuZelosetky a Ze totéz plati
o prisetiku teten ad, bc. Tedy:

Stogi-li vihlopricky ctyrihelnika na sobé kolmo, jest jejich
prasebik ohniskem kuZeloseéky vepsané do CtyrFihelnika a ma-
Jict za primku Fidici treti thlopFicku ™).

*) Zacharias ,,Uber Vierecke mit rechtwinkeligen Diagonalen* Sitzungs-
berichte der Berliner Math. Gesellschaft (4. rod. str. 39—42).
. Mathesis, Question 1685 (Zacharias). Solution par P. De Lepiney,
A. Terracini et Van Dinter. Ro& 1909, pag. 21 -22.
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