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fadou *)
® C0S a"x
f@) = cz T
kterd mé derivace vSech stupiili, ale rozvoje v fadu Taylorovu
népfipousti.

Timto poznatkem dén zéklad k rozdéleni ,mathematickych*
funkef ve dvé velké kategorie: ve funkce analytické, piipousté-
jicf rozvoj Tayloriv (kategorie Lagrangeova), @ ve funkce ne-
analytické, s konetnym neb nekoneinym pocétem derivaci, které
Taylorova rozvoje nep¥ipoust&ji.

Vzhledem k dileZitosti pfedmétu poklddala redakce za
ucelné uvetejniti Cesky preklad o této otdzce jednajicich statf
M. Lerchovych, ktery na jeji pidni obstaral p. K. Cupr.

O urceni z4kladnich substituci hypergeometrické
grupy pomoci Wirtingerovy formule.
Napsal dr. Franti§ek Graf v Praze,

. Pifme zdkladn{ integrdly hypergeometrické rovnice differen-
cidlni ve formé:
1

w=o [0500) 97 (1, 7) 972 (0, 7) 957 (v, 1) do
0

o fresu

T

2
Yo = [990(0, %) 991 (6, 1) 9% (v, 7) 97 (v, 7) dv
[

ol |

- =, [0 dv.

*) Joﬁrnal f. die reine und angew. Math., sv. 103, str. 136.




Exponenty e; znali zndmé velitiny *)
—aidpty, A—ptv, idp—v, —i—p— v

v libovolném potadu a jich permutaci obdrZime privé viech
24 zndmych fad. Polovitni perioda vyskytuje se pfed integrély

ndsledkem zavedeni nehomogennfho argumentu » — 21:) .
1
Integrdly y, a y, jsou s elliptickymi periodami 2@,, 2w,
homomorfnf. Podrobime-li tedy tyto zdkladnim substltucim kon-
gruentni grupy druhého stupné

S()_(; ?)—t+2

dozndvaji formy y, a y, zdkladni substituce grupy hyper-
geometrické.

Bude pak
_1‘ T+ 2

Osy, = o, /f(v, T4 2)dv, Ogy, =, /f(v, T -+ 2) dv

a ddle
1

2
Ory, = 01+ 200) 7 (5 15;) o

T _
2(1+27)

Ory, = (0, + 20;) ff(”; i‘—_:—%) do.

Jest ndm tedy nejprve udati hodnoty transformovanych
funkef 9;(v, v) a sice ve formé logarithmické, jezto zde ope-
rujeme irraciondlnimi mocnostmi. Tyto formule pro logarithmy
thetatunkef pti transformaci druhého argumentu z nebyly, pokud
mi zndmo, doposud uvefejnény a jeito by nds jich odvozeni

*) Viz ¢&islo 1V. tohoto éasopisu pg. 360.
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vedlo p#ilis daleko, chci uvésti pro zdkladni substituce piimo
logarithmus integrandu:

lgf(v,v 4+ 2) =19 f(v,7)
lg f(v, l—-_—:@) =19/ (1 4 20) v, 7) — 52’ .

Z toho nédsleduje:

1
3
Osy, = o, ff('% ) dv =y,
0

T+2

2
Osy, = @, /f(v, z) dv,
0

i

Ory, =, (1 + 20) 6 2 “ ff((l + 20) v, 7) dv,

T
2(1 +27)
mi

Orys =, (1 + 2) & 3% [ (L +20) v, 7) do,

aneb, zavedeme-li v poslednich dvou integrﬁléch proménnou
(1 + 2v) v, pfi ¢emz integralni drdha zistane pfimou:

1+ 8

2
i
Ory, =a, ¢™ 3 [ £, %) v,
v

T
2
_ _=
Ory, = o, ¢ 2“°ff(v,z)dv=y,,.e 2 %0,
0

Zbyvi, patrné urtiti hodnoty integrdld :
' T+2 1+2¢

2 2
ff (v, 7) dv, f f(v, ) do.

“
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Deformujme drdhu integralni tak, aby probihala jen smérem
redlné osy, resp. smérem vektoru z, aniZ bychom ovSem pte-

7+2
2
—
v=0 % 7
Obr. 1.

krotili nullovy bod n&které thetafunkce. Pro integrand plati
podél dréhy relace:

F(l — &) =f(s) e, 0=-¢

F(Q) =f(0) emmierta),
které mozno snadno geometricky odvoditi, pfedpokldddme-li, ze

A
IA

l

1
57

)

Obr. 2.

argument opife lomenou drdéhu v obrazci 1. vyznatenou. Z toho
vyplyvd: .
T+2

2
o, [F(0,%) dv=[1 — e-ma] y, + e=miessed
0
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Zndzornime-li si drdhu integratni v roviné proménné
z = p (20,v), odpovidd pifipad tento obéhu bodu e, kolem
x = o ve smyslu kladném. (Obr. 2.) Zdkladni integrdly jsou
tu vedeny od bodu z = % k bodim z = e, resp. z = e,.

MIQ

v=0 7
Obr. 3.

Integrand drnhy meéni se podél své drdby (obr. 3.) dle
rovnic:
f ([ — 1) = f(¢7) em™i%o
f () = f(0) emi@o+a),

Y
S

Obr. 4.

a z toho odvodime :

1+2¢
2

Ly [F,%) dv = (1 — emao) y, 4 pmicoten g,
0

Obr. 4. zndzorfiuje pifslusnou drdhu v roviné z, kde bod
es vykond ob&h kelem z = o ve smyslu zdporném.
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Zikladni substituce jsou tedy:

@S_.'/l =Y%
Osy, = (1 — e~™ea) y, + emierten) g,

(! i
Ory, = enz((}g'g-f'm) ¥ + e 3% (1 — emino) y,

b4
— — g

Ory, = e 27 y,.
Kontrolu vysledku pomoci inversni substituce (SZ')—! zde
neuvddim ze zminénych jiz dévodid; o logarithmech thetafunkei
pii transformaci prvnfho a druhébo argumentu hodldm obsirné
pojednati pii stanoveni vSeobecného zdikona tvofeni Eiselnych
koefficienti grupy hypergeometrické.

Kubickd krivka racionalnd jakozto souhrn dvojic
konjugovanych bodi.

Pise dr. B. BydZovsky.

Souhrn bod#, z nichz se promitaji t¥i obecné lezici dvojice
bodd ttemi dvojicemi paprskid v involuci, tvoii obecnou kfivku
stupné tfetiho C3 na niZ ony dvojice lezi tvoiice dvojice bodil
konjugovanych, t. j. takovych, jichZz tetny se protinaji zase na
tdfe. Souhrn viech bodid konjugovanych promitd se z dvou libo-
volnych konjugovanych bodd- ¢dry involucemi projektivnymi
v poloze poloperspektivné, takové totiz, Ze té dvojici involuce
v jednom bodu, jejiz jeden paprsek je spojnice obou bodi, od-
povidd v druhé involuci dvojice, obsahujici tyZ paprsek. Obé
projektivné involuce vytvoiuji kiivku stupné Ctvrtého, jez se
rozpadd v kiivku kubickou C® a spojnici obou bodi. *)

Je tedy predeviim patrno, Ze tfemi dvojicemi konjugo-
vanych bodi je C3 tplné a jednoznatné stanovena; a lze uzitim
pouhého pravitka sestrojiti libovolné mnozstvi bodi této tdry. **)
Je vSak ddle patrno, Ze md-li C® takto urtend miti dvojny bod,
nesméji ony tii dvojice leZeti zcela libovolnd. Tuto véc objasnime
v ndsledujicich fddcich, kde se vynasnaZime zdroveli nalézti,

*) V. Schroeter, »>Die Theorie d. eb. Kurven 3. O.« § 2.
*#) V, Clebsch, Math. Ann. V., str. 422.-
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