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Utijeme-li vysledku z «) nebo y), jest tim naopak vyraz pro % %

dokézén. z
Objem shora uvedeného télesa je tedy V = §b° ke 8a3k'E.
Pro b = a prejde téleso vkouli; k =0,k =1, E = §=, V V = 4nas.

Pro b = 0 téleso se zplostf v kruh k=1kF = 0a objem je nulovy

Pozndmka k urceni os rovinné¢ho ¥ezu na kvadratické
‘ kuZelové plose.
Jan Vysin, Praha.

Osy kuZelosetky, kterd je prisekem roviny s kvadratickou ku-
Zelovou plochou, 1ze snadno uréiti z jejich souvislosti s rovinami kru-
hovych rezu. Plati totiz véta:

Jednoduchd kuzelosedka k budif pritsekem kvadratické kuZelové
plochy 8 s rovinou g. Pak roviny kruZnic na plose S protinaji rovinu o
ve dvou osnovack primek soumérné sdruzenych podle kaZdé osy kuéelo-
" selky k.

Vyslovenou vétu dokaZeme jednoduSe analyticky. Osy sou-
stavy pravouhlych souradmc polozime do os kuZelové plochy S jejf
rovnice pak bude

x“‘—{-ay + bz2 = 0. (1)

Predpokladédme-li, Ze plocha S je realn4, je aspoi jeden z koeficientii
" a, b zdporny. Oznaden{ os soufadnic zvolme tak, aby roviny real-

- nych kruhovych fezit byly kolmé k roviné x = 0. Smér téchto rovin
kruhovych feztt uréfme vrcholovymi rovinami p,», které na.lezeJi
‘ do svazku kuielové plochy 8 a isotropické kuZelové plochy

o . 2 + y* + 2* ="0. ' @)
- Ro_vnice rovin u,» vyjde odedtenim rovnic (1), (2), t. j. '
(1—a)y*+ (1 —b)z*=0. (3)

S ohledem na reslnost dostaneme pro koeficienty omezeni a>1,
b<Oneboa <0,b>1.
_ Rovinu ¢ vyjadifme parametrlcky
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T =% 1 xg(v — 1),¥%)

Y = Biu + Bylv — 1), (4)

z = yv. ’
Dosadime-li z rovnic (4) do (1), obdrZime rovnici kuZeloset¢ky &
v rovnobézkovych soufadnicich u, v. Nevlastni body kuZelosetky k
nam davaji kvadratické ¢leny této rovnice, t. j.

(03 + af}) w? + (2qx0 + 20f:8;) wv + («F + aff + by?) v* = 0.
(5)

" Dosazenim z rovnic (4) do (3) dostaneme podobn& nevlastni body
priseénic g ..y, o . v

(1 —a)p2u? + 2 (1 — a) f,Buv + (6)
+[(1—a)ﬂ§ + (1 —=b)y*.v*=0.

Involuce dand dvojicemi (5), (6) obsahuje téZ dvojici
(af+ Bi) u? + 2 (xxg + Biffy) wv + (af + B3 + y2) v =0, (7)

kterd vyjde settenim rovnic (5), (6). K dvojici (7) v8ak dojdeme
pravé takovym postupem jako k dvojici (5), vyjdeme-li od rovnice
" plochy (2) misto od rovnice plochy (1). To znamen4, Ze dvojice (7)
j;ou kruhové body roviny g. Samodruiné prvky involuce (5), (7)
]sou tedy - smery kolmé a konjugované vzhledem ke kuZelosedes k:

jsou to sméry os kuzelosedky k, a protoze oddelu]i harmonicky
dvojici (6), je tim vyslovené tvrzen{ dokézéno.

Sestrojme tedy na pt. ¢étyii teéné roviny kuzelové plochy 8
rovnobéziné s priseénicemi g , u, ¢ . v. Ty protnou rovinu g v piipadé
stiedové kuZeloseCky k ve dvou dvojicich rovnobéinych teden,
které tvoii te¢novy kosoétverec (s vrcholy na osidch). Splynou-li oba
nevlastnf body (6), ddvaji jeden samodruzny bod involuce, t. j. smér
jedné osy. To nastane, je-li rovina p rovnobézna s praseénici u .,
¢ili téz s osou =.

V ptipadé paraboly je (5) tplny &tverec. 8 kazdou z prisednic
B .o, .o lze vést jen jednu rovnobd&Znou teénu: obd tyto teény
jsou soumérné poloZeny podle osy. Je oviem mozZné, Ze téZ (6) je
apiny &tverec: pak obé tyto tedny splynou ve vrcholovou teénu.

*) u, v jsou rovnobé%kové souf'a,dmce v roviod g, 08a % je prisednict.
roviny ¢ 8 rovinou 2z = 0, osa v proting osu z (v bod$v = 1). - :
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