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(28) (2? | y* — 2* 4 2my — 2n2)*
— 42% (y* + 2ny + R* + m?) =0.
Patrné tu
w(® — 0, M =0
kdezto
u? =0,

znf

(29) (m’ -+ R?) o? — (my — n#)? = 0.

Tof rovnice inflekéni. plochy kuZelové, jez sklddd se viak
Z rovin

Ym* - R*x — my + nz =0
Ym®:  R* & +my — nze = 0,
tetnych to rovin plochy hyperbolo-hyperbolické v bodé kfivky

dvojné, zvoleném za poédtek soustavy. Tim znova jest stvrzeno,
Ze kfivka (26) jest dvojnou kiivkou plochy.

(30)

(Dokoncenf.)

Rozsiteni poutky o neurtitych kosfficientech.

Napsal
Dr. Jan Pexider v Pafizi.
Jsou-li dvé konetné Fady funkef
Uy ~+ U, Py () + UgPy(%) +- . .+ UnPu()
vy +0,9,(%) + ,9,(x) + ... 4 v.9.(7),

z nichZ Z4dnd neni algebraicky linedrnou funkei druhych a wy,
v, znatf konstanty, sobé rovné pro nekonefné mnoho riznych
hodnot «,, ®,, %,,..., Ciselné mensfch neZz libovolnd hodnota
A, jsou obé Fady identické, t. j. plati

Uy = Vg, Uy = Vpyonny Uy = Vp.

Dikaz. Budtez z,, @,,..., Z,.1 libovolné volené hodnoty
mensf neZ A, ale takové, ze pro né zddnd z funkei ¢@«(x) nena-
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byvé hodnoty nekonetné veliké; pak ze supponované identity

ty— 0y + (U, —0) P, (@) + ... + (Un—a) Pn () =0
plyne » + 1 linedrnych a homogennich rovnic

U, v, + (U, — v;) gy (@) + -+ (U — Vn) Pa (#) =0
Uy — Oy + (U — 0,) @ () + .o A (U — V) P (1) =0

thy — Uy + (¥ — 01) @y (Fnt1) .- o (U — Va) Gn (Baga) =0
pro » -+ 1 nezndmych w, — v,, %U; — V55 ..., Un — Vn.
Tu vime, je-li determinant z koéfficientdi u nezndmych
rizny od nully, t. j. je-li
Ad=2x[1.9,(®,) 9:(%). .. Pu(Tat1)] =0

— &ermuZ vyhovéti patrné vidy mdme ve své moci, jelikoZ funkce
@r jsou dle supposice na sobé algebraicky linedrné nezavislé
a hodnoty ¢i(x,) zdviseji jediné od volby argumenth z, — Ze
existuje jediné ¥eseni, a sice nullové, t. j.

Uy — 0, =0, %, -——v, =0,..., U ~ v, =0,
z tehoZ plyne
. Uy = Vg Uy ==V« oy Up = Va,
jak bylo dokdzati.

A naopak. Plati-li » 41 rovnic w, = vy, plati identita
2 — ve)pr = 0, t. j. identiénost Fad Zwu,pp — Zvigz, takZe
rovnice w; —wv; pro k¥ =0,1,..., n jsou podminkou nejen
nutnou, nybrz i postatujici pro rovnost dvou Fad funkef.

Na zdikladé této véty odvoditi lze ndsledujici. Znadtez
@k, ¥k, . . . funkce proménné x, az, by,... konstanty, a pfittéme
k identits

) Zonpy = X 0 P
1 1

pa obou stranich konstantu a, = Zaick, pfi temz rozklad v ¢
1

jest ostatné zcela libovolny, a spojme na jedné strané funkce
95 & konstanty ¢, ve funkce ¥y, t. j. ¥s = @x - cx; pak zajisté




279

n n
Eak(pk +a0 :Eakwk)
1 1

pii ¢emZ postatujicimi podminkami bylo, aby ¥, lisily se od
o jen o jisté konstanty a aby soudet jich ndsobkd s prislus-
nymi koéfficienty funkénimi rovnal se konstanté na pravé
strané a,.

Ukdze-li se naopak, Ze k platnosti identity (1) jest nutné
zapotieb{ podminek privé uvedenych, jsou i nutné i postatujfct
pro shodnost dvou fad, t. j. aby dvé Fady rhznyeh funkef

Z(ay + awpr) & Zbity
se sobé rovnaly, jest nutné a statf, aby kromé rovnosti
AQr = blc
platily relace
Y— P == ¢ & Sk = @,
¢ili ,funkce dvou identickych tad nemohou se od sebe lisiti
le¢ konstantami.®

Provedme tedy druhou ¢dst dikazu.

Aby

Zupr+ a0y =Zby, k=1,2,..., n,
t. j.

}f(% —+ @@ — b)) = %‘u,cgh + u, =0,

jest dle odvozené poutky nutné tieba, aby
we=0 pro k=0,1,2,...,m.
Tu nastavajl nasledujici pifpady:

bud v, == ¢, viibec, a pak ¢, = ¢, anebo ¥,
takze u, — a, anebo —b,, t j. a, =6, =0;
neb ¥, = gy 4 ¢, & pak 9. = gr kdeito ek

obsazena jsou v u},, a prislugné koéfficienty a,— by = wp = O,
t. j. ay = by, takze identicky X by -= X awcr, anebo jest

Y = Py & tu 0pét z w, = a, — b, =0 plyne a, = b,.
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Obdrzime tudf? u, = a, — Z awc, = 0, takZe ptvodn{ rov-
nice m4 platnost jen pfi hodnotéch

2“k¢h+ao Z ar (pr + ¢x) k=12,
Za;,c;,,

z CéehoZ jde poZadovana identita
Zapr = 2 arpy.
K tomu bylo nutno, aby
b= ar, Vi = @i+ Cry Zawicy = a,,

coZ jsou pravé ony svrchu uvedené postacujici a nyn{ za nutné
prokézané podminky. Tim dokdzdna véta:

,Algebraicky linedrné na sobé nezdvislé funkce dvou iden-
tickych fad nemohou se od sebe liiti le¢ o konstanty.®

Applikace této véty jest na pifklad:

Lze-li integral néjaké funkce vyjddiiti algebraickymi a
transcendentnimi funkcemi v koneéném poltu, tu funkce vyrazu
jednoho pro onen integrdl nemohou se od funkei jiného vyrazu
pro tyZz integral liSiti le¢ o konstanty; nebof mé-li

S I (@) dz = X arpr + A = Zbr + B,
jest. nutno, aby
ar = by, Yr = @i+ &, & bici+ B = libovolné konstants A,

takze, nepovaZujeme-li takové dva vyrazy za podstatné ruzné
miZeme Ffci:

»Lize-]i integrdl funkce vyjadiiti algebraickymi a trans-
cendentnimi funkcemi, na sobé linedrné nezavislymi, v koneéném
pottu, je to mozné zplsobem jen jedinym.“

V Pafizi dne 20. ledna 1899.
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