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Sest}ojfme-li v trojihelniku ABC*), v némz slujf strany
a, b, ¢, thly «, B,y, piimku CE { AB a jeli AE—=m, EB=mn,
tedy ¢ = m 4=, plati

b: (m~4-n)=sinf:sinyp,
z Cehoz jde, jelikoZ tu

y=xn—(«+f),
b sin (¢ 4 B) = (m -+ n) sin B ’
= (@ cos f§ -4 b cos ) sin 8
neb sin (e -+ B) = sin @ cos § -4 cos a sin @,
jelikoz - asinf ="bsin .

Je-li § thel tupy, vede se diikaz podobné.
Pouzijeme-li pak vzorcii
cos® (¢ 4 B) = 1—sin® (¢ + f)
1 = sin® a4 cose,
obdrzime, sefteme-li na obou strandch a odmocnime-li, pouZivie
pledeslého vzorce, :
cos (a -+ B) = cos « cos f—sin « sin 3

co druhy vzorec zékladni. ¥*) . '

Nové poutky o determinantech.
(Podava dr. F. J. Studnicka.)
Jak zndmo, neméni se hodnota determinantu

Qg1 Qrppge ey Oymm
Ag3) y Bgsg g oo 9 Toon
-

D= s 1)

[ PN
odecteme-li prvky nékteré -¥ady od p¥fslusnych .prvki fady
soubéiné. A

Odecteme-li tedy od prvkd druhého, .tfetiho, . . ., ntého
sloupce prvky sloupce prvniho, druhého, . . ., (r—1)ho, obdr-
#fme, znalf-li vieobecné '

*) Vikres necht si laskavy tendt sém sestrojf.
**) Srovnej Grumerts Archiv fir Math. u. Physik. XXI. Theil, pag. 287,

i
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Apq = Gpgt1— Opq,
misto determinantu (1).
[ SR [/ AR || A
Doy Aa.m g ey Aa«.z,,,_l

D= . )

a'm] y Aaml 1 dan,n—-l ‘

Odeéteme-li i tu od prvki tietiho, ¢étvrtého, . . ., mtého
sloupce prvky sloupce druhého, tiettho, . . ., (n—1)ho, obdr-
#fme podobné, znati-li

Ay, = day, q+1"'dap 2
misto determinantu (2)
Quory AUy Ay oo oy BCyns
gpys ABgyy s Ay s oo oy A gonsy

D=

a;,,l, Aam, A’a,.,., vy A‘za,.,,.__,
Pokratujeme-li takto ddle, vzdy pozdé&jsimi sloupci poli-
najice, obdriime konecné
s gy s AV oo vy 70y,
g3y Aaza] IERER] m—la‘z’l

p=| , ®

| Oy Ay - ..y A5y
kdez plati vSeobecné '
Ay = Ay e — dk“pq
Provedeme-li pak tutéZ fadu promén s prvky jednotlivych
radkﬁ determinantu (3) a zavedeme-li podobné oznaceni
08p,0 = Bpy14— Gp,q
a vieobecné
O+ — 0*apy1g— 0 apg,
zjedndme si novy vzorec
Gpsy s AOyyyy oo oo , A tay,,
da,, ,0da,, , ..

D=

olg, 0 1da,,,,..., 004 g,
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kteryz vyjadfuje velmi dileZitou vlastnost determinantd, jelikoz
z ni moznd vyvésti nékteré zajimavé poucky.
Jest-li determinant (1) presoumérny *), plati-li tedy o §eho
prveich
Gpq = Ggp =0y, PO 2r =p + ¢,
promem se symbol 0 v 4 aneb naopak a ze vzorce (4) povstane
jednodussi

—1
A [ A , A 'ay,
2
Aty A, e v dag,
D=|" , %)

A tay,, dayy ..., SR,
jejz Hankel ponejprv uverejnil. **)
Ze vzorce (4) moZnd velmi snadno vyvésti tuto poucku:
Predstavuji-li proky jednotlivijch ¥ddku neb sloupci arith-
metické rady nanejvys stupné (n —2)ho, jest D = 0; neb v prvnim
pripadé jest

a4"ay,, =0,
v druhém pak za toutéZ pri¢inou
o—a,,, =0,

v obou pifpadech jsou tedy prvky celé fady O a tudiZ i hodnota
determinantu O.

Pri tfeSeni linedrnich rovnic mozZnd si ¢asto usporiti mnoho
pocitinf, ma-li se k této poufce patiicny zietel. Soustava
rovnic na pr.

2 — y-+ 22 ‘=2

3z+ y+ 2+ u=>

Sx+44dy+ s+4u=17

8248y} 2249u—=3"
md determinant hodnoty O, za kterouZto p¥{¢inou neni tfeba
s feSenfm se dile zandSeti. ‘

*) Sylvester nazjvé jej persymmetricky, Hankel orthosymmetricky ;
jelikoz tu jest vice soumérnosti, nezli treba, obdriel jmeno pfesou-
mérny.

*¥) Ueber eine besondere Classe der symmetrischen Determinanten.“

. Inaug. Diss. pag. b. .
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Podobné obdriime ze vzorce (5) poudki :

Predstavuji-ls proky presoumérného determinantu arith-
metigkou Fadu stupné (n—1)ho, jest D=+ (4*'a,,)"; neb
jelikoZ vSecky vyS§&f v pravo od piicky stejnych rozdild stojici
rozdily jsou hodnoty O, redukuje se hodnota determinantu na
soutin prvkd této piicky. Podlé toho jest na pi.

2, 3,6
3, 6,11
6,11,18

3

=923 .
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