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Integral Poissontv jako ptimy disledek integralu

Cauchyova.
Napsal K. Petr.

Ve ¢lénku stejného nadpisu, uveiejnéném na str. 398 n. tohoto
“rotnfku Casopisu, podal p. prof. Dr. Ldska piimé odvozeni inte-
grélu Poissonova z integralnf formule Cauchyovy. Odvozeni toto
zdd se pisateli t&chto Fadkd nedplnym a ndsledkem toho téZko
srozumitelnym.

V ndsledujicim poddno jiné zcela jednoduché odvozeni
piimé integralu Poissonova, pouzivajici toliko formule Cauchyovy.
BudteZ k tomu cili z, { komplexni proménné a znaime hodnoty
jim komplexné sdruZené z,, ¢ ; t. j. klademe

s=x+y, (=&+m; a=x—1y, §=£&—1in
kdez z, y, £ n jsou (lfisla redlna. Budiz déle f(z) funkce ana-
lytickd v kruhu K (vletn& jeho obvodu), jehoZ stied jest v po-
¢atku a jehoz polomér jest R. Pak, je-li bod z uvnitf kruhu
toho, jest dle integrdlni formule Cauchyovy

f()-—ff“’ , M

pfi temz integraini tira K jest obvod daného kruhu. Kdybychom
do integralu préavé napsaného dosadili misto z né&jakou hodnotu
komplexni, jez jest ddna bodem vné& daného kruhu lezicim, do-

stali bychom nullu. Tak zejména dostaneme nullu, piseme-li
2

misto z tam Izi; nebof absolutni hodnota tohoto &isla jest vétsf
1

neZ R (jest totiz | 2z, | = | # | << R). Jest tedy
—_ 1 f(C)
0= _—anf T d.
3 §—— —
%

JelikoZ hodnota ¢ v integrile se vyskytujici jest bod na
obvodé kruhu, jest {.§ =|§{|”= R* a mizeme tudiz po-
slednf rovnici psiti téZ ve tvaru

— f ) [T
0_’27{_ gl___zl‘?ds- (2)
K
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Seétenfm (1) a (2) dostaneme
& —
f(z)—2mf(§_z) o fO

a to jest jiz integrdl Poissoniiv. Nebof klademe-li

§ = Reiv, ¢, = Re—iv; 2z =—reciv, 2z, — re—iv,
d¢ = tReiv dp = i§dg,
zméni se ihned ve tvar

1, R — r?
f(z)=2—”5/‘ﬁtz_21{r cos (q)_¢)+ruf(§)d‘? (3)

Pifeme-li jesté vyznalujice pii f(z) &dst redlnou a imagindrnou
@) =u(r, ¢) + v (r, ¥),
f€) =u (R, ¢)+iv(R, 9)
dostaneme porovndnim redlnych i imagindrnych Cdsti rovnice
(3) na obou stranach
R? — 2

2Kr cos (p — ¥) + r”

2
1
u (7, gb):%fu(R, qJ)R“
0

R? — r*
— 2Rr cos ((p——t/;)-—l—r2

Kdybychom, misto abychom rovnice (1) a (2) stitali, je odéitali
a od rozdilu odetetli je§t& rovnici

fO =g )8 @t

z (1) kladenim z = O plynouci, obdrZeli bychom rovnici

F@ = 1O =5 [ T s @) dy,

o
1
v (7, ¢)=§;/”(R; ‘P) R
0

ze které plynou dva vztahy dalsf, na pf.

k%14

vmw_%—i u (B, ) g sin(o — )

— 2Ry cos (p — @) 12 a9,
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pii femZz (u,, v,) jsou redlnd ¢&fsla dand hodnotou funkce f (2)
v bodé 2=0, f(0)=wu, + v, .7. Znamy tento vztah vy-
jadfuje funkei v (r, ¥) pomoei hodnot funkce (R, ¢) danych
na obvodé kruhu K.

O isofotach rotacnich ploch 2. stupné.

Napsal Dr. F. KadeFavek.

Isofoty ploch 2° jsou, jak zndmo, prostorové kiivky 4°,
zcela elementirny dikaz toho pro rota¢ni plochy 2° jest obsa-
hem tohoto &ldnku.

Budiz dlohou sestrojiti isofoty rotatni plochy 2° P, dané
merididnem M a osou O v nirysné (v. obr.) pro paprsek S
s nirysnou #» rovnob&zny. Abychom sestrojili na kruZnici X po-
pisované bodem % merididnu body intensitni, sestrojme v bodé
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