Casopis pro péstovani mathematiky a fysiky

Antonin Pleskot

O jisté vlastnosti ¢ar algebraickych a s tim souvisici vété algebraické

Casopis pro péstovdni mathematiky a fysiky, Vol. 36 (1907), No. 3, 239--243

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/122598

Terms of use:

© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1907

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
O stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/122598
http://project.dml.cz

239

stane, rovnd-li se odchylka g paprskié svételnych odchylce « po-
vrchovych piimek S$roubové plochy od roviny kruhu (m,).
Kruznice jdouci budto bodem v, nebo o, pietvoii se v cir-
kuldrnou kfivku stupné tietiho, kterd jest cissoiddlou a zdroveri
strofoiddlou 7), coz lze i geometricky dokdzati. O ddkazu tom
minim pojednati v ¢ldnku zvldgtnim a uvedu jen nékteré druhy
cissoiddl : '
a) Dotykd-li se kruh (1,) pimky o,z; v bodu », a je-li
0, bodem ubéznym piimky v,p, jest (m/,) cissoidou Diocles-ovou.
b) Prochdzi-li kruh (m,) bodem », a md-li u, sv@j stfed
o na kruhu (o0,2,) %), jest (w')) trisektorii Maclawrin-ovou.
¢) Mé-li kruh (m,) nékterou tétiva kruhu (o,v,) za primér,
jest (m’)) ophiuridou, nebof jedna tetna této cissoiddly stoji
kolmo na jeji asymptoté.

V BRNE dne 12. ledna 1906.

0 jisté vlastnosti ¢ar algebraickych a s tim
souvisiel véte algebraické.
Dr. Ant. Pleskot, professor v Plzni.

Protneme-li algebraickou ¢drn K, libovolnou piimkou 4
a v priseticich vedeme teiny ke kiivce a protneme-li ddle touz
kiivku piimkou B s piimkou A rovnobéznou, tu stied prise-
¢kt této Cdry s prlmkou B shoduje se se stiedem priseciki
teten s pfimkou B.

Véta tato plyne piimo ze zndmého theoremu Newtonova
o asymptotdch algebraickych car.

© 7) Je-li dén kruh K, pfimka P a v ni bod o, protne kterikoliv te¢na
kruhu K piimku P v bodu o; utini-li se na této teéné m,w, = n,n»
= ow, obdrzi se pro body m, a n, dvé geom. mista, kieri jsou cirkular-
nimi kiivkami stupné tretilio o spoletném bodu dvojném o. Piejde-li vsak
kruh K v bod, splynou kfivky (m,) a (ny) v kiivku jedinou, kterd se na-
2yva sirofoidou. Lze tedy v obecném’ phpadé kfivky (wm,) a (n,) nazvati
strofoiddlami.

8) (0,7,) znadi kruh o priméru o,v,.
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"Danou kfivku K, v roviné ndkresny volme jakoZto cen-
trdlni primét kiivky K v roviné ¢ se nachdzejici a p¥imku A4
za primét nekoneéné vzddlené piimky roviny ¢. PFimku B pak
mozno poklidati za stopu roviny ¢ v nédkresné.

Jednotlivé teény ¢,, ¢, ... ¢, vedené v priseticich pfimky
A 8 kiivkou K, nejsou pak nic jiného nez centrdlni obrazy
asymptot 7', T, ... T, kiivky K; asymptoty tyto protinaji se
s tetnami ¢, ¢, . .. ¢, v bodech, jez lezi vesmés na piimce B

L

———

Obr. 1.

a ponévad? dle theoremu Newtonova stfed priselikii asymptot,
s piimkou B shoduje se se stiedem priseciki pfimky B s kiivkou
K a tyto opét shoduji se s prisetiky piimky B s kfivkou K,
jest tim véta hofejsi dokdzdna. ’

. Ponévadz véta Newtonova plati pro ten p¥ipad, Ze Zddnd
z asymptot nepadne do vzddlenosti nekonetné, tfeba predpokld-
dati ve vé&té hofejii, #e z4dnd z teten ¢, £, . . . t, nenf rovno-
béznd s piimkou B, 't. j. nestotoZiiuje se s piimkou A.
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V rotnfku 28. t. & pod titulem ,Novd vlastnost kuzelo-
setek“ uvefejnil dvorni radd prof. Zahradnik poznimku o ku-
zelosetkdch, ku které v témz rotniku pfipojil dodatek prof. Pour
a ukdzal, e mozno vysloviti tuto obecndjii vétu:

Vedeme-li libovolnym bodem ¢ (obr. 1.) ke kuZelosedce
telny ca a cb, pii temZ znafi a a b body doty¢né, pak libo-
volnd setna rovnobéZnd s piimkou ab protind kuzeloseiku v bo-
dech m a n a tetny v bodech m, a %, i plati pak

mm, = n,n.

Tuto vétu odvodil prof. Pour z vlastnosti kruznice cen-
trdlnim promitdnim.

Tato véta, jak snadno se nahlédne, jest jen specidlnim pii-
" padem véty obecné, kterou jsme pravé dokdzali; nebot pro ¢dry
stupné druhého stied stfednich vzddlenosti priseciki shoduje se
s pillicim bodem vzddlenosti priseciki.

Mimochodem budiz zde ukdzdno, jak okamzité tato véta
pro kuzelosetky zjejich poldrnich vlastnosti miZe byti odivodnéna.

Poléra ubézného bodu o« piimky ab prochdzi stfedem s
tsetky ab a pélem ¢ pfimky ab; jest tedy sc poldrou bodu e.
Ponévadz piimka mn jest s ab rovnobéznd, pili poldra sc¢ jak
mn tak i m,n, a jest proto mm, = n,n.

Zajimavou jest applikace véty hofejsf na dikaz véty v ana-
lysi ¢asto se vyskytujici, jez zni:

Znad-li ¥(x) a f(x) dvé raciondlni funkce celistvé:

P(x) = a, 2"+ a2t 4 ..+ ag,
f@ =2+ b4+ ... 4 b,

a jsou-li kofeny z,, , . .. 2, rovnice
f (@) =0,
vesmés rizné, pak plati

v@) _
f'(:l:) - Y1

kdez soutet vaztahuje se na vSecky kofeny rovnice

f(x) =0.

)
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Abychom vétu tuto. geometricky oddvodnili, -uZijme hoi'eJS1
poutky na kiivku, jejiz rovnice zni :
Y@@t 4 = 4. a) - (2 F bt L b)) =0,
¢ili

Yy (x) — f(x) = 0.

Volime-li za piimku 4 osu X, pak prisetiky osy X

s kfivkou maji za dse¢ky kofeny rovnice
f (@) =0,
t. j. hodnoty z,, =z, ... ..

Tetny vedené body (z,, 0), (z,, 0)...(z, 0) vyhovuji
podmince, Ze zddnd z nich nesplyvd s osou X, nebof pifedpo-
kldddme, Ze vSechny kofeny z,, z, ...z, jsou od sebe riizny.

Smérnice y'x teény v bodé (x:, 0) jest stanovena rovnici

Y et (@) — f (ar) = 0,
’ _f,('I‘l'>
Y T (ar)”
Rovnice pFisluiné tecény pak zni

7z niZz plyne

Y——f (xk) (X . rL)

¥ (@)
Za piimku B volme piimku, jejiz rovnice zni
Y=1. ;

Usetka prisetného bodu této pfimky s tenou md pak
hodnotu
Q_P(Itk)
S ()
Usetka stiedu prisetdki viech teten body (2, 0) vedenych
s piimkou B md pak tsetku £, jez ddna jest vyrazem

X =

-+ a2

Y (2%)
g _ DX/ + Zf (x)
n
aneb, jezto 3, = — b,
—_ b 1w
£E= ”+n2f,(xk). (@)
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Stied prisetikt pfimky B s kfivkou (1) plyne z rovnice
g bt L by — T — g — L —a, =0,

z ni7z dostancme
) by — a,

f=—00 (8)

7 rovnice («) a (3) plyne

¥ (xk) .

a— o T T — a .
S (xk) !
Vétu, kterou jsme zde dokdzali, mohli bychom také piimo
z theoremu Newtonova o asymptotich odivodniti, jak jsme na
jiném misté ukdzali.

0 jednom rozsiteni rozvoje Clebsch-Gordanova.
Napsal K. Petr.

1. Rozvoj Clebsch-Gordaniv vztahuje se ku formé o dvou
faddch bindrnich proménnych (z,, z,), (v,, ¥,). Takovou formu
lze totiz rozvinouti v fadu tvaru

moon

flayy) =40+ @ a4+ @t d,+ . @ A, mza,
)

kde f (x, y) znaéi formu v (x,, 2,) stupné m-tého, v (y,, 1y)
stupné n-tého a kde (zy) = x,y, — x,y,. Vyrazy A; pak jsou
formy o dvou Faddch proménnych*) (z), (y) a jsou to poldry
forem o jedné Fadé proménnych. Jestlize jest ku pi. G (x) forma
r-tého stupné v (z) (kterdzto forma obsahovati mize i jiné tady
proménné ku pi. (y)), jest operace vytvorujici poldru této formy
dle proménné (x) s polem (y) takto definovdna

16 G
D’”G(x)_T(ﬁ:y'-{_a—xgy“)

2)

*) Misto (xy, %), (#1,Ys) . - . uZivati budu v nasl. obvyklého zkré-
ceni (x), (¥) ...
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