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gestrojime-li tedy k piimce 4 harmonickou pfimku B vzhledem
k tetné T kruznice K v bod8 a a povrice c'« uvazovaného ku-
Zele, jest B fidici ptimkou hyperboloidu zborceného, oskulujiciho
danou plochu podél piimky A. Drubé dvé Fidici pifmky nasli
bychom timtéz zpisobem pomoci kuzeld s ostatnich bodd zmi-
nénych ploSe opsanych. Jak by se oskula¢nich hyperboloidi dané
plochy uzilo, je zndmo a netfeba se o tom SfFiti.

Pozndmka: Predpoklddejme, Ze z vedkerych bodd piimky
¢s (obr. 1%) vychdzeji svételné paprsky. Pak tvoii ony paprsky,
které se od rotatniho vdlce V o ose O jen jedenkrite odrazily
a to pouze v bodech kruznice K paprskovou kongruenci 6. stupné.
Kongruence ta obsahuje oo! ploch affinnich k uvaZzované ploSe
a velkery tyto plochy obsahuji kruznici K a dotykaji se kar-
dioidického vdlce C pivodné uvaZované plofe smérem O opsa-
ného. Z toho patrno, Ze kongruenénich paprskid spadajicich do
uréité roviny ¢ je Sestero, jest to totiz oné&ch Sest telen, jez
1ze k prisetné kiivee roviny o s vilcem G prisetnymi body
kruznice K a roviny ¢ vésti. Libovolnym bodem p lze vésti
tfi tetné roviny vélei C a v kazdé z nich lezi dva paprsky
jdouci bodem p a protinajici kruznici K. I jde libovolnym bo-
dem v prostoru rovnéz Sest paprski uvaZované kongruence, ¢imz
dovozeno, Ze t4Z jest 6. stupné.

Koneéng, sviti-li celd piimka sc, a odriZeji-li se paprsky
ve viech bodech vélce V, vytvifeji jednou odrazené paprsky
velmi specielni komplex, sestdvajici z veskerych telen kardioidi-
ckého vélce C. Jakého druhu jsou komplexni kiivky a kuzely,
jest patrno z véci samé. '

Poznamka o Legendre-Jacobiové symbolu ()

Napsal K. Petr.

V pojedndni ,Uber eine Darstellung des Legendre’schen
Zeichens“ (Sitzungsb. der k. Akad. der W. in Wien, Bd. CXIIL
Abt. IIu, 1904) podal F. Mertens vyjédfeni Legendrova sym-
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bolu (—Z—) pomoci polynomu o dvou proménnych
11 (a — y?) (@ — 1) M

a_—_1,2,...’1-2“—1; b:l,g,,,_Z:?‘_{

Vysledek Mertensiv lze jednak bez potiZe roziffiti na
symbol Legendre-Jacobiiv, jednak 1ze pomoci Mertensovy funkce (1)
podati piimy a zcela jednoduchy dikaz zdkona reciprocity pro
tento symbol. Oboji — i vyjddienif Legendre-Jacobiova symbolu
i diikaz zdkona reciprocity — se pak je§té zjednodusf, uzivime-li
misto polynomu (1) polynom

fxyy) =1 (%Yo —a"=2y") (2y* — 277905 (2)
—1 . Q—1 '

a:l,?,...’T; b:l,z,...—2—,

kde o P a @ budeme toliko pfedpoklddati, Zze to jsou éfsla celd
lichd bez spoletné miry.

Symbol (%) 1ze, jak zndmo, definovati pomoci pottu zbytki

zdpornych, které dostdvime, délime-li po fadé viecka éfsla

1.9, 2.9, 3.0 ...5;—1 0

Uislem P tak, aby zbytek byl co do absolutni hodnoty nejmensi
(mens{ nez —13) Je-li potet ten u, jest dle definice

2 .
()=
Q

Abychom dokdzali zdkon reciprocity pro symbol (—15), vy-

Potteme f (e, B), kde « jest primitivni P-ty kofen z jednotky a
jest primitivni @Q-t§ kofen z jednotky.
Nejprve jest
f (@, 8) = (@~ — 2t ) (a°f* — 2™ f~)
—11 (xa —. gpP—a ﬂ?b) (xa — gP-a ﬁ—zb).
a, b

I*
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Av¥ak &fsla

p®, p—0; b=1, 2Q—2_——1

jsou vecky ¢-té kofeny z jedné riizné od jedné, t. j. jsou to
viecky kofeny rovnice

2¢—1
z—1 — 77
i miZeme tudiz psati
— 2QP-a) P—-1
f(a, ﬂ):ﬂ — a:l,?,...——2——-. 3)
Dosadime-li do této rovnice « za z, mame
aQ® — =9 P-1
f(“;ﬂ):gm, a:l,?,..._é_}

V exponentech ¢fsla « mizeme vSak libovolny -celistvy
néisobek &isla P odEitati; shoduji se tudiz faktory Citatele aZ na
pofddek a na znaménko s faktory jmenovatele a jest jich
celkem g, které se znaménkem od sebe 1i§f, takZe mdme konelné

fwm=1=() @
Polynom (2) mizeme vSak také psiti ve tvaru
P—1 Q—t

f@p=(=17T"7 D@y —aye) @y —arye)

a potet privé provedeny opakovati s tim pouze rozdilem, Ze
. napfed dosadime za x Ctislo « a potom g za y. Dostaneme

o=~ T (£)

Srovndni obou vysledkd divd vztah

(9= (2}

co% jest pravé zdkon reciprocity pro Legendre-Jacobiiv symbol.

Oznatme, abychom podali vyjadfeni symbolu (%) obdobné

vyjddfeni Mertensové, polynom délitelny polynomem g kritce [g);
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znaéme ddle X polynom v x, ktery poloZen rovny nulle, ddvd
rovnici pro primitivni P-té kofeny z jedné; podobné budiz ¥
polynom v y, ktery poloZen- rovny nulle ddvd rovnici pro primi-
tivni Q-té kofeny z jedné, Pak jest nejprve dle (3) a (4) po-
lynom

7@ (%)

rovny nulle, kdyZ z jest rovno primitivaimu P-tému kofenu
z jedné a tedy

(@, B) — (%) =[¥). 5)

Zcela podobné jest

f@,y) — f@ 6) =[Y); (6

nebot koefficienty polynomu f (z, ) jsou &isla raciondlnd celistvd
dle (3) nezévisld na 8. Jsou tedy i koefficienty polynomd [X), [Y)
Uisla raciondlnd celistvd.

Z (5) a (6) vyplyvd
fo 9 =(F)+ 10+ [7)

coz jest identita davajici vyjddieni symbolu (Q) polynomem £(2,y)-

P
Mertens odvodil v cit. pojedndni tento vztah

(”ZIT> = U + [X) + [Y),

kde p, ¢ jsou dvé rizn4 lichd prvoifsla, U polynom (1) &

a*—1 yr_}’q"l

X:x-—l’ y—1°
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