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Pozndmka o vzorci Kummerové.
Napsal O. Boruvka. .

Ve svém ¢&ldnku ,K teorii nékterych transcendent poctu inte-
gralnitho“ uk4zal jsem metodu,*) kterou lze odvoditi z Gaussova
vzorce, vyjadfujiciho logaritmickou derivaci funkce I’ (x) v racio-
nélnich bodech, obecn& platné trigonometrické rozvoje této funkce.
Z téhoZ vzorce jest moZno odvoditi metodou podobnou i znidmy
vzorec Kummeriftv a zd4 se, Ze metoda jest elementdrn&j3f a krat3i
neZ ostatni metody mn& zndmé.**)
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*) Sple vydévané " ptirodovédeckou fakultou Masarykovy universibty,
¢is. 37, str. 12, ' .

**) Kummer, Crelleiv j. svazek XXXV.; Lerch, Theorie funkce gamma
(Véstnik Ceské akademie ro&, VIIL); Lerch, Daldi studie v oboru Malmsté-
novskych fad str.14. (Rozpravy Ceské akademie ro&. IIL) . : S

#4) Znadim disledns ‘-’ﬁ’%‘—‘ﬂ= v —p M=E. L
\ .
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obdriime pak snadno, uZijeme-li Gaussova vzorce

(1+——);——E—log 2v——2- cotg ’—zﬁ +

o log sin er

platného pro racionalni zlomky lvl o< h<v,

. h
sin 2 k 57 " e A
_anak=hmh;’ 5 ———2—‘—}cotg-v—sm 2k7n ;
nebof jest ziejmd -
Fsin2 k nmo;
v
h=1
v —1
25"’ 2k *nz cos Z-S= 2"" log sin == = 0.
UvaZime-li, %e
hn 2
cotg ———_—*; o sin 2n — g,

.vypolteme snadno (0 < k < v)

v—1 v—1

—Zcotg sin 2k—n_-——2 2

e=1 h=1

[cos Zn; (k—g) — cos 27 %(k-{—g)]:F(v?—Zkv)l

nebof jest pro ok a ¢ :}:v—k
v—1

2 [cosZn—(k—g)—cos 2n - (k+0)] =0,

h-—l

. kde¥to obecn¥ pro o=k resp g_v—lc |est tyZ vyraz roven v
- resp. — V.
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Jest tedy
v—1

llm—zcotgh—mﬂ 2/{-2%—1

h=1

Dilejest _ sin2kfa 1
. 14 sin 2k xz
= 0
1
= — anglogx cos 2k xnm dx = — 2km o, .
0
1
takfe vychdzi Q= — -+ a.
y k - 4k,+ K

Analogicky vypocteme

»—1 cos2khn

2 kb= lim {2 —_— - 2 log sin enz

h=v

/ B cos 2hon oS 2hkn]
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a pak

v—1

2 log sin %—ilcos 2hv(m cos 2hkn =1 2 log sin 7”2
h=1

e=1 =1

[cos? (k+¢) + cos 2m — (k — g)] =

v—1
v o7,
= v log sin z log sin ”
=1
Je¥to v¥ak dle znamého elementdrniho vzorce jest

v—I1

n sin ~— v zy_l
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miZeme pséti
- v—1 cosZkgn o
2 knby=lim 2—-—,2——~—|—log sin -7 | 4 log 2 =

h=1

v—1 COSTTE
= log 2kn+lim | ) ———logv

Th=1

a pak, protoZe [v=1 1
lim ——logv|=E
g
h=1
v . kmh
v—1 sin2

2kmbi= log 2kn 4+ E — 21lim ¥, h~" =

h=1
1

=log 2kn - E+2kn g log x sin 2 kxmdx.
. 0 .
Vychdzi tedy log 272+ E log P

b= ——+

2km +ﬂ

Z vyznamu konstant ax, bx, ar, Bx vyplyva, Ze

logI'(14x)=1a,+ ZZ’ak cos 2kxﬁ—]—22 by sin 2k xn
k:! : l k=1 (O<x‘<\1
1+logx—22akcos2kxn+2 Eﬂksm2kxn
k=1 k=1

Vychézi tedy s ohledem na zndmy ‘vzorec
X 1’(x)=1’(x+ 1)

log T ()= a1+ EME + (log 27+ E)

i s{nzkxn ;1;2 |

k=1

sin'2 k x=x,
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z ného? dosazenim x =% ihned uréime

a,,—{—l:%loan.

Uvéiime-li jeSt&, Ze pfi 0 << x < |

i sin 2k xn ———I——x' i cos 2k xm
kn ) ’ k

k=1 k=1

= — log 2sin xn,
nachdzime vzorec Kummeritv (0 << x <1)

log I" (x) = (log 27 - E) (%-—x)—{——;—log Enx_fr

1w log &
— sin 2 kxo.
+”k2_1 . x

Remargue sur la formule de Kummer.
(Extrait de Particle précédent.)

yai donné, dans le mémoire ,Contribution a la théorie de
quelques fonctions transcendantes du calcul intégral“ une méthode
pour développer en séries trigonométriques la fonction
dlogI'(x)
dx '’
en partant d’'une formule de Gauss. Dans la note précédente, je
déduis, par une méthode analogue, la série de Kummer; cette
méthode me semble plus rapide et plus élémentaire que les méthodes
connues. .
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