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Basopis pro‘plist'ovanii matemaiiky a fysiky, rod. 75 (1950) -

o jEDNOM PROBLfMU PROF CECHA

JIRT SEITZ, Praha.
: (Doélo dne 16. dervence 1949.).

V tomto &l4nku se fesf jeden problém prof. . CEcHa, uvedeny v dlénku
,,Topologické prostory*“ v Casopise pro péstovéni ma,temahky a fymky, '
rod. 66, str. D225—D264. Je to problém &. V na str. D263.

Budeme pfedpoklddati, tak jako GECH Ze topologlcky prostor jedén
témito axiomy:
~L9=0. _
2. MCP=MCM.
3. le[lCllIZCP::>JMlC.M2

~ Déle budeme predpoklidati, %e Stend¥ zné definice a zékladni pOme
topologické obsaZené v citovaném lénku..

T

Doty¢ny Cecaov problém zni:

Necht » ]e topologie v P. Rekneme, %e v mé vlastnost oc, kdyz ty
M C P, pro néz oM — M je ]ednobodové tvor dolnf basi. Rekneme, 76
v m$ vlastnost B, kdyZ neexistuje topologie v P, riizné od v a slabi nez », "
kterd by méla stejnou U-modifikaci jako v. Ztejmé vlastnost o 1mphku]e
vlastnost 8. Plyne také obrécens vlastnost « z vlastnostl JiX; ,
Odpovéd na tuto otdzku je kladn4: ’ '

Diikaz provedeme nepi{mo: Necht topologie v mé vlastnost g ani- -
koli vlastnost x. Pak podle Cecra L. c. str. D233 existuje mno¥ina M C P
a bod ae oM—M takové, Ze pro ka¥dou § C M plati v £ 8 + (a)

Stanovme nyni topologii u timto zPusobem

Jeli 8— M =0, pak necht u§ = v8. Jeh SCM pak necht
uS = vS — (a). Tedy u je topologie,- neboﬁ

l.up =0, jeitopCM,atedyup =vp — (@) =0 — (@) =90.

2. 8CP=8CuS, nebot pro § —M + ¢ je ud =vSDS; pro
S8 C M jeuS = v8 — (a) D8, jeito anon € § (ponévads a non € M).
< 3. Méme dokézati, Ze 8; C'Sy=>uS, C uS, . '
) Jeli 8, — M‘# 9, 8,— M #(Z) pak je u;S'1 = vSICvS, = uS,. -
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ﬂ) Jodli . s,cM 8, —M +9, pak jo usl=vsl-5'-(a)cp81c

») Je-h SICM Ssz pak ]e uS = vSl— (@) Cv8,— (@) =
.= ul,.
Tedy u je skutetns. topologle

Topologie v a % majf stejnou U -modifikaci, nebot: Je:li § = vS, pak'
proS M+PjeuS=v8=SaproSCHM jeuS=v8—(a)=8—

I

-+ == (@) = 8. Obricens, je-li § = uS, pak pro S — M 4 @jevS =uS =8
- a pro SCM je téZ vS ='uS, nebot kdyby vS == S = uS = vS — (a)

(a oviem vSDS), pak by bylo aevS, a jelikor podle pfedpokladu

v8 %= 8§ + (a); bylo by dile vS=8+a + S, kde (S + (@) S’ =0 a
v % 0. Podle sestrojeni 'topologle % by pak bylo uS = 8§ + &, ¢&ili

‘mnozina S by nebyla uzaviend pfi topologii u. '

_ Déle je » C v, & v, nebot wS C:vS pro kazdou SCPauM—- :
"= oM — (a) &= v M, jeito a e v M. : '

Odtud vyplyva, e topologxe v nem4 vlastnost g, coZ je spor.

Op a problem of-E. Cech.

(Sdmmary of the preceding article)

By general topology of a space P we mean a set-function u defined
for 8 C P and such that v =9, SCP=SCuSCP, S,CS8,CP=
- = u8; C wS,. As an answer to a question put by Crca, the following two
propertxes of a: gener&t topology are proved to be equivalent to each

?_ other. Property o: Given a set M C P and a point a e uM — M, there

exists a set 8 C M such that w8 = S 4 (a). Property f: For any general

:'~ topologyumPsuchthatSCP:>vSCuS 8 =8CP=uS = SWe.

have uS = vS for every SC P.
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