Casopis pro péstovani mathematiky a fysiky

FrantiSek Hoza
Poznamka o sférické trigonometrii

Casopis pro péstovdni mathematiky a fysiky, Vol. 11 (1882), No. 3, 212--214

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/122259

Terms of use:

© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1882

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
O stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/122259
http://project.dml.cz

212

R AT w,ys) a po tret{ s bodem z, (prﬁsek primék 239,
%Yz %Yi)-

~ »Nalezaji-li se dvé soumfstné Kollinedrné roviny v cy-
klické prométnosti trojprvkové, pak tvoii kazdé dvé trojiny dva
"na troji spisob perspektivné trojihelniky. Stfedy téchto tif
perspektivit tvofi opét trojinu cyklické prométnosti. Kaida
z téchto t¥{ trojin plyne z ostatnich dvou, sklddajic se ze stfedd
pe1spektmt onéch dvou trojin.“

Pro kazdou perspekt1vnou polohu tr OJuhelmku x,xzms, Y1Y2Ys
obdrifme osu perspektlvnou spojujici tfi priseky tii park pfi-
sluinych stran. Tak ohdrZime pro perspektivny stied z,, kterym
probihajf pHmky 2,y,, @Y, 3y, osu Z,, v niZ obsaZeny jsou
priseky primek @,a;, ¥,¥3; %223y Y2¥s; 1%, Y1Ya- Bodu 2, od-
povidd osa Z, obsahujici priseky pifmek x,®;, ¥,y;; %31, Y2¥15
®, 2y, Y.y, a perspektivnému stfedu 2, konecné odpovidi per-
spektivickd osa Z, obsahujici priseky pifmek a;2;, ¥3¥2; %,
h1Ys; T®yy Yoy, JelikoZ viak pifmky, jichZ priseky leZi na Z,
prométné prislusf pf{mkdm, jichZ priseky lezi na Z, a tyto opét
pifmkam, jichZ préseky na Z, le#f, toZ soudime, Ze primky Z, Z
Z, tvorf té% trojinu cyklické prométnosti, jelikoZ .pifmce Z
odpovidd Z, a této Z,. Privé tak obdriime pro trojihelniky
Xy Xyy, 242,75 tE1 08y perspektivné: Y,Y,Y,, které trojinu tvoii
a konetné pro trojuhelniky ¥,%,¥s,  2y2,2, obdriime trojinu os
X, X, X,.: Spojime-li - ze zndmych posud trojin dvé, které spojeny
jesté nebyly, obdrZime nové trojiny v poctu libovolném, opaku-
jeme-li tytéZ konstrukce déle. (Pokraovéni.)

———e e

Poznamka o sférické trigonometrii.

Napsal
Prof. F. Hoza.

Ze stran a; b, ¢ sférického trOJuhelmka lze vypoclstl thly
Jeho @, ﬂ, y podle zndmyjch vzorci: :

"'v sin (s — b) sin (s — ¢) '(1);
Sinbsinc BN :
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o 1 s P
cos & — |/ Sins sin (.?- a) , @)
2 sind sinc

tg % = VSin s—b)sin(s—c) a4 3)
2 sin s sin (s — a)

Pismeno s zna¢i polovici obvodu sférického txojuhelnIka Jest
tedy ‘

0 << s << 180°.
Chceme-li vSak z danych uhld e, B, ¥ vypoéisti strany a, b, c,
uzijeme trojihelnika polarného, jehoz strany a’, b, ¢ a uhly
e’ B’ »* vyhovuji podminkdm:-
a'=180° — e, b =—180°— ﬁ, ¢/ = 180° —y,
o' =180°—a, p'=180°—0, »'=180°—c¢,
st :__“I"‘b___2i°' = 270° — 0:“4;;‘1& .
Postavme do vzorcd (1), (2), (8) misto &4sti pivodnfhe

¢asti polarného trojihelnika a vyJadreme tyto onémi. Tim' ob-
drifme zndmé vzorce: B

a VCos(S B) cos (S =7, - E""(4)5 f
sin siny S
a —cosScos(S—a) ' ‘
st 2 - sin B siny -G
cos (S — ) cos (S—r) 6
cotg V —cos Scos (S—a) )

v nich S=~—_tgﬂ,90°<s<2_70". g

Jiz v 57. dilu:Grunertova Archivu navrhl Dostor, poje-
dndvaje tam o trojhranu, jinou substituci, jiZ se docﬂl NZOtcﬁ
zcela podobnych .vzorciim plvednim..

Budiz 6 = igﬂ —90°.
Patrné jest 0 <<e<<180°.
Touto substitucf{ obdrZime:

8 — 2700._. “__L'M :1800 —3a

8 —a' = 90° ﬂ+y_“

— 55— =a—ao,
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s —b = 900—0‘——-—-—-_{_.2—6 =8 —oa,
§—c' = 90°—-—a——————-+g—y =y —o.

Jelikoz B4y <<180° 4 @, jest @ —o>0. Totéi plat
o rozdilech p —o, y — 6. Zavedme tyto hodnoty do vzorcd
(1), (@), (3) vztaZenych ku trojihelnfku polarnému, a obdriime

SR v
sinf siny
PRV = R
sin B sin y
cot _;_ _ Vsin (B —0)sin (r —0) g4, )
sin o sin (@ — 0)

Tyto vzorce dostaneme téZ piimo ze vzorcd (1), (2), (3)
kdyZ na levé strané zaménime funkce s kofunkcemi, na pravé
strané pfevritime veikeré rozdily a pismena latinskd zaménime
8 teckymi. Veli¢ina o lez{ v tjchZ mezich, jako veliina s.
I praktické pocitinf{ dle vzorci (7), (8), (9) jest v mnohém
ohledu vyhodnéj$i nez dle vzorct (4), (), (6). Proto vzorce
(7), 8) a (9) véem odbornfkiim co nejvieleji odporucuji.

V Hradc: Krdlové, dne 23. prosince 1881.

O ustanoveni vzorce pro sin (z+8) a cos (= f).
Studujfcfm napsal V. J. Hiibner.

Vychdzejme tu od trojihelnfku abe, okolo néhoZ opisme
kfivku kruhovou K. Jak vidno, vyznaéf-li se primér cd a tétivy

ad, db, jest:
¥ bde = Y bac = Y e,
¥ ade = I abe = I B.
Dle véty Ptolomeovy jest v étyrthel. abed:
ab.od = as . bd e . ad,
a jegto: o
ac = cd sin f,

bd = cd cos &,
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