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M:_’L-li se m vypocitati, budiz ﬁ—_ll_}?)'n:wsz"” pak nabyvi

rovnice (III) fvaru:
bsin*ea

d+4pm= 1+m+—p);

.. bsin®e
a je-li mq—_—]-)—)_fg B,
o 2B .
m — 2R — Z I -
(L +p)"= 14190 = S0 (16)
Neni-li » zndmo, budiz aa ";2’-)""” = cos®a; pak nabude$
z rovnice (III):
b 1

I4p) =5 T 5= .
b—a(l+-plgie— | _Flf_(l+2))tgza
Uréfme-li pomocny thel  z rovnice
(L +p)tgPa=tg°p,

vznikne koneéné

w1 . 1928

O tlohdch, jez se rovnici K;= A(1 4 p)» Yesf, netieba
zde §ffiti slov, jelikoZ tato rovnice k logarithmickému pocitinf
upravena jest, a uZivati pri ni dhlomérnych ukond niZddné vy-
hody neposkytuje. '

Prispévek k poctu pravdépodobnosti.
Napsal Augustin Panek.

Jak mnohostranné uzivati lze poctu pravdépodobnosti k ie-
Senf tloh nejrozmanitéjsfch, o tom svédéf mimo jiné té% problem,
o ném’ na misté tomto pojedndme a dle néhoZ mozno teSiti
celou skupinu jinych tloh razu podobného. Problem ten znf:

"Mdme-li nadobu N, vyplnénou plynem aneb tekutinou 4,
i vybframe odtud litky ty povlovné dopliwjice plvodni objem
plynem aneb tekutinou jinou B. Plyny aneb tekutiny 4 i B
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poklddime co do vlastnosti chemickych i fysikdlnych za takové,
7e misi se, objemu svého nestahujice. (V ptipadé tom by v na-
Sem vypocté byly nahrazeny poméry objemové vdhou). Jakd jest
pravdépodobnost p,, Ze po n takovych vykonech bude v nddobé
N jeste latek A vice nei litek B.

Nazveme-li nddoby N obsah a, mnoZstvi litky 4 vycer-
pané pii 1, 2, ..., n-tém vykonu @,, @, ..., @, pak jest
mnozstvi zbylé litky 4 v nadobé N po n-tém vycerpdni

(=) ()
aneb

n P
1 I(1—=)*
1) oIl =)
Predpoklddejme, Ze mnozstvi litky A kaidym jednotlivym
vyCerpavdan{m z nddoby odstranéné jest vétSi nez mtd Cdst, pak

y .t v , . @ , .
mus{ mnozstvi vyjadiené vyrazem (1) prevySovati ot Polozime-li

o InI 12 :1,
k=1 a m
obdrzime z této rovnice x,, které nazveme a,, takze
1
a, :a{ 1— -n———}
@) m IT (1 — :ﬂ‘)
k=2 a

Cim vétsi @,, tim méné latky A v nadobé zistane, proto
mé «, jakousi hodnotu mezi o a a,. Tedy pravdépodobnost za-
dand, ptihlfZfme-li ku (2), bude :

*) Tvar tohoto vyrazu jest podoben onomu, kterym rozieii se tloha:
»V osudi nalézaji se &isla od 1 do »; vytdhneme-li jedno z nich,

. jakd jest pravdépodobmnost, Ze vytaZzené &fslo jest s &islem » nesou-
d&né.“ Ulohou touto jest zdroveii odvozen zndmy vzorec:

‘P("):n(l——%)(l—;—) (1_%).. .

v némZ znaéi @, b, ¢, ... &isla kmennd daného &isla » a Gauss-iiv
symbol ¢ (») pocet ¢isel s danym » nesoudélnych. Viz: Pdnck Aug.
#Nékteré ulohy zaklidajici se na poétu pravdépodobnosti.“ Trindctd
vyrocni zprdva o méstské stfedni Skole v Praze, jiz poddvd koncem
roku Skolniho 1880 feditel Martin Pokorny. Mimo to poznamend-
viame, 7e poddn tam jesté Clinek nadepsany: ,Piispévek ke trigono-
metrii.%
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n=_=1 .
‘ 1= =1l—-—
() “ mlIl (1 _a})
k=2 a
pokladdme-li x,, @, ..., =, za zndmé.
i kdyz kazd4d z hodnot

- Maximélnf hodnotu miize miti x,,
y—1 Tovna jest nulle, a meze veliéin w,,

a!":a{l_ n L o }7
m I 1——k)
E=p41 a

a, = a{l—T——mk)},

T2y %gy vesy Tn

Lyy Lyy e0ey &
jsou O a vztazné

mIT (1 ——=
k=3 a

a, = a(l _71;1,)

Bude tedy pravdépodobnost Zddand

a, Ay A0,
ff Py A2y . . . d, do,
0 0 0
Pn = a a a
f/ fdac,,...dacad%
. 0 0 0

aneb, zavedeme-li za p, hodnotu jeho ze (3) a provedeme-li téZ

integrac{ jmenovatele koneéné

@) po=—y / f j {1——;(—1—}dw,. .. dydas, .

k=2
PoloZime-li =2 do vzorce mdependentniho (4), obdrzfme

. _/ [ wk)]drz
bl

e 211 1 o)
a Ze a+ﬁ_1’ proto
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1
() Ppp=1— - (1 -+ lm).
Jestli » = 3, bude podobné dale dle (4)

1_/ faz[ )(1 =) ]dm, dz,,

a vzhledem k %’ —=1— ———————— bude

S N PP S “ ]d :
S T T

Ponévadz %—{-—71—,; =1, dostaneme posléz

®  p= 1—;1,;{1+lm+2i!<lm)=}.

Timto zpiisobem sobé vedouce nabudeme konecné pravdé-
podobnosti (4) ve tvaru

1
@) pn_l——{ tm o () ()
;___ n—1
+ )
Jezto fada v zavorkdch rovna jest, jak povédomo, "Z:) , tedy

1 m
@ Pa=1—=-.c

O
. v . im Im
Je-li » hodnotou nekonecnou, jest €y TOVNO & =m, tedy

Pn = 01
jak bylo ocekévati.*)

*) Myslim, Ze by td% argumentace platnosti méla i o reakcich chemi-
ckych. Dejme tomu, Ze v nddobé N nalézd se a grami nékteré
kyseliny 4, piidivime po jistych kvantech tekutiny jiné, ku pf. né-
kterého alkoholu B. Zachovdvime pomér tak, Ze mnoZstvi sloudenim
eliminovanych ldtek (coZ shoduje se zifiplna u vypsaném naSem pii-
padé vyéerpdavinim) dopliuje se v e grami litkou druhou B. I musil
by tedy pochod esterifikace byti podén také vypodtem nasim. I na
roztoky pevnych ldtek se tyZ pochod as hodi.
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