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Upotiebeni uhlomérnyeh ukonit pri sloZitém
tirokovéni.

Napsal
P. lJulian Vervaet, T. J.
z Gentu v Belgii.
V této stati znamend A jistinu, kterd se na P 9, po
n let pri slozitém trokovani uklidd a pak na koneénou hodnotu
K, vzristi; o i 8 jsou dva ménivé uhly pomocné, jichito velikost
v kazdé tloze urcitd, ale v rozdilnych tlohdch jind jest, posléze

F
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1. Ma se TeSiti tato tloha: Pocdtkem kaZzdého roku slozfS
neb obdrz{§ édastku - zlatych, a K, budiz koneénd hodnota, na
jakou tyto Castky pospolu vzaté pii P ze sta a za nlet sloZitym
tirokovanfm vzrostou. Vyjddfi souvislost, jakd jest mezi veliCi-
nami n, r, P a K,.

ReSeni déje se, jak znimo, vzorcem:

jest p=

‘ n:_(l +p»{d+pr—1}. Y
Abychom do teto rovnice uhlomérné tkony uvedli, poloZme
= cos’a; tehdy jest (1 n—1 = sec’s — 1 = tg°a.
Z cehoz jde:
r
, Kn=—P— (1 +p) tg*e, @
K,p
a r= cotler, 2
T+7 2

Nenf:li n zndmo, obdrzfme zrovnice (I): (1-Fp)*=1 4 ——"L— a + Py
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Kp
Kladouce —
(1)
(A +pr=1+4tg%c=
Uklada-li se Castka » zl. koncem kazdého roku, nabude

rovnice (I) této podoby: K, = —%-{(1-{—11)"——1}, a vzorce (1)

= tg’a, dostivdme:

2tge
sin2a”

(3)

a (2) pridobi se k témto: K,,:-;- ti%c a r= Kpcot*a.

Vzorec (3) ostivd bez promény, jestlize poloZime
- . Iop :

tg o —=
g9 s

2. Pro jistinu 4, kterda na P °/, tro¢nych trokd uloZend,

za n let na konci k:ud(,ho roka o cdstku » zlat)ch se zmnozf
neb zmensi, jest koneénd hodnota

Ey= A +pr £ {0 +pr—1}. an

I do této rovnice lze ﬁhlomemé ukony uvésti. Polozice,

1
jako pred- tim ——~— = cos®«, dostaneme
JEe a+pr !
_ 4 ., 4 rsinla
Bo= cos®a +7 e = cos®a (1 * Ap )’
rsintea A .
a klademe-li 4y = tg*B, jest K, = prevyod Qb B3).
Jestlize se sttlm rotné zmnozi, jest
A
2 —_— A)
St = i, @
pakli se roéne zmonsi, Jcst
, 24tgp Acos2f
— tq? . - B et I M ¢
o= costa 11 B = “cos*atg 2B T cos®ecos’p ®)

Chtéjice vypocisti jistinu 4, musfme rovnici (II) vzhledem
k A roziesiti. Vypoctouce pomocny thel & z rovnice:

1+ p)r

8

= cos® e,
najdeme

e i Kot 1o TS
A =K, cos a+p sin?e = K, cos a(1+ Kp )
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2
nebo-li, lIt{g f— —t¢*8 postavice,
A = K,cos®a (1 5 tg*p).

Pfi roénfm pifbytku jest pak

2
A = K,cos? (1 — tg?8) = 2K"§;; ; 9B (6)
a pfi rofnfm ubytku jest
- 2
A = K,cos’a(1 +} tg*8) = %%f‘ )

K urcenf hodnoty » plyne z rovnice (II):

plEa— AQd+pr}
T+pr—1

1
Vypoéteme-li pomocny dhel « z rovhice ———— = cos’e
yp p y aLpr )
obdrzZime :

r=

p{ Kucos?a — A}

o ;
sinlo

= K,p cot’a (1 S )

K,,cos?a—

S . - S A __ . .
Vypocéteme-li pomocny 1—1hel B z rovnice Kocos®a — tg*f, do
jdeme rovnice
2K,p cot®atgp

tg2p '
Chtéjice nalézti n, obdrifme z rovnice (II):

_— Kop 4=r
Apr=—, 5

Pfi roénf pfirdice jest

r = K,peot®a (1 — tg*f) = ®)

K,p
a+pr=—tEe _ T =
. "’Jf‘ P 1+_TP—

aneb, poloZfme-li ﬁ;'z—’- =tg’a a —A;p— = tg"B,

w 1-tg% __ cos®’p
(A4p)r= 1-}¢t9%8 — cos’a ’ ©)

pfi roénf srazce viak jest
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1— K
—Kp 7 1 —t9%a __ tgatg’p
1 n—" = = — = . (10
2 —dp ™ Ap T 11— tg2aigf (10)
p
Vycerpd-li se jistina 4, za pif¢inou roénfho tbytku po =
letech 1plné, dluzno pak v rovnici (II) K, =0 klisti. Tim
¢inem dostanes

i 1 4p(1 -+ py
4="11— g r=_2P —-
P { (a +p)"} AL4pr—1
<ups . 1 .
¢ili, klademe-li Txyr— cos’a,
4= —r—sz'nza, 11
pA (11
—_4p
a T sinte’ (12)
K vypoétu hodnoty n obduis déle
-1
1 n= = .
Atrr=r—gz _ 4p
r
Polozfme-li tu Af = t¢®B, vznikne rovnice
M | __ tg2B

3. Jin4 zdkladn4 dloha sloZitého trokovadn{ jest tato:

Kdosi platf po m let pocdtkem jednoho kaZdého roku
¢astku a zlatych, aby si po této lhaté, p¥i P 9/, slozZitych drokd,
pojistil diichod b, jenZ se mn po n let koncem kazdého roku
splatiti md. Kterak souvisi velitiny b, b,, Ky, m, n, P?

K reSeni této tlohy slouZi rovnice

ot 1= HeEr -t
Polozme m =cos®a a (-1—-_+—1_p)—'" = cos’f ; tehdy jest
oL+ p)ig'p = bain'e
prode a= T}—_ sin®ecot® B (14)
. p— AL+P)gh (15)

sin’a
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M:_’L-li se m vypocitati, budiz ﬁ—_ll_}?)'n:wsz"” pak nabyvi

rovnice (III) fvaru:
bsin*ea

d+4pm= 1+m+—p);

.. bsin®e
a je-li mq—_—]-)—)_fg B,
o 2B .
m — 2R — Z I -
A4 pr =141 = (16)
Neni-li » zndmo, budiz aa ":2’-)""” = cos®a; pak nabude$
z rovnice (III):
b 1

I4p) =5 T 5= .
b—a(l+-plgie— | _Flf_(l+2))tgza
Uréime-li pomocny thel g z rovnice
(L +-p)tgPa=tg°p,

vznikne koneéné

w1 . 1928

O tlohdch, jez se rovnici K;= A(1 4 p)» Yesf, netieba
zde §ffiti slov, jelikoZ tato rovnice k logarithmickému pocitinf
upravena jest, a uZivati pri ni dhlomérnych ukond niZddné vy-
hody neposkytuje. '

Prispévek k poctu pravdépodobnosti.
Napsal Augustin Panek.

Jak mnohostranné uzivati lze poctu pravdépodobnosti k ie-
Senf tloh nejrozmanitéjsfch, o tom svédéf mimo jiné té% problem,
o ném’ na misté tomto pojedndme a dle néhoZ mozno teSiti
celou skupinu jinych tloh razu podobného. Problem ten znf:

"Mdme-li nadobu N, vyplnénou plynem aneb tekutinou 4,
i vybframe odtud litky ty povlovné dopliwujice plvodni objem
plynem aneb tekutinou jinou B. Plyny aneb tekutiny 4 i B
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