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Konstrukce paraboly ze dvou bodi a osy.
Prof. Ladislar Klir. "

Uloha sestrojiti parabolu ze dvou danych bodi a osy,*)
mame-li uziti vztahi plynoucich jen z jeji definice — (jako geo-
metrického mista bodu stejné vzdilenych od pevného bodu a pevné
piimky) — vyZaduje najiti takové dvé kruznice, majici v danych
bodech svoje stfedy, jez by se protaly zrovna na ose (v ohnisku
paraboly F), a jejichz spoleéna
te¢na by byla kolmé k dané ose !
(co pFimka ¥idici: viz obr. 1). Te- |
dy jest vlastné vyhledati pruseéik
dané osy paraboly s geometrickym
mistem prasettk® dvouw kruinic
o pevnych stiedech, jichZ spoleiné |
teény maji konstantni smér.

Aby v8ak spoleéné teény
onéch kruznic byly navzajem rov- |
nobézné, jest t¥eba, aby rozdil |
poloméri piislusnych kruznic byl |
stdly a rovnal se ortogonalnimu
primétu vzdalenosti bodi 4B do |
osy paraboly (2a).

Proto mozno téz tici, Ze hle- |
dame geometrické misto prisedika |
dvou kruznic o pevnych stiedech,
jichz rozdil poloméra jest staly.

Vratime-li se k pavodni Obr. 1.
tloze, mame nalézti geometrické
misto ohnisek wvSech parabol, jeZ prochdzeji dvéma danymi body
a jejichi osa md dany smér.

Abychom analyticky odvodili, co jest geometrickym mistem
priseéikt dvou kruznic o pevnych stiedech, jichZ rozdil poloméra
jest staly, volme (viz obr. 2) na ose x soumérné podle podatku
stiedy kruznic S, (— m, 0), S, (m, 0). Proménny polomér jedné
kruZnice ozna¢me p, pak polomér druhé jest o + 2a, kdyZ staly
rozdil polomért ma hodnotu 2a; jest tedy libovolna dvojice kruznic
déana rovnicemi:

ky = (x +m)* + y* = ¢? ’ (1)

by = (x—m) + 2 = (o + 2a)2 (2)

Vylouéenim proménného g dospéjeme k rovnici hledaného
geometrického mista a

*) Viz téz ¢l. dr. A. Pleskota, Rozhledy roé. X, str. 10.
. , 8*
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Obr. 2.

Jest to hyperbola o poloosich a, Jm2 —a* a vystrednosti
délkové e = m, z éehoZ nasleduje, Ze ohniska hyperboly splyvaji
se stfedy kruZnic s;, s, hlavni osa jeji.rovna se stdlému rozdilu

sz —a?
polomérii; asymptoty maji smérnice ki = -+ Y & po-
névadZ spoledné teény kruZnic majf smérnice k'12 = F a/l/m2 — a2,
znadi to, Ze asymptoty hyperboly jsou kolmé ke spole¢nym te¢ndm
kruznic. -

Asymptoty jsou téz rovnobé&Zné se spojnicemi S,M, S,N,
kde M, N jsou prisetiky kruZnice !/, opsané nad 8,8, jako nad-
pramérem, a kruznice k, opsané ze stiedu S, polomérem 2a. (Totéz
‘platf oviem i pro stfed §,.)
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Dospivame k vysledku:

Geometrickym mistem prisediki dvou kruinic o pevnych
stiedech, majicich rozdil polomérd staly, jest hyperbola, kterd ma
ohniska ve stfedech kruznic, hlavni jeji osa rovnd se stdlému
rozdilu polomérii kruznic a asymptoty jsou kolmé ke spolednym
tedndm kruZnic.

A pro nasi pavodni Glohu vyplyva:

Obr. 3.

Geometrickym mistem ohnisek vdech parabol, jeZ _prochdzejt
dvéma dangmi body a maji stdly smér osy, jest hyperbola, kterd
md ohniska v danyjch bodech, jeji: hlavni osa md délkw rovrou
ortogondinimu pramétu veddlenosti obou bodé do sméru os parabol
a jejtt jedna asymplota je rovnobéind s danym smérem.

V obr. 3 jest provedena konstrukce paraboly ze dvou bodi 4, B
_a osy o uZitim yp¥edu vyvozené véty. Jest tfeba jen sestrojiti hy-
* perbolu a urditi jeji prasedik s osou paraboly (hledané ohnisko F);
pongvadz jedna asymptota jest s osou paraboly rovnob&ind,
jest tloha jednoznalna. BliZ${ patrno z obrazce. o

Tato konstrukce jest oviem sloZitéj$i’ ne% ona, je% se zakldda
na polérnich vlastnostech kfivky, kde uiivime jen pravitka
a kru¥ftka, ale tato vychézi pouze z definice paraboly.
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