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Ces déterminants possédent des propriétés curieuses: peut-
étre n'ont ils pas encore été étudiés.
Liége, le 17 Juin 1884,

Prevedeni polynomu 2z"—a,2"'+...+a, na
produkt geometrickych délek.

Napsal
Karel Kiipper,

professor pil c. k. némecké vysoké Skole technické v Praze.

Hodnoty 2,, 2,, ..., 2z, nechf repraesentujf libovolné pevné
body v roviné, hodnota z pak proménny bod jeji.

I. Produkt geometrickych délek (z—z,)(z—2,)..(z— 2,)
nabyvd vSech hodnot, je-li z neobmezené proménnou t. j. pro-
béhne-li bod z celou rovinu.

Dikaz. @) Argument onoho soucinu se ménf spojité z4-
roveii s hodnotou z; a sice mu pribude o ».2n, probéhne-li
bod z kladnym smérem (t. j. v kladném sméru tihlovém) uza-
vienou ¢aru L, uvnitt které se nalézd » onéch pevnych boda,
aniz viak néktery se nalézd na nf.

b) Modul onoho soucinu miiZe patrné nabyti kazdé hodnoty
Q. Zbyvs jeSté ukazati, Ze existuje vidy uzaviend ¢dra svirajiet
alespoli jeden z onéch pevnych bodd a na ni% se modul soucinu
na 74dném misté neodchyluje o koneénou hodnotu od veli¢iny
Q. Volime-li pak tuto ciru za c¢aru L, o nfZ jedndno v a),
tu plyne ihned z4dand véta. '
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Bodem 2, vedme libovolnou pifmku G a dejme tomu, Ze z se
pohybuje na této ptimee z bodu 2z, urc¢itym smérem do nekoneéna;
tu se méni modul soucinu spojité z o do oo, musi tudiz v jistém
misté a poskytovati poprvé nekoneéné maly rozdil od Q. Vedeme-li
nyni bodem z, pffmku G’ sousedni s G a stanovime-li na ni
onen bod ¢, v némz vychdzejice ze z, poprvé nalézdme hodnotu
modulovou Q (aneb hodnotu od Q o nekoneéné mdlo riznou), tu
se musi nalézati o’ nekoneéné blizko u a. Nebot kdyby byl bod
a o koneénou délku bliZe u 2z, na pi. v bodu b, tu by téZ na G
v sousedstvi bodu b musila hodnota modulu o nekoneéné mdlo se
rizniti od Q, procez by a nebylo mistem ku 2, nejbliz§im v némz
ona hodnota se vyskytuje. — Otdaci-li se nynf piimka G kolem
z, a stanovime-li v kaZdé jeji poloze body «’, a”, ..., V nich
se modul Q nejprvé vyskytuje, tvoif tyto body spojitou ¢dru L
vedouef po jednom otofeni mazpét do bodu a. Ze L svird bod
z,, vychdz{ tim na jevo, Ze jdouce z bodu z, na pfimece G ale
smérem opdnym ku z,a nalezneme t6Z jistfy bod e té vlastnosti,
e mu prislusi modul soucinu riznicf se nekoneéné milo od Q,
a ze mezi z, a a Zidny takovy bod se nenalézd. Pii otdcenf primky
G musi vSak néktery z bod ', a”, ... dospéti do e, a ponévadz
1ze misto G voliti kteroukoli z pfimek G’, G”, ... za pocdtecnou,
je zjevno, Ze kaidd bodem z, vedend primka obsahuje dva body
cary L poloZzené po riznych strandch bodu z,.

II. Rozvineme-li onen soucin geometrickych délek, mame
tvar

2 —az - .ty =Dn

Naopak: Pylonom P, lze vyjddriti jakoZto soucin % geometrickych
délek o pevnych bodech pocitecnych a o témZ bodu koncovém.

Diikaz. Necht se véc takto md aZ po stupen » —1 véetné,
pak vychdzi totéZ i pro stupeir n. Nebot

p—a =2 —aq L ) aw

=2(z—2,) (2—2;) « . (2—20—1) .
Volme nynf z—=z2, tak, aby
20(20 — 21) (2g — 2;) « + + (29 — Zn—1) = = G

vée to dle 1. vidy moZnd, i mame pak P. ve tvaru
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—az gt — a2t L)
= (" —2) — g @ — 2 ) 4. = —2) Pac,
znaci-li P,—; polynom stupné n — 1-ho. PonévadZ vSak
Par=(z—7,) ... (—Zu-),
méine .
Pa=(—2)(z—2y)...(2—2n"1). Q. E. D.

Prispévek k nauce o éislech.
Pige
Vilém Jung,
assistent na &eské vysoké Zkole technické v Praze.
1. Soustavu = jednoduchych shod formy ;= a; (mod. a)
fesil Euler jednodu$e vzorcem

n n
= X o, Arwx (mod. MTay),
k=1 k=1
n
Ha,g-
kde Ax= "“: , a veli¢iny u; se uréf ze soustavy shod formy
k

Ab Up = 1 (mod. ak). *)
Maé-li se vSak FeSiti soustava shod jednoduchych:
Bz = e, (mod. a,)
B,z = a, (mod. a,)

........ M

B = a, (mod. an),

kde jsou k sobé pifslusné veliiny Bx, @ nesoudélnymi, nutno
uvésti soustavu (1) na jednodussf, kde obecné B =1, coZ se
provede, fesf-li se jednotlivé shody dle x. Na zdkladé soustavy
jednodussich shod dospéje se pak zpGsobem Eulerovym nebo
Gaussovym **¥) ku shodé vysledné.

Resenf shod soustavy (1) obejdeme na zikladé nasledujfct
jednoduché tivahy.

*) Viz dr. Studni¢ky: ,Nauka o ¢islech“ pg. 137, §. 23.
**) ibid. pag. 139.
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