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O lemniskaté Boothové.

V. JeFdbek, feditel v. v. v Teld.
Obrazec rysoval dr. J. Rohadek.

V primétné n budte? dany kruZnice E: a jeji dva kolmé prii-.

méry edi=Xi1 a uv =Y. Stfed kruZnice oznalme Oi. Pevnou
pfimkou R:|| X1 protn&me polom&r Oz v bod& b. S bodu ¢, zvo-

leném na Ei, spustme kolmici na Ri1 a sestrojme jeji patou r1 ze

T

© stfedu O: kruznici Ki, jeZz sede polomér Oic: v bods mi. Geom.

 mistem bodu mu jest, jak pozd&ji dokdZeme, lemniskdta Boothova Ms,

kterdje tipatnici elipsy, uroene ohmsky eifr a vrcholem b, pro jeif
stfed 0., jako pol.

Stanovme nyni plochy, jejich? spolena kfivka M. promits ‘se -

do M1 a sestrojme- tenu této kfivky v bod& mu..V bod€ ri po-

.. stavme kolmici na = a.vytkn&me na nf, nad primétnou, bod .r ve -
-, vy3ce rir =brs. PovaZujme nyni R za pramét pfimky R spojujici
. - bod b s bodem r a K1'za pramétkruznice K, jdouci bodem r. Méni-li. .
- } bod r na pfimce R svou polohu, vytvoti kriZnice K rotagni. hyper-‘, .

, boloid iehoi hnielnim kruhem ze B (01, Olb) a. osou pffmka 0;

-




.’."~v' 2

- majici sviij primét v Oi1 =01 ve spoleéném stfedu kruhit B a Ei.
Tim urlena je plocha jedna. Abychom stanovili je§t& plochu druhou,
které kfivka M naleZi, poloZme pfimkami R a Y rovinu o, kterd
‘méa tudiZ svou stopu P¢ v ose Y. Kolmice vzty¢éné v bodech
e, f» na primé&tnu 7, protinaji rovinu ¢ v bodech e, f. Spojnice X | R
t&chto bodit ma svij primét v ose Xill Ri. Je-li nyni v roving o
osami- uv, ef stanovena elipsa E, jeji primét je v kruZnici Es.
BudteZ osa O’ hyperboloidu, elipsa E a primétna « fidicimi dtvary
konoidu, jehoZ jedna povrS8ka OC || 0:Ci se€e pfimku O v bodg& o
~a elipsu E v bod& ¢. Rovina (ocr) | = sete pfimku X v bodg& d, jehoZ
prim&t di na X: vytind spojnice ciri. V této roving sekou se po-
vrika oc konoidu a kruZnice K rot. hyperboloidu v bod& m kfivky
M, spole¢né t€émto dvéma plocham. Jest tedy bod ms, v n8mzZ 0104
.a Ki se protinaji, bodem kfivky M., jakoZto pramétu kfivky M.
© Tefnu T,™ kfivky M: v jejim bod& m: sestrojime priimétem

priisetnice rovin te€nych v, v konoidu resp. rot. hyperboloidu, ve-
denych v bod& m. Rovinu 7 urtime teCnou rovinou hyper. para-
boloidu, ktéry se podél povrsky oc konoidu dotyka a ktery je sta-
noven pfimkou O L n, te€nou v bodé€ ¢ k elipse a primétnou m. .
Rovina z vi bodé m je . stanovena povrSkami obou. soustav
mc || mict a mt, z nichZ tato ma sviij stopnik f na stopnici P?
hyp. paraboloidu a jeji primét mif je na o:c1 kolmy. Stopa P* této
roviny prochazi{ bodem ¢ rovnob&Zné s oicilloc. Stopa P’ roviny
te&né ¢ v bod& m rot. hyperboloidu je polarow bodu mi vzhledem
- k hrdelnimu kruhu B. Priaise¢ik fo stop P*a P je stopou teény 7"
k¥ivky M v bod&€ m a s'pmmce ‘tums je pak te¢nou T, Jenho pri-
métu.
‘ Rovnice kfivky Mi. Rovnici k¥ivky M: odvodime z rovnic ploch, -
které k¥ivku M urluji. Za tim tiCelem pokladejme X1,Y,Z=0 za
pravoﬁhllou sou‘stavu soufadnou. Pak rovnice kruhu K je

» xt+y*=rtkdezowri=r

o a ponévadi bod r(x1,b) kruZnici nalexf

iy rdpr=r,

" "Vy]oucenim r z obou roynic obdr¥ime
x’—{-y*—-xl’—l—b?

: Xty —2=0, ' (1
coi jest rovnice rota&niho hyperbolmdu. :

Pfimka 0101 mé rovmci

" "*‘%;‘-;i’.:,’ o . (.2)

" a klademe-li =z

L a Ze ¢ je na kru:chi (01, 01e1~—- e
‘ X +.V =e

S ".‘~ . "‘/"..'



a poloZime-li esb=a je e2=a*—0b2 a

X+ y=a?— b, 3)
Zdvojmocnime-li rovnici 2) a uZitim v&ty v iméFe platné
X2 +y2 _ e_z-
x2 Xy

PoloZime-li op&t x1 =z obdrZime" . 4
(x2 + y2)z2 = (a2 — b?)x? 4

"coZ je rovnice konoidu.
Vyloudenim z z rovnic 1) a 4) plyne

(x2 + y9)2 =a2x? + 0%, jako rovnice kfivky M.

Tato rovnice je rovnici tipatnice elipsy o poloosach a, b pro pél
01, Cili rovnici lemniskaty Boothovy.

*

Sur la lemniscate de Booth,
(Extrait de'larticle précédent)

_ Cette courbe s’obtient comme la projection de Il'intersection de
deux surfaces de la maniére suivante: dans le plan d’une ellipse E,
se projetant suivant un cercle, est choisie une droite R, paralléle -
a son axe principal; par R et par la perpendiculaire- O, abaissée du
centre de l'ellipse sur le plan de projection, est déterminé un hyper-
boloide de révolution; par I'ellipse E, la droite O et le plan de pro~
jection est déterminé un conoide (du 4e ordre); lintersection de
~ ces deux surfaces donne la courbe en question. i
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