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0 stanoveni symetrickych funkei kotenit alge-
braické rovnice.

Napsal
Ed. Weyr.

Clebsch podiva ve své ,Theorie der binaeren algebraischen
Formen“ §. 20. methodu, kterou lze vyjidfiti symetrickou
a invariantivnf{ funkci kotfendt algebraické formy pomoci koeffi-
cienti. Ptihlédneme-li k tdvahdm Clebschovym pozornéji, tu
ihned-: shleddme, Ze plati i pro ten piipad, kdy uvaZovani sy-
metrickd funkce nenf invariantem, t. j. Ze ona methoda Yesi
zcela obecné ftkol, ktery poZaduje, by se vyjadiila libovolnd
symetrickd funkce kofenfi pomoci koefficienti. A¢ provedeni
skutecné — jak autor sdm podotykd — jest zdlouhavé, jest
pfece methoda velmi zajimava svou jednoduchostf, obecnosti
a eleganci. Zikladni mySlénka jeji jest ta: Dand symetrickd
funkce se vyjddii pomoci jinych symetrickych funkei, ale o
stupeit ni#dfch a pomoci koefficienti dané rovnice. Novym vy-
razem se tymZ spilisobem nalozi atd., az konecné nezbudou
v poCtu neZ koefficienty. Pii tom uZfvd autor naskrze tvari
homogennich a opfrd se o vétu Eulerovu o homogennich funkcich.

Ptfi studovini této methody mi tanulo na mysli, Ze sy-
metrickd funkce vyjiddiend koefficienty, jest isobarickou a Ze
Ize tedy uZiti jiného differencidlného processu, ktery funkei
téZ reprodukuje pravé tak jako Eulerova véta. Vyvinu na tomto
zékladé jinou methodu ku vycisleni symetrickych funkei, vy-
chizeje z obycejného — nehomogennfho — tvaru rovnice a
koteni.

1. Piipomenu piedevifm onu zndmou vétu o funkcich
isobarickych. '

Déna-li celistvd funkce ¢ hodnot @y, @, . .. a, rovnici

¢ =Ca}*ay . ..af,"—l—C’af"ai" ...af,'”+, ‘e
tu ji nazfvime isobarickou (stejné vahy), plati-1i rovnosti:
(D & 4254364 .. fnea=2¢ 12 43¢, 4. ..
+ne, ... =p,
t. j. je-li soulet viech indexd v kaZdém ¢lenu tjz Tento
soucet p nazyvdme vahou isobarické funkce,
20%
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Derivujeme-li ¢ a ndsobime-li prisluSnym a, obdriime

R} g & £n ¢, ¢ &'n
ala_;.P—:leal‘a,’...a,. +&Ca,ta,?. .. a," ...
1
p g & &n oy & E, &'n
az;)—‘;—':ezCal a’...a, +¢&,Caa,? ... a,
2
P} g & g ¢ &'n
a,.awze,.Cal‘az’.. e Ca et e
an

Znasobime-li tyto rovnice ¢isly 1, 2, ... n a selteme-li
pak, obdriime vzhledem k rovnostem (1)

@ gt 2t =pp.
2. Budte ¢, a,, ... @, kofeny dane rovnice
f@) =a"+4aq e 14a,a"2+4...4+a, =0
a @ symetrickd funkce
o= Zahah ... afl".
Jde o to, abychom vyjadiili ¢ pomoef a;, a,, ... an.
Tu si ptredeviim pfipomeiime, Ze bude hledany vyraz
isobarickym a sice o vize

p=k+b+.. .+,

procez dle rovnice (2).

W—-a,a L 20, 50+ 80y 24 Ao s

Tato rovnice ndm poddvd ¢, jakmile znime derivace %p.
Aviak ¢ jest pf{fmo ddno co funkce kofend e, tyto pak jsou
funkce hodnot @ definované rovnicf

S (@) =0.

Jestli Ze tuto derivujeme dle az, mame
C o) O | gnh —
P& 0+ e==0
a tedy

hl an—k

2NN

Ale
9. __ Jp de; | dp Oay : dp da,
dar ~ dey da +Da, dag +- '+aa¢ daz
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a tedy

3 _39’ dp an* on—k dp ol
® T dey f'(“1)+a“2 f (o) +o aanf(“n)

procez (2) lze prepsa’m na.

—k

. g 1
@) —py =a, 2 Duf'(a)+2 3af(a)+ naZ aaf(a)

Av§ak

I (o) = (@ — ;) (g — @) .. (0tg — @g1) (@) — &511).. (g — @)
a to-li zavedeme misto derivacf f” (#) a upravime-li na spo-
leény jmenovatel, obdriime

Dlp ”"”P + a(p a""" P2+ + DQJ n—lcP

_o
dap - A4 !
kdeZ spoleény jmenovatel jest
= (o — &) (&, — &) .. (&g — tn) (@, — 0t) .. (g — @).....

(a,,_ 1 — a,,).

O citateli, jenZ jest celistvou funkei kofend «, snadno
dokdZeme, Ze jest délitelny jmenovatelem ; tim pak vychdzi
na Jevo, Ze :— jest celistvou funkei korenﬁ a sice opét sy-
metrickou, coZz za rovnice (3) patrné. Uéinény vyrok bude do-
kézdn, jakmile ukdZeme, Ze jest Citatel délitelen kaZdou z dif-
ferenci o; —a;. Vezméme na pf. @, —e«,. Tu patrno, Ze
P,, P, ... P, obsahujf tento rozdil co Cinitel; zbyva tedy jen
ukdzati; Ze jest soucet prvnich dvou ¢lend

3()) n—k aq) n—Fk
3051 al Pl+aa2az P2

délitelny rozdilem &, —«,. Za tim tcelem uvaime, Ze
Py = (g — o) (0 — @) .. (@ — @) (2 — @) . . (@p — 00),
Py = — (o, — &3) (oty — @) . . (&) — @) (0t — ;) . . (Ctn—1— t)-
Udinime-li tedy ¢, =«a,, tu se pak P, a P, rizni jen
znamenim, a ponévadZ pak z = aq’
1
dvou prvnfch Clent citatele pro o, = &, zmizi{. Obsahuje tedy
tento soucet 1ozd1’1 @, — &, co Cinitel, a tfm tvrzenf naSe do-
kézano.

patrné napsany soucet
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Jsou nyni derivace ;—31 vyjiddieny opét co symetrické funkce
k

kotfend, ale co funkce stupiéi niZifch neZli byla pivodnf funkce
o; nebof vici rovnici (3) jest patrno, Ze jest g—: v kofenech «
k

stupné 4, +42,..4+ A —14n—k—m—1)t.j. 4, +.+ 2. —Fk,
‘kdeZto ¢ byla stupné 4, .. A..

S derivacemi naloZfime tak, jako jsme s ¢ ucinili, a po-

kracujeme touZe cestou, aZ dojdeme stilych aneb funkei linear-

nych t. j. funkce

o+ oyt . o,
jejiz hodnota jest — @, aneb funkce nulltého’stnpné t. j. stdlé.
Dosazovinim zpiteénym dodélame se pak hodnoty funkce ¢ vy-
jidiené koefficienty a,, a,,..a,. Tim ale tkol FeSen; zirovei
vychdz{ zndmy vysledek, Ze libovolnou symetrickou funkci @ korend
algebraické rovnice lze vyjddiiti co celistvou funkci Koefficientid.

Reseni rovnic numerickych pomoci logarithmi.*)
Sdéluje
_ prof. K. V. Zenger.

V nésledujfcich fddeich poddvdm methodu, jiZ 1ze ze sblf-
Zené hodnoty -kotene algebraické rovnice stanoviti posloupné
hodnoty vidy ptesnéjsi poctem velmi jednoduchym, ktery se
pomocf logarithmd velmi rychle d4 provésti.

Bud
at Ay et Ay an ... Aa=0 1)
dand rovnice o redlnych koefficientech. Znacme literou u pfi-
bliZnou hodnotu jednoho realného kofeme, na pf. hornf mez
realnych kotend, kterou ndm zndmé pravidlo podava.
Poloime
@
u
i obdrifme pro novou neznimou y rovnici

=y Cili z=uy,

*) Predneseno v tydennf schiizi Jednoty Geskjch mathematiki dne 21.
cervna 1882,
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