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0 geometrickém mistu bodi obratu krivek svazku.
Napsal K. Bobek.

V roviné din svazek C, stupné n-tého; kterého stupné
a které tfidy jest kifivka K, na nfZ se nalézajf body obratu
jednotlivych kiivek C,?

Budiz svazek kiivek ddn rovnicf

f—ip=0, @

v které f a ¢ jsou funkce stupné n-tého v stejnomérnych sou-
fadnicich z,z,z,. K¥ivka C,, jiZ pravé pifslu$i hodnota A v rov-
nici (1), m4 kiivku Hesseovu H o rovnici

fir — P11y fra — AP0, f1s — Ay
Sor — APaas foo — A@ag, Sfoz — Apys
S — l?;sn Saz — A932, f33 — Ay
kdez fa = fu = ’a?aafT Soufadnice priseiki kiivek (1) a (2)
P

t. j. bodfi obratu kiivky C, vyhovujf rovnicfm (1) a (2); vy-
lou¢fme-li tedy A z obou, obdriime rovnici platnou pro viechny
body obratu kiivek svazku (1) ve formé:

P —oufs fu®— 9.k f1:9 — @S
f219 — a1 Sy [o2P — Poofy Saa®P — Pasf
S0P — @s1fy [122P — Psofy f239— Pasf
z kterézto ihned poznivdme, Ze kfivka K jest stupné
3(n—2-4n)=6(n—1).

TentyZ vysledek lze obdrZeti jinym spisobem, jenZ nim
poddvé i singularity kiivky K snadnéji neZ rovnice (3).

KaZdym bodem « roviny prochdzi jedind kiivka C, svazku,
nikoliv ale jedinid kfivka Hesseova. Konické poliry bodu a
vzhledem ku kifivkdm C, tvoif totiZ svazek (k%) a kazdé kiivce
C. svazku pifslusf jedind kuZeloseCka z (k?) a naopak. Ve
svazku (%*®) nalézajf se ale tfi kuZeloseCky zvrhlé na pifmky
a kiivky Hesseovy, ndleZejfci ku kfivkdm C,, jimZ prislusi tyto
tfi zvldstni kuZelosecky co konické poliry bodu a, prochézeji
bodem a; kaZdym bodem prochdzeji tedy tii kfivky Hesseovy,
jejichz stupen, jak zndmo a rovnice (2) ukazuje, jest 3(n — 2).
BudiZ a bod piimky p a C, kfivka svazku jim prochdzejicf,
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pifslusnd kiivka Hesseova see p v 3(n — 2) bodech a’, a na-
opak prochdzeji bodem o’ tfi kiivky Hesseovy, jejich? k¥ivky
C. sekou p v 3n bodech. I nachdzi se tedy na pfimce p celkem
3n + 3(n — 2) = 6(n — 1) bodd, v nichZ se protfnd kfivka C,
-8 prisluSnou kiivkou Hesseovou. Stuperi krivky K, kterou na-
plituji tyto body, jest tedy 6/n — 1); coZ se s prvnim vysledkem
shoduje. Uvahy prévé vyvinuté dovoluji nim ale ustanoviti
jednoduchym spisobem pocet bodd dvojndsobnych kiivky K.
PoloZme totiz bod & do bodu b, kterym vSechny ktivky C, pro-
chazeji. Pak prochéazeji i konické polary téhoZ bodu bodem b&.
Pi{slusi-li kiivkdm C’,C”,C"”, konické polary svazku (k%) zvrhlé
na pifmky, z nichZ jedna bodem b prochédzi, pak maji C’,C”,C",
v bodé b body obratu a i tfi jim p¥islu$né kiivky Hesseovy
prochizeji bodem b. I nalézame tedy, Ze v kaZdém zdkladném
bod¢ svazku C, maji tri kiivky svazku body obratu, ddle, Ze
body tyto jsou pro kitvku K body trojndsobnymi. Tato kiivka
mé tedy n?® bodl trojndsobnych, coZ plati tolik co 3n? bodl
dvojnasobnych. .
M4-li a za drubé takovou polohu, Ze kfivka C,® jim

prochézejici v ném mé bod dvojndsobny, pak se nachdzeji teny
bodu tohoto ve svazku konickych polir bodu a, a jsou konickou
polarou bodu & pro kiivku C,®. Kfivka Hesseova této kiivky
prochézf jak znimo taktéZ bodem a a dotykd se teCen kiivky
C.®; patrno, Ze bude miti i K v bodé a bod dvojnasobny, jehoz
teny jsou totoZny s te¢nami kiivky C,™. JelikoZ ve svazku
kiivek C, se 3 (n—1)? kiivek s body dvojoymi nalezdi, md
kiivka K jesté 3 (n—1)* bodit dvojndsobnych. Procez méi celkem
3?43 (n—1)>="06n (r — 1) 4} 3 bodd dvojndsobnych, a tedy
jest jeji tFida '

6m—1)6n—T)- 120(n—1)—6=6(n—2)(4n—3).

Protind kazdou k¥ivku C, ve
6(n—1).n—3n?=3n(n—2)

bodech, t j. v bodech obratu kfivky C,.



		webmaster@dml.cz
	2012-05-14T19:15:29+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




