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de I'expression

et e
ol les nombres b, sont choisis, par exemple, & I'aide du tableau
suivant
. ] i
alolile|s]als]el7]8]9]
wloli|2|i]ol1]2]1]2]s]
Le signe qui précede le terme 5, doit étre contraire & celni qui
précede 5y seulement dans les cas ol ar=2,3,6 (dans ces
cas, j'ai mis, dans le tableau, un trait horizontal sur le nombre
br correspondant). En général, les /; peuvent étre choisis de
la manidre suivante: si deux a; different d’une unité, il leur
correspondent deux by qui different d'une unité; ax étant tel
que, 8’il était plus grand d’une unité, le b, correspondant serait
plus petit d’une unité, il faut prendre, devant h,.,, un signe
contraire a ce qui figure devant 4, (dans tout autre cas, il :faut
prendre, devant by, et devaut 4y, des signes égaux). Tl est
facile & généraliser ces résultats.

Piispévky k theorii nékterych transcendent
poctu integralniho. .
Pise M. Lerch. *)
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*) Viz minuly roénik »>Casopisu< str. 1., 166., 312.
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a obratmé integralni potfad. Z vysledku

1'(s) (4 + m)__f —e g
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¢{imZ oba integraly A, B jsou prevedeny na tutéZ transcendentu
pro rtzné argumenty

@

—x 073(’.’11
M-, ®) :fe '3 2 (1}7*)
0
M M(s—
A=Ay =TOM) g gy ="0YOZLun o
r(s)v r'(s)v

Pro velikdi » méame poloukonvergentni rozvoj

r ]'l9+2v+1)

M ('e’ m) = §o( ) 1+ +
v-f—?ndx
1 f AL
o (0ftx )

Integrdly A a B vyskytuji se jako soulinitelé ve Fourierové
tadé pro funkci
R (l S) v P 1_ NE
‘ . r= (r'+ 1)
a sice jest pHOo<é<1

(4§ s)__A(U)—l-2 (A, cos 2kn + 13, sin 20kx) (1)

=1
4,=4 (21Jﬂ, v), B, = B (27, v).
Konvergence fady 7' (r,s) oviem vyZzaduje Real. s > 1, kdezto
konvergence integrali A jiz nastavd pti Real. s> 0 jakmile > 0.
- Prekdzka konvergence viak tu vézf v okolnosti, Ze

1
R(”‘f'&ﬂ‘“;:“i

je celistvd transcendenta viiéi s, takZze R se stivd nekoneinou
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na s=1. Také integral 4, konverguje pouLe za ste,)njch pod-
minek; je viak

P S
’ —(s — 1Y
a tedy :
R
Riv+§s)— »er e 1 —+2 2 (4, cos 2én + B, 8in 2v5n),
s—1 s—1 (18*)

i je tu mozny limitni prechod pro s=1. .

Stejné methody, jakych bylo uzito v citovanyeh vySe pra- -
cieh pro rozvinuti funkce @ (s, ®). vedou k cili také u funkce M.
7Zde hodldme se omeziti na integrdly 4, s v ptipadé s = 1,
pisice zvla§té

A(c)_fc"“ dx, B(0)= ;I—i%dm, (19)

takze souwsné plati

@

A(w):/—cl-"%f’f— z, B(w)—fs“‘“” dz, (19"
K}

a dle (17%)

. “Cdx zdz —wx X dx
= [t o o
0

—x wdx —or 4T
”(“’)”f CEs ‘fe e
[

a semikonvergentni rozvoje

A= ’1("1)”(22—:—3—)—!, B(0) =3 (— 1 &)}

(19%)

+==0,1,2 » ¥=0,1,8.. FETE SO
Podle (19') bude
Acosw— Bsino ___fcosco(l—}-a)d = cosz

Asin o+ B eos o __fsmm(l—}—x)d __jsmm
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definojf-li se funkce Ci (w) a Si(w) rovnicemi (integrdl sinusovy
a cosinusovy)
ins co8r
Si(w) = sma dz, Cito) :——-/ ~—d.r, 20y
x . xr
0 M “

7néji predeilé rovnice
A (w) cos @ — B () sin o= — Ci(w),

A () 8in @ 4+ B () €08 ® —_:.g — 8i (@), J

(20"

% nichz vy"znam funkef A. B pro tyto transcendenty je zFejmy-
A Pro funkei Si(w) mdme patrné

v
m2 t1

St(m)_—_-( (21'+1)’(2:+1) , ()
pro Ci(w) ndm vlastnost

D, G ()= S2°

podé nejprvé — stadf se omeziti jako dosud na @ >0 —

2y
™

@iz
kde tteba blize urliti st.alou A. Za tim ttelem \uzijme identity

1
fcos z dz __fﬁ‘l%;’f__ ~=dx — logm,
‘ x «

‘o) "

log ‘"+f os:cd __/'(_:QS‘{ »A-d + cosx
mi pto nekoneéné mald o limitu

Iim{logm-—-(‘z(co)} _A_f008w~1+fcos:b dr,

W= X

Ci(@)=4 +logo + 3 (—1)

' takZe

a b3 jen o soutet téchto mtegnilu K tomu dospéjeme uvazu-
che mtegrél ‘

— 0—1, an
a...fcosw.w_ d(L..._P(o‘)COS“Z
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pro nekoneiné mali o. Stépenim integralu v f a j méme

, _f cosz d + c08ac A 1
ﬁ'
tudiz
1 1’(1+a)(os 2 1 )
— A=lim{J — - Bm—— e — (1),
A=ln(/,—)=ln . ')
takze A=—1"(1)=F

jest Kulerova konstanta 0-5772156649 . .

‘_w

= lag 4 E 4 5 >
TudizCi (0) =log o + £ + - (— 1) (2,,)'21 K

ptes ustavitnou konvergenci se viak fady (8) a (;) k vypottw
hodi jen pro w pomérné mald, jako viecky fady tohoto typu.
Tieba se ohlédnouti po - jinych rozvojich. PoloZzme w =—wur, a
v prvnich integrélech (19%) piSeme ux za x:

A(m)—f—"'——————r da -, Buy) __.f_"' vf—ffr . (199%)

Deﬁnu;me nynf polynomy a, rozvojem

1 mﬂ, v,
v’+log"'(l+z) =000 (21)
bude C rmiale =)

a odtud nalezneme dle (19%)

;Da‘; a:—nx —x "
. B(_zw):ﬁvzo',‘—v—l—je (e —-—1) da:,. ‘
0
t. J. jezto

—nx [ —Xx v —_— __1_ (—1)1
fe (e —1) dz =4 w  uwt+l)(u+2).. (u+)’

0

L
TB(“U)ZT u(u+ 1)+u(u+1)(u+2)

(22%)
3*

Tu(u+ 1)(u+2)(u+3) +-
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Podle (19?) jest odividn&

B (nr) __
‘—,a',"—’* -— T A (m),

\
tedy podd (22*) derivovénim vaci *

a, o 1 ag ., 1

a BRLY
L] —*————.— “+2l 2—!—-‘3-‘!"41"—';—2‘*+‘... fllh)

A (uv)=-
Pokud se tyfe soutiniteld a,, tu vychizi z identity

1 o 1 _ — 2w )
w—log (142 —w—1log(l+z) v24log?(L—+ 2)

"vyjddieni :
C, (—-n)—C (u) /

a, ==

n v

- tedy dle obecnych vzorci pro C, (a):

1 2 6 24 22
BT e T LZ s G0 W=
240 . 100 720 |, 2040 548
0°:_—UT+_L_* a, — — 1)8 +——-—- @4 y -
Funkce (21) m4 singérni body 2 =—1 a 2= et —1, i je

tteba, by poslednf lezely zevné kruhu poloméru 1, tedy musi
2sin —;— = 1, t.j. tfeba voliti » mezi % a %’1 . Jakmile v znaéné
pfevysf 1, budou argumenty w=—wv, pro néz rozvoj je vhodny,
tak veliké, Ze vystatime s pohodln&j§f Fadou semikonvergentni.
Proto volme v —1-05;

o= 09070294844 I 0, =— 01902842113
= 0 a4, = — 96:82145016
0, = — 16454049711 0, = 5481141235

G, = 49362149133

Tak dostaneme pfi % =10 s napsanymi koefficienty :
B(10'5)

1:05
kterouzto hodnotu by jinak bylo hledati v tabulkich, a to na

= 0089182,
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zékladé vzorce *)

B (w) = (% (o) 8in o 4 [-;— — S (m)] oS .

Vzorce (22%), (22°) tvofily by vhodnon dvojici pro piipad
stdlého «, proménného v; potita-li se viak se stilym v, tu riz-
nost tvaru rozvoju zdvojuje poletni ndmahu. Proto zavedeme
je8té soutinitele b,

log@+2) __ b o G004 C (=)
v:4logt(142) T+ 77 T — 2 ’
1 1 6 2 36 6
1’1:?2_7 [Jz:——;_;, balT —{*4+qj‘-'" b4 ;}.4_“;}—2—
120 210 | 24 1800 | 1350 120
b= v ra +z—“ b= UM T oyt
—x @b, v . . N A
Je pak ;2-_*—_—;__); T!r»(e — 1) , a prvni integral (19°%) da
A (I”)_n(w—{:f) (w4 1) (14 2) +
b,
B (29¢
+u(u+l)(u+2)(u—{—3) (22)
Pro v = 1-05 bude
b, == — b, = q, = 09070294844
b,; = — 31221559446 b, = 18175112574
b, = — 61-45296499 b, = -— 2613829230
Integraci vychazi z (22¢)
S B (uv) = .1197 A"log u. - (224)
I3 7!

(Pokratovéni.)

*) Tabulky (ov8em jen pétimistné) funkci trigonometrickych sin a
cos soudasng 8 hyperbolickymi, sefazené nikoli dle stupnového déleni,
nybrz dlé &isel, vydal C.Burrau (Tafeln der Funktionen Cosinus und Sinus
mit den natarlichen . . . Zahlen als Argument); Reimer 1907.
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