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Ulohy.

ReSent ilohy 22. z roé. XIV.
(Zaslal p. Antonin Pleskot, stud. VIL tf. g. v Chrudim!.)

Ztrojmocnfme-li stejninu cos? z -} sin®*« —= 1, obdrZfme

cos®x - sinfx=1—3 cos®*xsin®e = 1——sm2 2u;
zmocnime-li onu stejninu péti, vyjde

cos! -} sin'® @ - 5 cos? x sin? « (cos® & - sin® x)
. -+ 10cos*xsin*z =1

¢ili k-5 sin® 22 (1 — 3 sin® 22) - § sin* 22 = 1.

Spotdddme-li rovnici tuto, bude

Hsin® 20 — 20 sin* 216 (1 — k) =
a odtud FeSenfm
1042 \520%
5 .
" M4l byti « realné, mi¥e miti platnost jen spodni zna-
ménko a mimo to musf byti
1>sin?2x>0;

z toho plyne podminka

sin? 2z —

L<k<1.
"Tuté# dlohu egili pp Josef Kulhdnek ze VIL. tf. realné
v Hradci Kralové, Ant. Klér ze VIL. tf. a Jan Hosek ze VI. tf.
Ceské v. real. §k. v Praze, Fr. Fiser z VIIL. tf. v Roudnici a
Boh. Masek ze V1. tf. g. na Novém Mésté v Praze.

Refenf dilohy 23. z roé. XIV.
(Podal p. Josef Kulhdnek, stud. VIL tf. r. v Hradci Krdlové,)
a) Podmfnku danou lze upraviti takto

2sin°—ii2——e cosm;‘3 = 2k sin = 2 B oos TP +ﬂ
¢ili 8in @ -} sin # = % (sin « — sin f);
- odtud obdrZfme
L sine__ k-1
smp—h—1’
a nahradime—h pomér sinusi pomérem protéjiich stran, bude
- a _k —|—-
7= = const.

Hledané geom. misto jest dy krué’mce.
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b) Uvedeme-li podminku druhou na tvar

a—2|-ﬁ a_gﬂ=2kcosﬁjsinof—ﬂ-

2 cos sin ) )

¢ili ,
sin (@ -} 8) = k (sin « -}~ sin §),
a uZijeme-li véty sinusové, obdrifme — oznacivie stdlou pldici
pismenem ¢ —
atb= _Z- = const.
TudfZ jest v tomto pifpadé geom. mistem ellipsa.
¢) Zde jest
e . f e B
sin - sin 5- = k cos 5 €08 5
¢ili

a—B_ atf_ [ atf  a—p)
c0s —5 €08 —5 ._.Ak‘ (cos—2—+cos 5|3
odtud plyne ' _

atp a—f_ 1—F
€08 —5— 1 €08 —- =1F%

a tedy dle ptedeslého

a-tb :%—j_;.z.czconst.

Jest tedy opét geom. mistem ellipsa. -
d) Podobnym zplisobem jako v p¥fpadé b) ptijdeme k vy-
sledku

’ a—b= -i—, |
znaticimu, Ze Z4dané geom. misto jest hyperbola.

e) Z podminky dané dostaneme podobnym obratem jako
N (» . ’

sina—;—ﬁ a—f __ k41

_ 2 T k—1
a z toho dle ptredeflého _
R p=rk—1 _
a— —m.c,_..const.

. 8in

1 zde jest geom. mistem hyperbola. o
Tutéz dlohu sprévné Yedil p. Antonén Pleskot ze VIL tf,
g v Chru_dimi.
3*
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' ReSenf ilohy 24. z roé. XIV.
(Zaslal p. Antonin Kiir, stud., VIL tf. Geské real. §k. v Praze.)

Déna-li ellipsa rovnicf
b2m2+ a y2 — 262
jsou stranami opsaného c¢tverce tecny tvoffcf s osami \hly
=+ 45° Rovnice jedné z téchto teden jest
ety= Va0
a soufadnice bodu dotyéného jsou
a? b
Vare *TvVare
Jest tedy plocha Ctverce opsaného
P=2(a®+-0?),
plocha pak obdélnfka majicfho vrcholy v bodech v nichz se
strany opsaného ctverce ellipsy dotykajf, jest
4a?h?
P, =dmy, = 2__*_(,2'

@ =

chholy vepsaného ¢tverce jsou priseéiky ellipsy s pfim-
kami y = + «; soufadnice jednoho z nich jsou

. ab

_ Ty =Y = W__-F__b:z )
a proto jest plocha vepsaného Ctverce
4a%?

P, = 4“’292 e + X =P,

Spravné feSenf zaslali pp.. Boh. Masek ze VI. tf. g. na
Novém Mésté v Praze, Josef Kulhdnek ze VIL tf. r. v Hradci
Krslové, Ant. Pleskot ze VII. ti. g v Chrudimi a Ferd. Zuna
)/ VI.II t. v Pisku.

v

. ReSenf ilohy 25. z roé. XIV.
Budi ' o
aa, =a, bb,=b, cpc,=c;

vzdélenosti bodu hledaného d od téchto pifmek oznaéme «, ¥, 2.
‘ Dle tlohy m4 byti

ar:by:cz=a:f:y.

. Hledfme-li jen ku dvéma z téchto pi‘imek ‘na pi‘ a2
- b,b,, m4 bod d vyhovétl podmince




317

Yy = ab: fa = econst.

Geometrlckym mistem bodu takového jest dvé p¥fmek proché-
zejicich prisettkem p¥imek a,a,, b,b, a tvoffcich s nimi cEtve-
finu harmonickou; pffmky ty.— C,, C2 — snadné Ize sestrojiti.
Obdobné dostaneme dvé pifmky A,, A, jdouci priiseétkem
pfimek b,b,, ¢ ¢, jakoito geom. misto bodu, pro ktery jest

y:iz=pc:ypb,
pak piimky B,, B, obsahujici priseéik ptfmek c,c,, a,a, a body
¢infef zadost podmince

Z:x=ya:ac.
Téchto 6 ptimek A,, A,, B,, B,, C,, C, protind se po tfech ve
étyfech bodech e, @, @;, ¢, a kaZdym z nich jest feSena dand
tloha. A

Analytické feSeni této vlohy podal p. Ant. Pleskot ze VII.

tf. g. v Chrudimi.

ReSenf Glohy 26. z roé. XIV.
Soufadnice vrcholu proti strané P, lefctho jsou

Py, sine; cosS e, Py
1Py, Sina, | . (COSe&yy Po
3= Tsin (0, — ) = "Sin(e,—0a,)’

vzddlenost jeho pak od této strany jest
— D sin (“'z — @) -+ p, sin (¢ — &) - p, sin (e, — “2)
. sin (e, — )
z toho patrno, Ze vySka v, a obdobné téZ ostatni vySky daného
trojuhelnfka majf- raciondlné hodnoty. Z rovnic stran lze obsah
trojihelnika zndmym vzorcem vyjadfiti*); v nasf dloze jest
cose,, sine,, p, '
cose,, Sine, p,
_ cose;, Sineg, p,|
— 2s8in (e, — ) sin (@, — @,) sin (¢, — @)
a tudfZ obsah trojihelnika raciondlny; z raciondlnosti obsahu
i vySek nédsleduje téZ% raciondlnost stran.
Trojihelnfk pak, Jehoz strany i obsah jsou raciondlné, slove
raciondlnym. ’
Céstetné Yefenf podali pp.: Ant. Pleskot ze VIL tF. gym.

*) Viz: ,,éasopis pro pést. math. a fys.“ Roénfk XI. str. 302..
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v Chrudimi a Boh. Madek ze VI. tf. gymn. na Novém Mgéstd
v Praze.

Redenf tilohy 27, z roé XIV.
(Zaslal p. Bok. Majek, stud. VI tf¥. g. na N. Mésté v Praze.)

Dén-li na parabole y*— 2px bod (x, y), m4 piisluiny
k nému stfed kfivosti soutadnice
¥=p+3z, y=— -2%1/
tloha vyZaduje, aby bylo y'* =2p«’. Vyloucenfm o, ¥, y

z téchto ¢tyf rovnic plyne podminka
42 — 3p%x — p* = 0,
z které YeSenfm obdrifme
¢1 =P Zyz—"79g-
Jsou tedy na parabole 4 body Zddané vlastnosti; 2 z nich jsou
realné, 2 imaginarné. Polomér kiivosti v bodech realnych
jest pak '
r, =3pV3.
Spré,vné feSenf zaslali pp.: Antonin Klir ze VIL tf. eské

v. real. 8k. v Praze, Josef Kulhdnek ze VII. t¥. r. v Hradei
Krédlové a Antonin Pleskot ze VII. tf. g. v Chrudimi:

Refenf tilohy 28, z roé. XIV.
(Zaslal p. J. Jirik, stud. g. v C. Budé&jovicich.)

Oznatime-li stranu daného trojihelnfka pismenem s, mi-
Zeme jej umistiti v pravoithlé soustavé tak, aby vrcholy jeho
byly '

8 . 8 8 8 . 8
a(—zv&, 0), b(z VS, —2—), C(Z V3, -—'—Q-').
Parabola dotfkajfcf se stran ab, ac v bodech b, ¢ m4 pak

‘rovnici
y'=—5 V?’

- Protfné-li osa Y strany tyto v bodech d, e, stanov{ pifmky ed,

‘be — vySky to daného trojihelnfka — v parabole body f, g.

Plocha P, o nff jedndme, skl4d4 se z rovnostranného troj\ihel-
nfka T nad stranou fg sestrojeného a ze tff tsei parabolickych
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U shodnych s tou, kterou tétiva fg v horejst pafabole odtind.-
Snadnym vypoftem najdeme soufadnice bodu f (% V'3, —Z—),
jest tedy '
T=21v3, U=>1 v3
=5 V3 U=i15 Ve
proceZ
P=T+4 30 =5;s?V3. .
Jelikoz vSak jest plocha daného trojihelnika P' 1?y'3, bude
P:Pr=5:21. . }
Spravné feSenf zaslali pp.: Frant. Fiser z VIII, tf. v Roud-
nici, Josef Kulhdnek ze VIL tf. r. v Hradei Kralové, Ant. Kiir

ze VIL tf, Geské v. real. k. v Praze ‘a Ant. Pleskot ze VIL tt.
g. v Chrudimi. ’

Resenf dlohy 29. z roé. XIV.
(Zaslal p. Antonin Pleskot, stud. VIL tf. g. v Chrudimi.)
Soufadnice libovolného bodu ellipsy lze vyjddriti takto:
®, —=acosw, Yy, —=bsinm;
bod tento leZf na uréitém prﬁméru, jehoz sdruéeny prochdzf
bodem
x, = —asine, y, =>bcosw.
JelikoZ jest polomér kfivosti ellipsy

r= @ =%,
bude

a 2 R V7 g yeee s
"= Va—=¢cos®w)?,  rp=— 5 V@ — & sin? 0)®;

vyjadrime-h odtud cos®w i sin’w a uZijeme-li vzorce
cos’m—}-sm"m:l
obdrzfme
| Atrd=@4pyah

~ Vyraz tento ma hodnotu- stﬁ.lou, nezé.v1slou na pomocném
~ tihlu w.

Tuté% tlohu spravné i’eéll p Antomn Klzr ze VIL ti‘ deské
V.. real. 8k. v Praze. .




Uloha 1.
BudiZ ustanoven soucet vSech celistvych ¢lent fady, jejiZ
soutet n Cclent jest s, — (3* — 2r): 278, Prof. A. Strnad.
Uloha 2. .
Resiti trojiihelnik d4n-li obsah jeho 4 =210 dm? a dva
2 B__3
thly podmfnkami tg =5 tg—2— = -~
Uloha 3.
Povrch kolmého jehlanu o étvercové zdkladné jest
P = 360 dm?,
obsah jehlanu jest 0 =400 dm?3;
jest stanoviti jeho rozméry a polomér vepsané koule. Ty
Uloha 4.

- Utneme-li od étyrbokého jehlanu o poboénych sténdch A,
B, C a D rovinou ku podstavé naklonénou ¢tyrboky jehlan o
témZ vrcholu a poboénych sténdch potaZné a, b, a ¢, jak velkd
bude é&tvrtd jeho poboénd sténa d?
Prof. Vavitnec Jelinek.

Uloha 5.

Do parabohcké isece soumerné k ose vepsati jest kruZnici
kters se paraboly ve dvou bodech dotyks. Prof. 4. Strnad.
Uloha 6.

Dvéma body danymi na ploSe kuZele kruhového stanoviti

jest rovinu, protfnajici plochu kuZelovou v parabole. Ty

Véstnik literarni.
"A. . Hlidka programﬁ '

Program e¢. k. stiednich $kol v Pierové, vydany na
konci 8kolniho roku.1885, pfindSf clinek:
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