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Vektoranalyticky diikaz theoremu Dupinova.
Podév4 Viadimir Libicky, Kral. Vinohrady.

Dupin vyslovil vétu:

s Plochy systému trojndsobné orthogondlniho protinaji se
v krivkdch kiivosti.“ :

Véta tato byla pfedmétem Eastych dikazid, z nichZ nékteré
byly provedeny téz poftem quaterniond neb pomoci vektorové
analyse. ') Poddvdm novy dikaz zaloZeny na theorii vektord,
kterj jest jednodus$i predexlych, protoZe nevyzaduje umélych
obrat.

Oznatime-li N,, N,, N,?) smérové vektory normslné
ploch S,, S,, S;, systému trojndsobné orthogonalniho, jsou splnény
relace:

&

N,.N=0,N,.N,=0, N, .N, =0, (x'23)
Ni=1 Ni=1 Ni=1, B'*%)
N=N, XN,, Ny=N,XN;, N=N; XN,. (9

) Viz Hamilton: Elemente der Quaternionen,

Graeffe dr. Friedrich: Vorlesungen diber die Theorie der Quater-
nionen, pag. 134.

Mollenbrock dr. P. Anwendung der Quaternionen auf die Geometrie,
pag. 217, a n.

Grassmann H.: Anwendung der Ausdehnungslehre auf die allge-
meine Theorie der Raumkurven und krummen Flichen 111. Theil ;
Krumme Flichen, pag. 68.

Tyz dikaz uvidi Fehr Henri v pojedndni Application de la me-
thode vectorielle de Grassmann a la géometrie infinitesimale
pag. T4—17T6, jei jest francouzskym zpracovinim piedeslého
pojednéni,

Marcolongo R.: Une demonstration vectorielle du théoréme de
Dupin, [L’Enseignement ‘Mathématique X1V année, No. 1, Janvier
1912 38]. Viz téi

Pieri M.: Sui sistemi di oo! superficie. [Atti R, Ace. Torino,
v. 48, pp. 132—139.]

Rothe R.: Anwendung der Vectoranalysis auf Differentialgeometrie.
[Jahresbericht d. d. Math, Vereinigung XXI. 1912)]

%) PouZivdm symboliky Gibbs- Wilsonovy, ]el m4 velke prednosti
proti ostatnim uiivanym systém@m.
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Differenciacf rovnic (8) obdrZime:
N;.dN; =0, N, .dN, =0, N, .dN, =0 (')
a podobnd z («') plyne
N, .dN, + dN,.N,=0 ()
Dle rovnice (6%) lezi vektor dN, v roviné vektori N,N, a vektor
dN, v rovind N,N;. Vzhledem ke (y*) miZeme rovnici (¢) psti

ve tvaru
N, .dN, + dN, . N; X N, =0,
aneb, ponévadZ lze v druhém skalirnfm soutinu faktory cyklicky
zamé&niti 3)
N,.dN, 4+ N, .dN, XN, =0,
N, . @N, + dN, X N;) = 0. 9]
Lezi tudiz vektor (dN, -}- dN, X N;) v rovind N,N,. Ale dN,

musi soufasné lezeti v rovindch N, N, (dle d3) a N,N, (dle 0),

jeZ jsou k sob& kolmé; to jest viak pouze tehdy mozno, je-li
dN, rovnob&Zné s jich prusekem N,

dN, X N; = 0. @)
Z toho nésleduje (dle «3)
N, .dN, =0,
protez (e) pfejde v rovmici
"~ aN,.N,=0. )
Protoze vSak dN, leZf soudasnd v roving vektord N,N;, jest téZ
' dN, X N; =0.

Prisek ploch S, a 8, md v uvaZovaném bodé tangentu t,
kolmou ku normélém N, a N, nebo rovnobdznou s vektorem N :

t, XN, =0. O]
Jsou tudfz vektory
_ t;, dN,, dN,
vzdjemnd kollinedrni, cez lze vyjadfiti rovnicemi

t, X dN, =0
t3XdN:=O: . ()

3) Ant. Libicky, Uvod do vektorové analyse (str. 18).
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Rovnice (¢)?*) jsou vak dxfferencmlni rovnice kiivek kfivosti na
plochdch S, a S;.

Podobné 1ze dokdzati, Ze téZ plochy S,S; a S,S, se proti-
naji v kfivkdch kiivosti.

Poznamka Kk theorii a uziti osového komplexu
plochy 2. stupné.

V. Obeslo.

Stanoviti osy kudelosedky, kterou wvytind libovolnd ro-
vinag m 2 plochy 2. stupné. — Ke stanoveni komplexové para-
boly pro rovinu = pouZivi se obvykle kromé priiseénic roviny =
s hlavnimi rovinami plochy — reciproké poliry k ose, k naf
roving s kolmé. 7 té piitiny se pfedpoklidd, Ze plocha 2. stupné
ddna jest fezy hlavnimi.

Ulohu zminénou Ize vsak vyhodnd Fesiti, uéueme -li nésle-
dujici vlastnosti komplexu osového. Komplex osovy jest zvlaStnim
pifpadem komplexu tetraedrdlnfho, o kterém vime, Ze jest také
mistem pfitek ku homologickym paprskim dvou projektivnich
svazkdi paprskovych, ve dvou sousednich sténdch zdkladniho
tetraedru lezicich. Tyto dva svazky paprskové vytinaji na hrang,
rovindm jejich spoletné, dvé projektivni fady bodové, jejichz
samodruZznymi body jsou vrcholy tetraedru.

Pro komplex osovy pfechdzeji tyto dva paprskové svazky
ve dvé navzdjem podobné osnovy paprski, ve dvou symmetral-
nych rovindch plochy leZfcich a ku priseéné jejich ose kolmych.

Méjme tedy plochu 2. stupné ddnu hlavnim tetraedrem
(t. j. rovinami symmetrdlnymi spolu s rovinou tbhéZznou) a libo-

) Rovnice tylo moino psiti téZ ve tvaru

t.VN; xt=0
t.VNyxt=0. (2)

Prof, Burali-Forti uiivd na misté téchto mnohod¢lend homografii ¢. Viz
Burali-Forti C.: Fondamenti per la geometria diflerenziale su di una superficie
col metodo vettoriale generale [Palermo 1912, pag. 21].
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