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O nékterych fadach a soucinech konvergujicich
podminecné,
Napsal K. Cupr.

Ed. Weyr stanovil uZitim funkce gamma hodnoty absolutné
konvergujicich fad a soulind, jichZ obecny Clen jest uritou racio-
ndlni funkci indexu ». Pfi téZe vlastnosti obecného €lenu lze stanoviti
hodnoty rad a sou€init nekonvergujicich absolutn&; fady fakové
(i v pfipad€ obecn&jSim) settl jiz Schlomilch, velmi obecné o tomto
thematu jednd Pringsheim (Vorl. iiber Zahlenlehre II. Abt. 424/437).

Chceme uvésti nékteré jednoduché priklady.

1. Jest stanoviti soulet fady, jeZ vznikne, fadime-li z fady

1 1 1 1.
- — vee. a=£0-1,-2,-3,.
a a+l+a—{~2 a—f—3+ + '

vidy p &lenlt kladnych a ¢ zdpornych. Obecny éien takto vzniklé
fady jest :

’ l 1 1
iy = — S
(a+2rp+a~{—2+2wp+ +a-{—2p—2+2wp
1 1 1
at+14+2rg a-+342wp - a-+29—1-+2 )—
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Rada .s_a u, konverguje absolutn&€: obecny Clen jeji jest lom:ng
r=0

raciondlnd funkce majici v &itateli polynom o 2 niZ8iho stupng, nez

ve jmenovateli; skuteZn& jest

1
lim (vu,) =(p-§;——q-2-1[—]]=o, TSNS

| 1ze na fadu 3]0 u, applikovati pravidlo odvozené Weyrem (Caso-

»=0
pis XXI., pag. 175.); zde uZijme ho s malou zm&nou: budeme

znatiti oo T'
U(z) = ‘,1_’9%;_(5) )
kdeZto Weyr zna&i
dlog I'(z—1
I jest pak: '
_‘____ a1 a+1 Ja+1 , g—1]
SPg= Zq[ (24 ) "7 )+ +@< 2 )J

g (G R R e |

PouZijeme-li identity

T+ (24_%) +. 4 lb"(z—|—ﬁz7nt—1> = m @ (mz) nelogm,

mdme ( _
1T a-+1 | ./a T
Sp,q——é;l[q ZF(—T —q loqu— Q—p[plb(g)--plogpj~
(et g (a1t 2.
_i{lb'( 5 ——llf(z)J—{—zlogq
o0
. ) % 32X
Pong&vadZ U(z)= g(-— — Tx) dx,  jest
x l—e
h .
X ax _(a+1)
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X
a po substituci y =e~ 2 mdme
1

a—1
S,,q—gl——:~—;dy—1——~log = a>0.

0
2. Je-li ddna fada
5(_ 1)ty

n=1

kdes _aqut-l4-a, vt~ 2—'—----~l—ak_
COta) (). ()
— Al
_1'+d—;+r—}—aq+ +r-—{—z‘z;’
pfi CemZ a,, d,,....a; jsou vesmés riznd kladnd od O rtizna

disla, jest opé&t fada

o0
Sp,g= I (Wap+1+ taopgat oo+ lapizp—1—
y=

— V2pg i — Vg4 + ceer U2vq +2q)

~ absolutn& konvergentni. Po del3ich vypottech stejnych jako v 1., jest

Sp,qz%[lﬁ (gl—g_——l)—di(%—‘) —+ log —g]—[— ...
L ,_42_,5[@.(%1;—1) _ w<%)+ log g]:

1
oy —1 _j_ s — 1 e g —
=SA1x | Azx( + +Akxk dx + lOg"‘
0

14-x
ponévadi A, + A, +- - -+ Ar=aq,.

3. Obrafme se nyni k souliniim. Soutin

' a
A +ar) (w5
nekonverguje absolutné. Stanovme hodnotu soulinu, jenZ vznikne,
Goge s . a
fadime-li p Clentt tvaru (1 - kb ¢ ) a g Clenti tvaru (1 _k—b_—FE)

Obecny Clen soufinu takto vzniklého jest
16*
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Soutin ji{ v, konverguje obsolulng, poné&vad? fada 2 (1 —v,) kon-
p=1 1

verguje absolutné; zptisobem podobnym jako v....1) ukdZeme,

Ze 1—uw, jest lomend raciondlnd funkce v Citateli, majici mnohoé&len

0 2 niz8i nef ve jmenovateli. Dle methody Weyrovy (Casopis XXII.

173) jest b 2 bt
Crl oy r (e
" R B e
L rly e o orpms
P e ey
Soutin tento z}ednodu§1'mé dale pomoci Gaussovy relace: R
r@ r (z+ %) SRR & (z—}— —m—mi)zl‘(mz) (2n)£2:1m"12—“'"z
.jest pak e F(I—l——?) F(ll—l-»c;)

RECTRRC

. a v .
PoloZme ¢=0, - = z; fadime-li tedy ze souCinu

) -

nejpn}é p Clenit se znaménkem kladnym, pak g Clenft se znamén-
kem zdpornym, jest
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1 (4 sinaz
T4z ram ~p) oz

P) nz
Ploa )= V2

P(I, 1, %): 2 (formule Wallisova).

P (p,q,2)=

4. Uvaiujme jest& soulin:

(=8 (42 (158 ae)

Radme op&t p Clenfi tvaru a
kb-+c
a z Clendl tvaru ' a
kb-+c
Zde jest

e o (o 2

o : 3b+6‘) o 1t (2p—1) b+c)

b+
(WH 2pbc_.’ (1'_1+ 20p 2pb
e
(p—1+2g-;c) ('y_1+4g:bc) (',"_HZ_?Z}#)

Soutin II v, konverguje absolutné&; pomoci Weyrovy formule mame

v=1
r(ttesa) p(3dea) (@) bre—g)

1: P(p, )= "N 2pb 2pb 2pb
’ r(2xg) r (.@iﬁ?) ....r(G=D ”+C)
12b+ 1 4btc ‘q+-2gb+c
((_1 2gb ) ._f(“ dbte) . pataie)
20+ 40+ 2qb+-
( 2qb) ' p(%ﬁ) - qquc)
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a odtud pomoci identity Gaussovy

b+ \ .
P (p, g) = <. f_(_"‘ztgf)m,fﬂ,b%;)‘
PD=010 r(PEesa) pate)
20 )7\ 2

PoloZme e =0, -~ =2z; béfeme-li tedy ze soudinu

SHES

(1=2) (+2) (1=2) (142). -

vidy pclent se znaménkem — a g¢¢lenft se znaménkem -}, mdme

, s - ' -
PO (8 P n=(EE 0
jednoduchého vysledku docilime pro a=1, b=1;

[q.
0= 2

soutin, jehoZ faktory po p a ¢ Zlenech Fadime, jest

1 Ty 1 ' 1
=) ) (=) (1+gg)
cF —1, —2, —3,....

Po.g=P (0L

*

Sur quelgues séries et produits semi~convergents.
(Extrait de Particle précédent.)

M. Appel (C. R. LXXXVI], p. 953) a fait voir comment on peut
effectuer la sommation de séries infinies dont le terme général est
une fonction rationnelle de Iindice » . C' est Ed. Weyr qui a appro-
fondi (ce Journal, XXI) cette méthode en I’étendant, en méme temps,
au calcul de produits infinis dont le terme général est une fonction
rationnelle de Vindice, satisfaisant a certaines canditions (ce Journal,
XXIl); dans les deux cas, la méthode s'appuie sur des relations
appartenant a la théorie de la fonction I' (»).



247

Etant donnée une série semi-convergente dont le terme général
est une fonction rationnelle de I'indice, soit

Syr=uw — Uy —u A4 —----
on démontre aisément qu’on peut considérer la série Sp,, dans la-

quelle p termes positifs sont suivis de ¢ termes négatifs, comme
une série absolument convergente dont le terme général est

U'n:(unp‘i“ Upp ot oo+ Unpip—1— Ung— Ung 1 — ~++— Ung+ g 1)

et dont la somme se calcule aisément par la méthode de Weyr.
On peut faire voir, d'une maniére analogue, qu'on peut réunir
les facteurs d’un produit infini semi-convergent de manitre qu’on
obtienne un produit absolument convergent et dont la valeur se
calcuie par la méthode de Weyr. .

Nékteré véty tykajici se rozkladu mnohoclenii
jedné proménné.
Napsal Zdenék Chlddek.

Znamd véta Eisensteinova, o niZ se opird dfikaz irreducibility
rovnice pro primitivni n-té kofeny jednotkové, je-li n prvoéislo,
jest vychodiskem pro fadu vé&t jinych, uddvajicich Kkriteria k zji-
Sténi irreducibility mnohotlenti jedné promé&nné se soudiniteli celi-
stvymi. Takové véty odvodili Koenigsberger,!) Netto?) a Perron,?)
ktery nad to v3ecky vé&ty jemu zndmé, sem spadajici, odvodil
znovu pomoci teorie idedld, pfi CemZ mohl n&které z nich roz§ifiti.

Zde odvodim dv€ véty obsahujici vé&tu Eisensteinovu jako
zvldstni pfipad, které, aC jsou na snadé, dle mého v&domi dosud
uvefejnény nebyly. -

Prvizi v&tu obdriime uZivajice postupu Weberova¢) pfi diikazu
véty Eisensteinovy na rozklad mnohollenu

MEx)=x"+a, x"'4-.. . FapaxTqa, 1 X'+
qan_urxx"‘ + P —}-qa,,,

kde g znadi prvotislo, jimZ a,—;—1, @, nejsou délitelna a2/-+1>n.
Predpokladejme totiZ moZny rozklad M (x) =m (x) . n(x), kde

1) Crelles Journal, sv. 115.
*) Mathem. Annalen, .sv. 48.
%) Mathem. Annalen, sv. 60.
‘) Weber, Algebra.
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