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log (v + t) dt
Cl+t“-—-a

= (log (1+Vi—ea) + 1—;—) 271 lim H_i\{l;:

T ot—iV1—

= 2 (o0 (1 4+ VI=0) + )

VlT_(log 1+Vi—a) + z———)

t. j.
—?og(t-{—i)dt __ im?
T-}—tn—d - V—_log(1+\/1—a) \/l—a’
tedy :
| 1 [dtlog(i +t)
2a) 41—«
— im?
= — lo 1—a) = ———.
2\/ g(1+Vi=) s\l —a
Dosadime-li hodnotu tuto do rovnice (II), obdrzime opét:
J=— ™ v__log(l +Vi=%),
t. .
L2
' log sin @ = ( \/ b
4 —bsin' g dep = log 14+V1-— .
o , ;. 2aV l1——

Poznamka ku predchazejicimu clanku.

Od r.

Véty o residuech, jez na druhém misté v ¢ldnku pkedchd-
zejicfm bylo pouZito, 1ze pouZiti ku vypottu toho integrdlu jesté
jinym jednodus$8im zpisobem.
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Lze stanoviti bez v&t8f ndmahy integrdl ponékud obecnéj

flo A, cos® ¢ + 2B, cos @ sin ¢ + C, sin? ¢
A, cost @ + 2B, cosp singp + Cysin® ¢ °

i )
acos®p 4 2bcospsing +csinop

Za tim ttelem uvaZujme integral
Mz + N, dz
log -+ ! — 2
'/ 'quz—l-Nz (mz + n) (nz + m) @)
v némz integralni ¢dra jest kruh s polomérem » =1 a o stfedu
2, =0 a v némz
o m =], M <IN, [M]|<|N];
m, resp. n jsou &isla komplexni sdruzend ku &slim m, resp. n.
Dle véty o residuech jest hodnota integrélu (2) rovna
2n1 M,n — N, m

S log 3
mm — nn M"'—Nz @)

Zavedeme-li do (2) # = ¢'¥ a rozlozime-li mtegral v tdst redlnou
aryze imaginirnou a rovnés tak pfi(3), mdme ihned srovndnim
tdsti ryze imagindrnych ve (2) a (3)

[ g W o+ 2) (L™ + R dg
S (Mo + N,) Qe + B,) " (me'® + n) (me—" +7)
_ _21 — log (M,n — Nym)(Myn — N,m) @

mm — nn (Mn — Nym)(M;n — Nym)’
pH temz znati M,, N, M,, N, tisla komplexni sdruZens
ku M1, N,, M,, N,.

Vyraz (me'® -+ n) (me—® +n) jest linedrnou celistvou funkef
cos ¢, sin ¢ tvaru « cos ¢ -+ B sin ¢ + 7; zavedeme-li movou
proménnou ¢ rovnici p = 2¢’, lze mu déti snadno v (1) pouilty
tvar a cos? ¢’ -+ 2b cos ¢’ sin ¢ + ¢ sin® ¢, kde

a = (m + n)(m -+ n), .
b= i(mn — mn), 5)
c=(m — n) (m — n).
Z rovnic téchto vyplyvd -
ac — b= (mm — n;;)’; (6"
28*
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i jest tudiz ac — b* = 0. Lze snadno ukdzati, Ze, af jsou ddny
a, b, ¢ jakkoliv, jen kdyz ac — 1*>0 a kdyz a (i c) jsou
kladny, vzdy lze stanoviti komplexni &fsla m, n tak, aby
|m|=|n| a aby splnéno bylo (5). Nebot z (5) a (5') mdme
ihned R

dmm = a + ¢ + 2\ac — &%

dmn=a -+ c+ 2V%_——b_

(6)
4mn = a — ¢ — 2ib, ‘
dmn = a — ¢ 4 2b.

Zvolime-li si m redlné (m = ‘m) a kladné, jest témito vztahy
m, n, n jednoznatnd stanoveno. Podobné ivahy lze provésti
i pro vyrazy ostatni, ku pf. pro (I e® + N,)(Me~ ie + N,)
Tu oviem se zi‘etelem ku podmince IM | <<|N,| (& jinak
M, M, — N,N, < 0) mdme tyto vztahy

AM M, = 4, + G, —2V4,C — B,

ANN, = 4, + C +2VA( — B,

4U.N, = A, — C, — 2iB,,

4M,N, = A, — C, + 2iB,.
I jest tudiz v (4) ddn vypotet libovolného mtegralu (1), kdyz
jsou splnény podminky

ac—b2>0, 4,C, — B?>0, A,C, - B;>0.

Jsou-li a, 4,, 4, kladné, 1ze psdti tento vysledek
f T A, cos® ¢ + 2B, cos ¢ sin ¢ + C, sin® @
‘ A, cos? @ -+ 2B, cos @ sin ¢ + C, sin® @

o

do _ -
- " acos®p+2bcospsing + csino @
& Ac—2Bb+ Ca+ V(A0 — B (ac— b9

ac—b* " A,c — 2B,b + Cya + 2V(d,C, — BY)(ac — b?)
Odmocniny na pravé strané této rovnice jest brati kladné.
Pozoruhodno jest, Ze vysledek z4visi jenom na invariantech
systému tH kvadratickych forem az? 4 2bzry + cy?, A2% + ..
Agz® + .
v pi'edché.zejicich vyvodech ptedpokldddno | M, | < | N, |,
| My | <| N, |. Lze vSak pfipustiti té hodnoty | M, | =| NV, |
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resp. | M, | = | N, |. Jestlize ku pf. | M, | = | N, | jest kriticky
bod funkee log (M,z + N,) na kruznici se stfedem O a polo-
mérem 1 a nemiiZzeme tuto kruZnici celou zvoliti za integraénf
td4ru. V tomto piipadé (dle zndmého zpisobu) opiSeme kol

—-% jako stfedu kruh s polomérem o dosti malym a sloZime
1 -
uzavienou integratni &ru z oblouku kruZnice (0, 1) a z obloukn

kruZnice _ZNW , g) tak, aby bod —-%‘— byl vné integratni tdry,
1

Nechdme-li pak ¢ konvergovati k nulle, seznivime, Ze vysledek

(4) plati i v tom p¥ipadé, kdyz | M, | = | N, |. I plati tudiz (7),

kdyz 4,0, — B* =0, 4,C, — B} = 0.

Vysledek, pro integrdl J v ptedchdzejicim ¢ldnku vypoéteny
dostdvdme, klademe-li v (7): 4,=1, B, =0, ((,=1; 4, =0,
B, =0, C, =1; misto a, b, ¢ pak dosadime a, 0, a — .

Vztah (4) 1ze snadno zevieobecniti. Budiz k tomu cili g (2)
funkce analytickd ve vSech bodech uvnité a na obvodé kruhu K
s polomérem » a sttedem O a jeZ nemd uvnitt ani na obvodd
nullovych bodi; pak funkce g(r.z) nemd uvnitf a na obvode
kruhu s polomérem 1 sttedem O Z4dnych singularit ani nullovych
bodii a mdme z véty residuové ihned jako svrchu

2
. d 2
fzoglg(rew)ll.,.q,"’ r=——loglg@| (8
: re —“I r° — oo .

pii | e | <7r.
Jestlize jest f(2) funkce analytickd uvnitf a na obvodé K
vyjma v bodech «,, «,, . . , kde md poly a jsou-li nullové

body té funkce uvnitt K ﬂl, ﬁg, ... B, tak e
(z—B) - (z
2) =
f(2) (z—a,).. )y() |
4 g(#) md vlastnosti svrehu pfedpoklédané mdme ihned uZitim
®) a (9% .

nebot *) Vzorec (4) Ize totiz snadno upraviti i pro pripad, ze | M, | = | N, |;

(22,6% 4 N,) (e 4 ;) = (W0 +M)(Nle ® 4 My)

1Jesttud12dle(4)prolm|>|n|,|Ml|___|Nl|
do 2z M,m— Nin
floglMe +N1’, w+ ﬁ_lml,_lnlglog : - 1
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= ; do 2%
Sl = =g 17|
y re'"—ea|"  r*—u

2 rt (a — ). (@ —c
+ r* — oo g (r% — mxl) (r2 — ax )

27 _logl (e —By). (a—ﬁ)
r*—ae | (rP— wBy) ... (rt—aB)|
V rovnici této jest

le|<m || <7 |B|l<ri=12...4 k=1 2,,..7;
a zlistdvd platna i tenkrite, kdyZ f(2) mé nullové body, resp-
poly na obvods K. Polozime-li v nf « = ‘@« =0, zméni se v

.oty ... 0, l

f log | (r.¢")|dp=2n Tog | O)| + 2 log | T-taCe---%e |

coz jest zndmd relace Jensenova*).

Za T inspektorem Josefem Lostakem.

Pii zahdjeni pfednd¥kové schiize brnénskych ¢lendi Jednoty
teskych mathematikdi, konané dne 10. dnora 1909, vénoval p.
dvornf rada a prof. V. RehoFovsky ndsledujici posmrinou vzpo-
minku zvé¢nélému z. 8k. inspektoru J. Los$tdkovi:

»Velecténi pinové! V minulém tydnu ukontil pout svého
Zivota pan Josef Lodtdk, zemsky &kolni inspektor v. v. a estny
tlen Jednoty Ceskych mathematiki. Zesnuly studoval v letech
Sedesdtych minulého stoleti jako kandiddt professury na uni-
versité praiské, tehdy jesté némecké, a byl tam ¢lenem student-

) K odvozeni této relace by postatilo vychézeti z integralu

f log (47 + B)

dle kruhu o stfedu 0 a o poloméru 1. Dost{wéme tu

e .
‘/'zog|,4e""+3|a¢:2nzog|,3| pro |B|Z=]4],

o “onlog|A| pro |4]|=]|B].
Srovnej odvozeni formule Jensenovy od Goursata (Cours d’Analyse, t. 1L,
str. 127 a nésl), ktery rovnéZ, aviak jinym zplsobem, pouZivi poétu resi-
duového
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