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Kombinatoricky  dikaz poucky o nésobeni dvou
determinantii.

Poddvd

prof. F. Hoza.

Nidsobfme-li spolu dva determinantj n-tého stupné
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obdrzime za souc¢in opét determinant n-tého stupné
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Cpg == Qp1 bq'l + [£7%) bqg + Ap3 bqs + e + Apn bqn .
Abychom tuto vétu dokdzali, piSme '
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Tento determinant obsahuje » sloupcli, z nichZ kazdy slo-
. Zen z n ¢4steénych sloupct. RozloZime-li tento sloZeny determi-
nant na determinanty jednoduché tim spfisobem, Ze z kazdého

sloupce velkého vezmeme jemom jeden sloupec &4steény a to
libovolny, obdrzime jednoduché determinanty tvaru
awy bux, @i, bor, ik, bszy -+ .. A, b,
= QAor, bl'kl 2k, b2kz Ao bsk3 ooe. Qop, bnkn
ko ——
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aZ tudiZ bude
A" = X 4.
Patrné lze z kazdého sloupce determinantu - vyzvednouti spo-
leéného ¢initele, ¢imZ obdrzime
Aigy Cay = v v+ Gz,

Qog, Qoky + o o= azk”
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Pripony k, %, k;, .... k, mnejsou nic jiného, neZ variace

z prvki

1,2,3 ....n
do n-té tiidy s libovolnym opakovanim vSech prvki. Téchto
variac bude mnoZstvi n® a tudiZ se bude determinant 4“ skld-
dati z n» determinantd tvart .

Mezi viemi variacemi nalezime preduné takové, v nichZ se
Zadny prvek neopakuje. To jsou ndpotom prosté permutace a
mnozstvi jejich jest »!. Soucet vSech 4, jez takym cinem
utvotime, bude ’
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Gili
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Ostatnf variace %, k, &, .... k, budou takové, v nichz budou
aspoir dva stejné prvky, t. j.
k; = km .
Kazdé takové variaci odpovidd determinant
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Ak(lm) = blkl bzkz wee blkl cee b"‘km e b”kn
2 ... ..om ...n
a soucet vSech podobnych bude
A = Z A m
naceZ
A :"dl'k + dk”.
YV determinantu
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prichdz{ mezi jinymi nésledujici sloupce
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JelikoZ jsou tyto dva sloupce stejné, musf
Ap, Ak, « o akl cese akm B akn —0
12 ...1 ...m ...m
a tudiz
dk(lm) =0 R
procez i
Ak” —0
a tedy

A4 — Z’kl:A AI,
coZz bylo nam dokdzati.*)

Kterak 1ze vysetiiti obsah kruhu?

Poddva

M. PelnafF.

VySetfme nejprvé obsah ¢étvrti kruhu ABC. (Obr. si sestroj !)

K tomu cili rozdélme polomér AC' na n stejnych dila a
vedme délicimi body rovnobézky s polomérem BC. Déle sestrojme
vidy mezi dvéma rovnobézkami po sobé jdoucimi obdélnik kruhu
opsany a do kruhu vepsany.

*) Viz o témZ predmétu: Studnitka ,0 determinantech, Praha, 1870,
pag. 35., kde tentyZ rozbor s determinantem stupné tfetfho jest pro-
veden, neb Salmon-Fiedler, Vorlesungen zur Einfihrung in die Algebra
der linearen Transformationen, Leipzig 1863, pag 15. Giinther Lehr-
buch der Determinantentheorie, Erlangen 1875 pag. 61.
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