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9. Jak bylo jiZ fedeno v odstavci 1, bylo tkolem tohoto ¢lanku
odvoditi postupem co nejjednotnéjiim nékteré specialni kiivky
stupné vyssiho nez druhého. P¥i tom jsme zjistili, Ze kuZelosetky,
vezmeme-li je jako kiivky zdkladni a pouZijeme-li na né konstrukce
apatnicové nebo pseudotpatnicové, vedou k fadé novych kiivek
stupné nejvyse étvrtého. Pokud se v8ak v nasich ivahach vyskytly
kuZeloseéky jako kiivky zékladni, tedy budto byly ve zvld$tni po-
loze vzhledem k soutadnym osam, nebo pél sim mél zv1astni polohu.

Je mozno lehce dokédzati, Ze také tpatnice a pseudotpatnice
kuZelosedek v obecné poloze jsou nejvyse étvrtého stupné, coz bude
jednim tkolem p¥istiho ¢lanku.

O jednej tulohe z teorie kuZel’osecdiek.

Stefan Schwarz, posluchaé piirod. fakulty v Praze.

Polozme si za tkol uréit uhol, pod akym videt dant
kuzZelosedku z daného bodu.
Kuzelosedka nech ma rovnicu

an® + Aoy + 2055y + 20157 + 2093y + a33 = 0 (1)
a bod nech je (x4, ¥,).

Vedme bodom (x,, %,) priamku o smernici tg «. Jej para-
metrické rovnice s * = xy + dcosx, y = ¥y, + dsin «, kde d je
vzdialenost bodu (z, y) od (x,, y,). Pre priesedik tejto priamky
s kuzelosetkou (1) dostaneme dosadenim rovnicu pre d:

d? (@, cos? & + 2a,, 8in & cos o + a22 sin? &) + 2d cos o . fy(%y, Yy) +
+ 2d sin & . f5(%,. Yo) + (%o, Yo) = 0,

fi(%os Yo) = an®o + Ar2Yo + s

(%o Yo) = 1oy + Yo + Qa3

a f(xq, Yo) je lava strana rovnice kuZelosetky, do ktorej st dosadené
stradnice z,, ¥,.

Aby dana priamka bola teénou kuzeloseéky (1), nutno, aby
rovnica (2) mala koreii dvojnasobny, t. j. diskriminant musi byt
rovny nule. Tym dostdvame podmienku pre smer «

sin? & . (fo2 — @gof) + 28in o . cos o . (fy . fo — ayf) +
+ cos® & (f —anf) = 0, (3)
pridom vyrazov f,, f,, f, uZivame miesto obsirne pisaného f,(x,, ¥,) atd.

Rovwnicou (3) s urfené smernice tedien tg «,, tg &, vedenych
z (%, 4o) ku kuzelosetke. Pre ich uhol plati

kde

tg x — tg o,
14 tgoy . tgoy

tg o = (4)
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Citatel zlomku je

+ 2 e
f '_q, f ]/ f1f2 alzf)“ — (fi2— anf) (fo2 — axf).
Tento vyraz sa di velmi zjednodusit. Zavedme

~

Ay Qg Gy
Ay Ay Aoz
Q3 Ggg Q33
(t. zv. diskriminant kuZelosedky) a ozna¢me doplnok prvku a;
znakom A;;. Vyraz pod odmocninou je

(@afe? — 2am0fifs + agofi?) f— Asaf®.

Ale Tahko zistime — trebars rozvedenim — Ze plati vztah

anfs? — 2ayfifs 4 apf* = Ay . f— 4
Citatel zlomku (4) je teda

. A -

Lo VA
f2* — agf
Menovatel je
h?— ayf f12 + 2 — (an + azz)f
1 5
+ f2 — agf f2* — aoof ®)
Mame koneéne, ked rozvedeme menovatela
: 21—
tgx = F “V A4 . (%, Yo) (6)

(%® + Yo*) Ay — 220413 — 2yoAys + Ay + Ap

Dvojznaénost spoéiva v tom, Ze sme nevolili, ktory uhol oboch
priamok budeme uvaZovat.

Obecnych vysledkov (6) pouZijeme teraz k rozmanitym
specializaciam.

I. Budeme uvaZovat len kuZelose¢ky jednoduché; pre slo-
Zené kuzZelosedky mame tento vysledok: kedZie A = 0, mézu
nastat dva pripady: a) Je-li diskriminant hodnosti 2 (kuZelosedka
sa skladd z dvoch réznych priamok), je aspoll jedno z &fsiel
Ay, Age, Agy — podla zndmej vety o symetrickych determinantoch
~— od nuly roézné, a teda pre Tub. bod (z,, ¥,) je uhol nula. Sthlasi
to so zndmym faktom, Ze obe tedny st v tomto pripade spojnice
daného bodu so singuldrnym bodom kuZelosedky.

b) Je-li hodnost diskriminantu 1 (kuZelosetka je sloZend
z dvoch pnamok totoZnych), st vSetky koeficienty v menovateli
rovné nule a vyraz pre tg « nemd smyslu, pretoZe i &itatel je nula.
To zodpovedd tomu, %e v tomto pripade kazd4 priamka bodom
(%o, Yo) vedend je tednou. (P¥i%t8 dokonden.)
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