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Determinanty v télesech libovolné charakteristiky.
K. Rychlik, Praha.

V hlavnich rysech budu uZivati terminologie a oznagenf zave-
deného v &lanku p. prof. Petra: O definici determinantu, Casopis 60,
1931, str. 201—213. Oznaéim déle K (komutativni) téleso libo-
volné charakteristiky p.

Nejprve budu definovati, kdy forma m-linearni m fad neur-

¢itych (transcendentnich) prvki nm-arnich v K M, 2@, .. ., ™
F(a®, 2®, . ., ™) = X a; ..., 2, 2,® ... 2,™
je alternujici. P¥i tom se vztahuje X na indexy ,, 1, . . ., tm probi-
hajici &isla 1, 2, ..., n a @i, ...q, jsou prvky z télesa K.
F(aD, 22, . . ., xm)

je alternujici forma, je-li
F(z®, 2@, .. ., ™) = 0,
kdyz je splnén aspoii jeden z m — 1 vztaht
D) = 2@, 2@ = @), g1 = gm),

Pak je téz F(xD), ..., am™) = 0, kdykoliv a® = x0, kdez 1,1
jsou dvé libovolnd rizna z &isel 1, 2, .. ., m.

Definice: ,F(a®, ..., ™) je alternujici forma, kdyz pii
transposici fad z® a 2¢+D (¢=1,2,..., m—1) forma ta se
nasobf — 1, je s prvou definici ekvivalentni jen pro p + 2. Pii
p = 2 dluZno pfipojiti dal§i podminku: ,,V alternujfef forms
F(z®, ..., 2m) je ai,i,...i, =0, jsou-li aspoii dva z indexi
U1, g, . - o, 3, SOb& rovny“. Tato podminka je pii p & 2 splnéna
sama sebou.

Determinant | (™ | v neurditych prveich z;™ moZno pak
definovati jako alternujici m-linearni formu m ¥Fad neuréitych
prvka m-arnich :

[z, D, .., M), [, .., 2.@], ..., [2,™, ..., 2u™],
v niZ soudinitel pfi souéinu x,M), 2@, . . ., ,™ je roven 1.

Determinant |a® | s prvky a® z télesa K dostaneme
z determinantu s prvky neuréitymi pomoci principu dosazeni.

Zpisob odvozeni vét z teorie determinantd je pak tento:
Stejnym postupem jako v &ldnku p. prof. Petra odvodime véty
pro determinanty s neurditymi koeficienty a z téch pak pomoci
principu dosazeni véty pro determinanty s koeficienty z télesa K.

MozZno v8ak pifmo uziti vét pro determinanty z télesa &fisel
realnych (nebo komplexnich) podobnym zplsobem, jako jsem to
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ukazal pii dikazu véty, e determinant, v némz dvé fady jsou si
rovny, mé hodnotu 0. (Crelles J. 167, 1932, str. 197, Hasse, Auf-
gabensammlung zur Hoheren Algebra, S. Goschen 1082, str. 97).

Determinanten in Koérpern von beliebiger Crarakteristik. Um die von
Prof. K. Petr im Artikel: O definici determinantu, Ca,sopis 60, 1931, S.
201—213, dargelegte Theorie der Determinanten auf den Fall der Kérper
von Charakteristik p = 2 zu erweitern, mufl man die alternierende Funktion
passend definieren.

Compléments & ma ecommunication du Congrés de Chambéry.
P, Sergescu, professeur & I'Université de Cluj.

1. Dans ma communication au congrés de Chambéry, 1933,
de I’Association frangaise pour 'avancement des sciences (57 ses-
n

sion, pag. 50—>54) j’ai montré que les équationsZ (1 + kr)pak =0
=1
oll p = 1, 2 ou négatif, ont au plus deux racines réelles. Je sup-
posais tous les termes de la progression positifs, donc r > 0 sans
restreindre la généralité.*) Ces résultats peuvent étre étendus.
n

2. L’équation Z (14 kr)®a*=0, od >0, a au plus
k=1

- trois racines réelles.

Les racines réelles sont négatives et comprises entre — 1
et 0 (théoréeme de Kakeya). En multipliant par (1 — x)%:
n
(L—a)p D (Lt krpak =1+ [1+r)—4]z +
k=1 :
+ [4r3—6r 4+ 3?24 (r— 122> —[1 + (m + 1) r]3 ant! 4
+ {41 4 (4 1) 73] —[1 + (0 + 2) 7]} 2*+2 — {4 (1 + nr)® —
—[1 4+ (n—1)r}3an+3 + (1 4 nr)d xrtt = 0.

Les parenthéses qui multiplient x2, an+1, an+2 an+3 gn+4 gont
positives. Cas » impair. La transformée en — x de cette expres-
sion & trois variations. L’équation proposée a effectivement trois
racines réelles. En effet, posons:

y=1—[14+7rP—4]x 4 (4 —6r + 3) 22— (r — 1)% a®
Y=[Q+m+DrPartt 4 [..Jar 24 [...] 2" 3 4 (1 4 nr)d gni4,
L’équation revient & y = Y. Pour » > 2, y coupe Oz en deux
points &« < B situés entre 0 et 1. ¥ croit de 0 & Y (1) > y (1).

Done Y coupe y en un point d’abscisse << «. De plus; on peut
prendre n assez grand pour que pour z, > f§, donné, on ait ¥ (z,) <

*) Il faut supprimer pag. 53 les lignes 5 et 6, qui se sont ghssées par
une erreur de transcription.
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