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Poznamka k dikazu zikona reciprocity pro kva-
' dratické zbytky.

Napsal K. Petr.
(Doslo’ 10. ledna 1933.)

Pro zédkon reciprocity podédna neptehledns fada dikazi. Pri
tom snaha matematikii sméfovala k tomu, podati dikaz nejstruc-
ndj¥i a zéroveii pochopeni nejpFistupnéji. Jeden z takovych dikazi
jest Frobenitiv-Zellertv, ktery ve své knize ,,Uvod do elementérni

" teorie &iselné‘“ poddva prof. Rychlik (str. 72 a nésl.). Piibuzné
dikazy struénosti vynlka]ic1 podiny od Kroneckra a jinych. |
V nésledujicim podédno nové — pokud mi oviem zndmo — sestaveni .
dikazu na zédklad® pomicek k tomu jiz dfive pouZivanych.

Pii tom lze hned podati dikaz véty obecngjsi, vztahujici se
k symbolu Jacobiové. Budtez dv& ¢&isla cela, lichd, kladnd
a nesoudélng P, Q. Utvoime Fadu &isel

1.9,2.Q,3.Q,..,3(P—1)0Q. o

Odedtéme od jednotlivych é&lent této fady celodiselné nasobky
&sla P, tak aby zbytky po odedteni vznikajici byly v absolutni
hodnoté mensf nez }.P. Budeme této operaci kritce ¥ikati ,,d€leni
podle zbytku o nejmensi absolutni hodnoté““. Provedeme-li délenf
na p¥. na élenu k@, obdriime zbytek rr & mime tento vztah

=pP+mn 0<k<iP, 0<|n|<iP, (2)
k, pr, 72 jsou &isla celd. Zbytky v fadé (1) tak vznikajici tvori ¥adu
1 725 ¢ vy 7'* (P—1), (3)

jet od i"ady
' 1,2,..,3(P—1)

se lisi Jednak poradkem, jednak znaménky. Podet zapornych c}enu
v radé (3) oznatime u. Pak definujeme

(e w

: Pm.gakto definovany s_ymbol pak dokdZeme zdkon %eciprocity.
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K tomu cfli utvoiime souéet rovnic (2) psanych pro k=1, 2, ...
.3 (P—1). Pii tom ziroveil &len i, ktery se shoduje aZ na

znaménko s jednim z é&isel 1.2,... 5 (P —1) na pf. s I, ddme
na levou stranu a slou¢ime jej s IQ. Dostaneme tak vztah
HP=1) 4P -
2IRFHN=P 3 m;
=1 k=1

Q F 1 jest ¢islo sudé, nebot @ jest podle pfedpokladu liché; jest
tedy na levé strané soudet éisel sudych a tedy éislo sudé; jest tudiz
i pravé strana &islo sudé, a jelikoZ P jest liché, jest soudet Zpi
Cislo sudé, k
Providime-li déleni éfsla 1Q &islem P podle nejmenstho
zbytku kladného, obdriime misto (2) rovnici .
MQ=pP + 1y, 0<k<}P, 0<ri<P;

k, 'y, 7'y jsou &isla cela. Ocividné jest p'y = pz, je-li ve (2) rzx kladné
(pak i 1z = 'z); je-li vRak 7 zdporné, jest pr = p'; + 1. Jest tedy

{pk = %‘p'k 4+ on = %'pk — kap = %’p'k (mod 2),
k=12 ..,4P—1).
Mdme tudi 1éZ ze (4)

(g) =(— 1"k k=12 ..,3P—1).

AvSak otividné jest _
(— 1) =sign(1.P—kQ)(2.P—kQ)(38.P—k@)...
: [3(@—1)P—£kQ]
=signII(IP—kQ), 1=1,2,..,%@—1).
‘ i ‘ :
Mohli bychom soudin sice roziifiti o dalsi éinitele vztahujici se
k vétSim I neZ vytéenym, aviak jest to zbytedno, nebot IP —
—kQ >0, jelli I>3(Q—1) a k=Z$(P—1), a dinitelé, jez
bychom tak ptibrali, jsou kladni a nemaji vliv na znaménko.
Jest tedy

Q\ _ ., —
e
k=12 ,%P—1), I =12..,3@—1).
Stejné viak jest

| (g) = sign ITIT (10 — IP)
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Pri tych k, I jako v predch. soudinu. Porovninim obou vystedkd
méame bezprostfedné o .
Q) - (P | -
) = [=]. (— l)i(P—*l)-i(Q—l) : s
(3)=(g) ¢ , |
coZ jest zékon reciprocity.
’ *

Remarque concernant Ia loi de réciprocité des résidus
quadratiques.

(Extrait de l'article précédent.)

L’auteur donne une démonstration simple de cette loi.
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