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Geometrickd tloha.

Napsal
professor Antonin Jefabek,
¢. k. okresni 3kolnf inspektor ve Slaném.
Jsou ddny dva kruhy K (r) a K (9), spolu pak jejich
strednd (d): md se sestrojitt A\ABC tak, aby strany jeho byly
tétivami krubu jednoho (K) a tetngymi kruhu druhého (K').

Vedme tétiva XY, kterd dotykajic se kruhu mensiho K’
v bodé S na stfedné kolmo stojf, a nad tou opiSme rovno-
ramenny trojihelnfk XYZ kolem K’. Lexf-li pak vrchol jeho Z
na kruhu K, vyhovuje tloze nesCetné mnozZstvi trojihelnfkiv;
jinak jest tiloha nemoZnd. Predpoklddejme:!

1. Virchol Z leZi na kruhu K.

Vedme k libovolnému bodu M kruhu K’ te¢nou AC, spust-
me polomér OE na ni kolmo, vedme pifmku z bodu E stfedem
Q kruhu K’, kterd protne K’ v bodé B: i je pak AABC

Z4dany.
Dikaz, Utinime-li QR | YZ, plyne ze ASZY ~ARZQ:
QR _ YS 2 _ r*—(d-+4e)?

= ili A .,
Rz — BZ (r+d)—e (r+d+eo)
aneb
@) d? —r242ro=0.
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Ptiéteme-li (1) ku 72— OD?% = DC?, obdrziime
@) DC? = d?* -} 2rg — OD?.
Vedeme-li MG || QO, jest 0G=QM =¢; MG =Q0 =4d
a potom
3) DC* =MG?-}2r.0G — OD2
Méme-li ztetel k trojihelniku MGD pravotihlému, vyplyvé téz
DC? =MD?*+4-DG?~ 2r.0G — OD?
a jezto DG = OG — OD, bude
4) DC? =MD?*~+ 0G*— 20D . OG 4 2r. OG.
Dosadime-li do (4) OG = QM, jest
DC?*=MD*~+4 QM*+2QM . (» — OD) = QD2 4- 2QM . ED,
neboli

®) DC?= QD (QD 4+ 2

OpiSeme-li kruh K” kolem E, Jenz se dotykd AC v bodé&

D, vyplyvd z (5)

(6) DC? = QD (QD + DL),
nebot DN= L0, jelikos AQMD v ADNE, kiyi EN L
na prodlouzeném QD.

Lze tedy vyjadriti

()] DC?*=QD.QL=QJ?,
znaél-li QJ teénou ke K” vedenou; proéeZ DC=QJ; potom
viak AQEJ =~ ACED, odkud QE = EC neboli

8) ¥ ECQ =3 EQC.

Podle (8) je téz
arc FA - arc AE = arc EC -}- arc BF,

neboli, protoZe arc AE = arc EC,

9) 3 ACF = ¥ BCF.

Spustfme-li QT | BC, je QM =QT, jeito podle (9)
AQMC = AQTC, odkud vysvitd, Ze bod T na kruhu K’ leif
a e BC jest jeho tetnou. Ze i AB je tetnou kruhu K, plyne
zase z ABUQ == ABTQ, znalf-li totiZ QU kolmici na AB
spusténou.

II. Vrchol Z nele% na kruhu K,

V tom piipadé je d bud vétSf nebo mendf neZ v I. a

2QM ED )

tedy
() d*—r?42ro>0
®) d? —r?4-2rp <0,
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DokéZeme, Ze potom hledany trojihelnik nenf mozny.

Dikaz. Kdyby totiz byl moZny a v bodé M se dotykala
strana jeho AC kruhu K’, byla by tim jiZ ddna pficka EQ, thel
pfi vrcholu protéj§fm B rozpolujfcf, kterd nutné bodem E, pro-
toZe oblouk AC rozpoluje, a stredem Q, protoZe strany AB
a BC majf se dotykati kruhu K’, prochdzeti musf. Ale tfm ddn
by byl i vrchol protéjsf B, jenZ mé byti zdroveh na této pricce
a na kruhu K, tedy v priiseku obou. Potom by musila p¥im-
ka spojujici prisek B s bodem C byti teénou, coZ vSak byti ne-
mizZe:

o) Dejme tomu, Ze d*—r?—+2ro =c¢2>0, (c* znalf
veli¢inu kladnou viibec), potom jest DC? - ¢ = d* 4 2r¢ — OD?
podle (2) a také DC* - ¢? = QJ? dle (7) neboli DC << QJ, tedy
EC <QE a ITEQC < ITECQ cili

arc BF | arc EC <<arcFA 4 arc AE,
z CehoZ arc BF <<arc FA, tudfZz 3T FCB <<3ZFCA vyplyvé. Ale
pak jest QT << QM, tedy BC senou kruhu K’.

B) Jeli viak d* —r*-}-2r¢ <O, lze podobné dokézati, Ze

BC leZf mimo kruh K'.

Drobné zpravy.
Napsal
Alois Strnad,
. ) professor v Hradei Krélové.

CGisla Bernoulliova. Cfsla tato vyskytujfef se poprvé ve
slavném spise Jakuba Bernoullia ,Ars conjectandi® (1713),
rizné byvaji, oznalovéna a definovdna. Pro svou dileZitost
v analysi jsou dastym a oblibenym predmétem pojednini; po-
ddme tuto struénou zprivu o ndkterych novéjsich pracich &fsel
téch se tykajfcich.

' Baranieckr, docent university varSavské, pojednal o nich
ve sbornfku: Rozprawy i sprawozdania z posiedzen wydzialu
matematyczno - przyrodniczego Akademii UmiejetnoSci w Kra-
kowxe (tom. XIII, 1886. str. 183). Vyvineme-li vyraz
Sa=1"22-3"+.... 4 (k—1)

v fadu dle mocnin velitiny %, bude
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