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O shodnosti obou konstrukei stiedu k¥ivosti s, 1ze se vsak
piesvédiiti i pii libovolné poloze paprsku klinogondlné promi-
tajiciho, arcit ze v tomto piipadé obecném na zdkladé dikazu
mnohem slozit&jsiho. —

Analyticky diakaz véty o tetnach ve dvojném
bodé priseéné krivky dvou ploch, dotykajicich
se v tomto bodé.

Napsal Vilém lung, professor v Praze.

Budiz pocdtek o pravodhlych soufadnic spoleénym bodem
ploch
4 "_‘f(x; y); . (1)
2 =F(z, y); 2)
spole¢nou normdlu téchto ploch zvolme za osu Z a pfedpokld-
dejme, Ze bod o jest obytejnym bodem kazdé z danych ploch.
Plati tedy
f (0, 0) = F(0, 0) = 0, f, (0, 0) = F (0, 0) =0,
fa (0, 0) = Fy (0, 0) = 05
mimo to nechf aspon jedna z Cdstetnych derivaci 2. ¥ddu pro
z =0, y =0 li§i se od nully.
Rovnice danych ploch mozno pak psdti ve tvaru

5= o [0%11 (0,0) -+ 20013 (0,0) + s 0,01 70 B)

2= o (871, (0,0) + 20yFs4 (0,0) -+ ¥*Fia (0, 0] + By ()

pii tom jest
3 3 o]
1 28 23 (®z, By) Saty 231 (Oz, Oy)

"s =731 223 ?2%. oy
2% (Oz, Oy) 23 (0z, Oy)
PR ) 3
+ Buy® —— T +y % )

a obdobné pro R,; 0 << 6 < 1.
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Body prisetné kiivky danjych ploch mozno stanoviti po-
mocnymi rovinami rovnobéznymi s te¢nou rovinou (XY). Na
pt. pro z =k uddvaji rovnice (3) a (4) pravouhlé priméty ro-
vinnych fezii obou ploch s rovinou z =% do tetné roviny (XY).

Dvojiny (#, y) spoletnych kofent téchto rovnic jsou sou-

" fadnicemi bodd prisetné kiivky, lezicich ve zminéné pomocné
roviné.

7 obou rovnic daji se pak vypotitati hodnoty —Z— smérnic

privodi¢d priméti bodid priseéné kiivky v roviné tetné (XY)
viiei bodu o.
Polozime-li lsm z — O, dostaneme pomocné Fezy nekonetng

blizké k tetné roviné (XY) a hodnoty Zim % = tg « uddvaji
pak smérnice tefen priisetné kfivky v bodé o, t. j.
(oo — Foo) t9* @ + 2(fro — Fip) tg « + f1y — Fyy

. — R
4+ 2 lim ’s — 2 =0. (5)

Jezto lim (Oz) = 0, lim (Oy) = 0, jsou mezné hodnoty
soutiniteli ve vyrazech r; a R; konetné a urité, vyrazy samy
pak maji hodnoty nekoneiné malé 3. stupné, tak Ze

rs — By _ 0
z* -

lim
Z toho plyne pro smérnice teten v bod® o prisetné kiivky
danych ploch rovnice

(foa — Foo) t9* @ + 2(fie — Fi))tge+ fiy —F,;, =0. (6)

Je-li tedy bod o obylejnym bodem ka%dé z danych ploch,
md v ném jejich priseénd k¥ivka dvojnyg bod, maji-li v ném
obé plochy spole¢nou rovinu teénou.

Pro lim 2= 0 znalf rovnice (3) a (4) infinitesimdlni ku-
Zelosetky ploch v roviné, vedené v nekone¢né malé vzddlenosti
rovnobézné s teénou rovinou (XY).*) Spoleéné jich priméry
tvoif prvky prisetné kfivky danych ploch v bodé o a uddvaji
tedy smér zminénjch tecen.

*) Viz na pf. Ed. Weyr, Pocet differencidiny, pag. 378. Praha 1902.
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Odvodme k témto kuZelosetkdm vG¢i bodu o centrdlng
podobné kiivky v tetné roviné na zdklad® téhoz poméru zvét-
genf, polozivse v rovnicich (3) a (4) '

z2=h, r;==0, R;=0.

Tyto kfivky jsou pak indikatricemi ploch v tomto bodé.
Jich spoletné priméry stotoZiinji se se spoletnymi priméry
zmingnych infinitesimdlnich kuZelosetek a tedy s teénami pri-
setné kiivky danych ploch ve dvojném bodé o.

Dodatek. Ptejde-li jedna z ploch v tefnou rovinu k plose
druhé, piejde jeji indikatrix v dbéZnou pfimku; prochdzi tedy
tetny ve dvojném bodé prisetné kiivky abéZinymi body indika-
trice druhé plochy v tomto bodé.

V obyéejném bodé plochy md priise¢nd kiivka plochy s ro-
vinou tetnou dvojny bod; tetnami v ném jsou asymptoty indi-
katrice plochy, jez se zovou jejimi hlavnimi ¢ili inflekénimi
tetnami ve zminéném bodé.

Stanoveni nejjednodussich opticky vyznamnych
piipada z Maxwellovyeh rovnic.
Napsal dr. A. Dittrich v Tteboni.

Aby feseni Maxwellovych rovnic vztahovalo se na piipady
optické, predpoklddd se, Ze elektricky a magneticky vektor za-
chovdvd kontinuitu. K tomuto piedpokladu pfipojime druhy:

Poloha proudokiivek energie jest na &ase nezdvisld.

Timto pfedpokladem zajistime si existenci paprskd — po
piipadé kiivocarych. Jsou to jedinci ze svazku vSech proudo-
k¥ivek energie.

Jsou dva p¥pady. Bud paprsky protinaji jisty svazek ploch
orthogondlné neb ne.

Hleddme piipad ,nejjednodussi“, t. j. mathematicky p¥i-
stupny. Proto budeme pfedpoklidati, Ze plochy orthogondlné
k paprskim existuji. Rikejme jim vlnoplochy.

Obecnd nevyhovuji — jak samozfejmo — vlnoplochy
differencidlni rovnici Ossian-Bonnetové pro orthogondlni soustavy
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