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¢ 6 rc=m(n*—1):n@m?*—1):(m - n) (mn — 1),
jsou patrné i tyto hodnoty raciondlné.
Vytknéme nyni dva vrcholy raciondlného trojihelnika,
ku pi. a, b, tak, aby mély racionidlné soutradnice; potom jest
¢c= V(w2 — ) 4 (Y, — %)*

hodnota racionalnd a rovnéz i dkony

cosq;::g—c%—cf‘—, sinq):y?—:y—’,
znadi-li g tdhel strany ab s osou X. Pro tieti vrchol trojihelnika
obdrzime pak souiadnice
Ty =, ¢, C08sp — v, sin @
Ys = Y1 -+ ¢ sin @ - v cos @,
kde# v, znaéi vyiku k strané ab piislusnou a jest

2mnec
mFwmn—1)

Dosazenim hodnot lze kone¢né vzorcim pro «, a y, dati
podobu:

_m@—Det+nm*—1)z—2mn(y, —y,)
v = (m ) (mn— 1) '
_m®—1y, +n@m*—1)y, | 2mn (z, _xl)
¥s = ~ (m+n) (mn—1)

Vzorci témito jest pfi dvou danych vrcholech trojihelnika
raciondlného tfet{ vrchol uréen pomoci dvou neodvislych raci-
ondlnych argumentd m, n; zirovei odtud ziejma jest véta:

Maji-li dva vrcholy raciondlného trojihelnika v pravoihlé
soustavé raciondlné souradnice, md je ¢ treti.

v, =

0 sloZeni ¢isel mocnénych.

Pro zdky stiednich §kol napsal Dr. F. l. Studnicka.
Rozeznavati ¢isla sudd a lichd bylo jiz od pradavna obycejem
a vySetfovati sloZenf ¢éfsel prostych a mocnénych taktéz od
nejstar§ich dob bylo tkolem pro poctife vitanym. Rozvoj nauky
o Cislech*) poskytuje pouénych toho dokladét hojnost, a jeden

*) Viz kratky jeho piehled na pocétku spisu: Studnitka ,,Zékladove
nauky o éfslech“ Praha, 1875, pag. 5—25.
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z nich predstavuje poucka Pythagorova, Ze soucet po sobé jdoucich
disel lichyjch vyjadiuje dislo kvadratické, co symbolicky pravi
se vzorcem

2 (2k+1)_ (n+1)%

Zgjimava tato vlastnost ¢isel lichych jest viak jen zvlastnim
piipadem vlastnosti vSeobecné, Ze kaZdd mocnina predstavuje
soudet ¢isel lichych, je-li mocnitel © mocnénec &islem celistvym.

Abychom ditkaz toho podali, rozeznivejme mocnitele sudého
a lichého, a pfipomeiime si, Ze soulet arithmetické Fady stupné
prvanfho, kdyz d jest stilym 1ozd11em sousednich dvou clend,
vyjadfuje se vzorcem

(un+u1) (un—‘ u, + d)

Sy = Z‘ U =
k 1
A tu obdrZime
a) pro sudé mocniny soucet arithmetické Fady
sh—=14+3+454...4Q@ax"—1) =a™; (1)
neb tu jest patrné
u, =1, u, =2x"— 1, d = 2,
tedy Uy - u, = 22"
Uy — Uy — d = 2a",
z ¢ehoz pfimo plyne vzorec (1).
Podlé toho jest na pt. pro
n=1 1 =1,
22=1+4 3,
32=1 —{— 3 + 5,

n—=—2 1‘:1
2‘-—1—{—3—}—5—}—7,
3“_—1—{—3—{—5 +17,

n=—=3 1“::1
20=1+4+845-+4+7+9-4 114134 15,
3“—1—}—3—}—5 +53

b) P10 lwhe mocniny obdra se podobuc
sw=[l+@—Dw]+B+E@— o] +...
+[2a" — 14 (z— 1) a] =2 +1; @)
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neb tu jest
=14 @—1)an v=2"—1+@—1)o" d=3
tedy Uy +u, = 2"+
Uy — Uy + d = 22",
z CehoZ opét piimo plyne vzorec (2).
Podlé toho jest na pi. pro
n=1 13=1
23 =345,
33 =749411,
n=2 1°=1
B=54+7+49-+}11,
35 =19+421 423+ ...} 35,
n=3 1"=1,
2" =94 11+ 134 ...+ 23,
37=55+5H7+459 +...4 107,

Jak patrno, rozeznivd se sloZenf lichych a sudych mocnin
tim, Ze u téchto nepocinaji fady vesmés ¢islem 1 jak u onéch.

Prispévek k vlastnostem ploch mimosmérek.
Napsal F. Machovec.

O kazdé ploSe mimosmérek platf véta:

aMyslime-li st body dotyénymi rovin tedénijch, které se plochy
mimosmérek (4) dotykaji v bodech libovolné primky (P), primky
nejvdtitho spddu téch rovin naproti libovolné roviné (M), tvori
tyto primky plochu mimosmérek (B), kterd jest vieobecné stupné 3.
a kterd md za *idict wtvar plochu kuZelovou stupné 2. (C), jejiz
stopou na roviné M jest kruZnice. Je-li vak rovina M kolma
na té roviné centralné plochy A, kterd prislusi primce P, jest
onou plochou nejvétsiho spddu hyperboloid mimosmérek,*

Abychom vétu tuto dokdzali, mysleme si libovolnym bodem
s 1) pfimku Q|| Pa 2) roviny R'.,.|| s rovinami te¢nymi £ plochy
A v bodech pfimky P. Piimky C, které prochdzeji bodem s
a jsou stejnosmérny s pifmkami povrchovymi plochy B, jsou
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