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Poznamky arithmetické.

Sdflt

M. Lerch;
docent vysoké 3koly technické v Praze.

{Dekondend.)
Ptieme-li pravou stranu ve tvarn

50570

netfeba ptripominati, ze o je délitelem éfsla &, a mdme pak
SR TANER m k F—1
3 3 2)=% S5 (7[5
k=1 a—1 E=L g, B

kde v pravo & probthd vEechna éfsla celistvid véts( nes —’E}.

Provedeme-li v pravo séitin{ v&éi %, vznikne

o I
Pt tom ale jest
m m
XE(5)=2rle 2)
g2 =1

& tedy mdme konedné
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Eoneénd zbyva jeStd vyletfiti soulet

uglaE (%) = flm),
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ktery za tim tddelem z'namenejme flm); rozdil
fim) — ﬂm——l)_ ( ) E(m__]‘

sestivd ze Clenf, kferé jen tehdy nevymiz{ a pak jsou revny «,
kdyZ « znadi délitele é&fsla m; ponévadZ zdroveii « = a, mime
patrné .
.f('m) _ﬂm - 1) = X(m, a):

znatime-li X{(m, a) jako vfie soulet délitelt éisla m, kierd ne-
prevydujf éislo a; odtud nachdzime

(©) fim) = mX (%, a).

UZijeme-1i téchto vysledkd (a), (3), {¢) pFi selftdnt vzorce
(2%), vznikne vztah

(@ + 1)Zx(k @) — ZX(k a)

h=1

__.EX(k a)+a ¢(k ;’?';) ZE’( )

odtud méme

a*g [x(k, a)— ¢ ( Z ] + XX(" a)
— 221{(1;, a)— VB (F) .
k1l a>§

Prvy élen v levo dle (2% mé hodnotu a’E(-?) a tedy
nachdzime vysledek

223:(1:, %) :§x(k, a) 4 a°R (?) +§Ej (%) :

Volfme-li @ =m, bude vidy X (%, a) = @,(k), 2(k, a) = 8(k),
znamenime-li &(k) a ©,(k) polet, resp. soulet viech déliteld
éfsla %, a tedy méime
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2m@1k:m@k mEﬂﬂ,
?§1 ® k§1(')+u§1 (“)

kde jsme ¢len a”E(%) = m? hned piipojili k poslednimu souétu

v pravo. Nahradfme-li zde

Z@(k) vyrazem ZE (%),
E—1 a—1

vznikne
- m1E(1:i)E(%+1)
(80) el(k) — 5 3
LZ_I a_z—_.ll 2

vzorec znimy.
Pripojime-li v pravo vzoree (8) k poslednimu souétun ¢leny

H
Sz}

[ §

e (2)

a—1

a nahradime-li pak vyraz

jeho hodnetou

2¥'e (k) — "@(k],
uzijeme-li dile rozkladd
OF) = 1k, a) + ¢k, a),
8, (k) = Xk, a)-+ F(k, a),
kde @k, a) znall soulet délitelds éisla k, kieré prevySuii a, ob-
drifme vzfah

(9 21{2% %) — ¥(k, a) :[g (%) 0B (%)-

Vzorec (2) poskytne zajimavy vysledek, volime-li v ném
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a = [Ym] — g, nadeZ bude [%J =y aneb g 41, a v obou
piipadech objevl se vysledek

9) 211? (%) = 2[2113 ( %) —Ex{Ym).

Dile#itost jeho vysvitne z tivahy nésledujfci: Je-li s velmi
veliké, je stanoveni souétu (9) namahavé, a kdybychom se ome-
zili na hodmotn sbliZenon

" - ' L 1 -
Yo=mXe
[ | w1
kterou umime analyticky vystibnouti, byla by chyba tvarn & . m,
kde & je ryzi zlomek. Uzijeme-li viak pravé strany, tu bude

¥ =] my =l
2 E(?):E ?_551‘,”7: ('3"1<1)
a—1 a1
a my tak nachizime pro soufet (9) hodnotu
(Fady . _
2m Z o —-*-[Vm]"ﬁ &, Ym,
) a=1
kie chyba &,Ym je mnohem mens$t nef chyba éme.
Vzoree (9) moZno velni jednodude takto dokdzati:
Cislo & md delitele dvojf: & << Yk, a & > YE, jichi je
stejny podet, a je-li k ipluym étvercem, md mimo to délitele YA.
Znaéi-li @k) podet déliteld &isla &, ©'(k) vSak pocet déli-
teli mendfch nes Yk, bude

1, jeli Yk celistvé
o) =20'() + {0, ﬁleni-lx_ ”

+ Odtut plyne, Ze soudet

ga(k)

splyva se souctem
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i
2y &)
zvétienym o pocet piipadfd, kdy Y% je celistvy, tedy pHpadd
k=1, 2% 8% 4%..., jich jest [Ym].
T. j. jinymi slovy

(k) = 2\‘@ () [Vl

b_l.

, ofk—1
ow=Y [o(c)-={=))

J!L‘d;

Avsak

tedy bude _
= 5, blE o)

=R =Y

souétové podminky pravé strany, t. j.
k=m, ek

lze nahraditi témito: m > «? k> «® m >=1Fk, takie pravou
stranou lze psdti.

T3 it -4

méme tedy
¥ w-i]

22@'(1:)-22E %) =T p Ve

a odtad

(¥l
Ze(k)"ﬂ ¥ B(2) — B =D+ (B Vi — BV —T,

k=
Nenf-li VE celistvé, bude

E (Ym) = E(Ym — 1),
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a tim dokdzdn vzorec (8) v tomto pripads; je-li viak Ym ce-
listvé é&fslo, bude E(Ym — 1) = Vm — 1, v prave mime viraz

%ZE (2] — Vi +- 2V

v némi lze patrnd vyraz 2Ym phipojiti k souétn jake poslednf
dlen @ ==Ym, jeito 2K (7”;):2\51: timZ se objevi v pravo
n

konecné '

Fw
2ZE (32:4) —-Ym?

e—1

co¥ pravé jest vyraz (9) v pipadé Ym = E(Ym).

Vzorec (9) pochazi od Dirichlete a byl rozmanitymi zpd-
soby dokdzin, wezi jinymi zv14§t8 podal p. Hermife jednoduché
jeho odvozeni,*) s nfmZ odvozenl privé vyloXené md princip
spoleény.

Vzorec {3°) piSme nynf

5] g (%]

E #{5)= 552 « B () ol
onfea) - nfz)

Klademe-li v ném % -+ @ = [Ym], jest bud [l]: (Vo]

% - G

a pak mime z ného ( _ )
(10 2_;1 n(%)
= griziiE (%) — E3(Ym) 4 uE (&—31—1 —-“g % (%) ;

—

*) Acta mathematica, sv, 2.
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. m — v
aneb jest I:“ +a] = [Ym] 4+ 1, a pak se v druhém souétn

v pravo objev{ o jeden élen vice: « == [Ym] -1, jeho hodnota

E(mjﬂf_ﬁ): [Var] se viak zrudf se souisti hodnoty

"

(v OE (=) = Y. @ - 1

a zbude opétné vzoree (10). _
Piipomefime, Ze vzorec (3) platil za podminky m == (e - u),
kterd v naem ptipadé znf m == u[Ym] a je splnéng pro

(10%) m == wdH(

Véstnik literarnt.

Traité d’Analyse par Emile Picard, Membre de ITu-
stitut, Professeur. & 1a Faculté des Sciences. T. IL Paris, 1893,

Tento druhy svazek, podavajlc{ vyklady, jeZ byl autor
béhem dvou let na Sorbonné konal, obsahuje jen dvé kapitoly
vénovanych plivodnimu cfli koihy, t. differencialnym rovnieim,
vie ostatnf se vztahuje k funkefm harmonickym a amalytickym.
Z toho patrno, Ze spisovatel — jakoz v predmluvé sdm pravi —
obor svych vykladd roziffil, a to, pfipojme ihned, ve prospéch
£tenativ,

Prvn{ étyfi kapitoly vénovany funkeim harmonickym dvou
proménnych x, y, t. j. funkefm hovieim rovnici

Yu |, A

*) Ke konci prvni sti vloudila se na tfech mistech chyba tiskowi.
N& str. 88, md v fddka 9. v pravo, pak ve druhém %lenn pravych
gtran vzored v Fad. 12. a 14. vSude atdti liters X misto z.
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