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Casopis pro p&stovéni matematiky, ro&. 92 (1967), Praha
ULOHY A PROBLEMY

2. Necht 4,(r x 1), by(r x 1), r =1, n=1,2,... jsou lebesgueovsky integro-
vatelné matice na I = <0, 1). Necht

1° 4, - 0, b, » 0 asymptoticky na I.

2° 4,20, b, 20 na I

_ Necht ¢, je feSeni rovnice
T

&) x(t)=1+J (A + b), n=1,2...
V]

na I. (Takové YeSeni existuje prav& jedno.)
Rozhodnéte, zda plati ndsledujici véta:

@, — 1 stejnom&rné na I, pravé kdyZ funkce [§ A4,, [5 b,, n = 1,2, ... jsou stejnd
absolutné spojité na I.

Poznédmka. Pro r = 1 véta plati. Je totiZ

{3 t 'S
Q) @,(1) = epr‘ A, (1 + J b,(s) exp (— I A,,))
0 0 0

a z Lebesgue-Vitaliho véty snadno plyne, Ze podminka je postaCujici. Necht obricené ¢, — 1
stejnomérné na I. ProtoZe

t 1 1
¢n(t)gepr‘A,,gl, je lim‘[An=0=f0,

0 0 0
tedy podle Lebesgue-Vitaliho véty [§ 4, jsou stejnd absolutné spojité na I. Z(*) nyni vyplyva,
Ze [} b,(s) exp (— [§ A,) stejnom&rné na 1. Bud B,(t) = [§ b,, t € I; pak [§ b,(s) exp (— [§ 4,)=
= B(t)exp (— [§ A,) + [§ B,(s) A() exp (— [§ A,) = B,(t)exp (— [} 4,). Je tedy lim B,(1)=
=0= ]'3 0, a vysledek plyne zase z Lebesgue-Vitaliho véty.
Karel Kartdk, Praha

ReSeni dlohy & 1 (autor J. Matik) z ro€. 81 (1956), str. 247:

Uloha: DokaZte bez poufiti teorie Lebesgueova integrdlu tuto vétu: Budte f, g
‘konecné funkce v intervalu (0,1); funkce g necht je spojitd, funkce f necht md pri-
mitivn{ funkci a necht je nezdpornd. Potom funkce fg md primitivni funkci.

Regeni. Viechny uvaZované funkce jsou definovdny na (0,1> a jsou konecné.
Rekneme, e f e A, jestliZe existuje F tak, %e F’ = f, pfitemZ derivace na hranici
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<0, 1) jsou jednostranné. Necht F(f) = [¢ f; pak F je neklesajici, tedy pro kaZdou
spojitou g existuje Riemann-Stieltjesdv integrdl H(t) = [ g dF. Aviak jest napf.

i** g dF < max {g(u); u e <t,t + h)} [F(t + h) — F(t)], z &hoZ uZ lehce plyne,
Ze H'(t) = f(1) g(t), t € €0, 1), takZe fg e A

Rezeni ilohy &. 10 (autor J. Mafik) z ro&. 82 (1957) str. 454.

Uloha: Bud M nespocetny systém &dstf intervalu 0, 1), z nich¥ kazdd md kladnou
vnéjsi miru. Rozhodnéte, zda existuje bod x € 0, 1>, ktery leZi v nekonecné mnoha
mnoZindch ze systému .

Odpovéd je zdpornd, jak vyplyvd z &ldnku N. Luzin, W. Sierpinski: Sur une dé-
composition d’un intervalle en upe infinité non-dénombrable d’ensembles non-
mesurables, C.r. Acad. Sci Paris, 165 (1917), str. 422—424.

Karel Kartdk, Praha
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