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Casopis pro p&stovani matematiky, ro&. 91 (1966), Praha

RECENSE

A. Doneddu: GEOMETRIE EUCLIDIENNE PLANE (Eukleidovskd4 geometrie roviny),
vydal Dunod, Paris 1965, stran 336.

Tato kniha uzavira cyklus tii Doneddu-ovych uéebnic elementarni matematiky (Arithmétique
générale 1962, Les bases de I’Analyse mathématique moderne 1963).1) )

Autor piedeslal své knize dosti obSirnou pfedmluvu, v niZz vykldd4d o jejim vzniku, poslani
a pojeti. Nékteré myslenky a ndzory vyslovené v pfedmluvé by si zaslouZily ob3irnéj§i kriticky
rozbor, neZ jaky je mozno zafadit do stru¢né recenzni zpravy; pravdépodobné se k nim jesté
vratim ve zvlastnim &¢lanku.

Doneddu navéazal pfi spisovani své Geometrie na nedokondéeny rukopis pfed¢asné zesnulého
francouzského matematika Brisaca, omezil se viak bohuZel jen na planimetrii. Autor je pfe-
svédéen, Ze geometrie m4 znaény vyznam pro matematické vzdélani ¢lovéka soucasnosti, nemiize
to v8ak byt eukleidovskd geometrie vyklddand tradi¢nim zplisobem. Je rozhodnym stoupencem
axiomatické metody, kterd jednak Zakim pfinasi jasno v pojmech, jednak jim ukazuje velmi
instruktivné, jak budujeme abstraktni teorii vychdzejice z materidlniho modelu. Geometrie ma
i vynikajici hodnotu metodickou: nuti Zaky tfidit, pofadat poznatky, schematizovat zkuSenosti
ziskané smyslovym vnimanim, coZ viecko jsou ¢innosti mimofadné cenné pro budouciho vyzkum-
nika. Doneddu, ktery zfejmé inklinuje k bourbakistiim a velmi silné uplatiiujé algebraické struk-
tury, stavi se zde v8ak proti tém, ktefi znechuceni nel’xs;;échy tradi¢niho vyu€ovani geometrii bud
chtéji potlacit tuto disciplinu viibec nebo ji deformuji do nepfijatelné a nesrozumitelné podoby.

Vedle zavedeni axiomatické metody je zdkladni my$lenkou Donedduovy koncepce vyuZiti
algebraickych struktur, zejména pojmu zobrazeni?) — tedy jakési vzk¥ifeni Kleinovych ideji na
modernéj$im algebraickém podklad&. Zvl4$tni diraz klade autor na otdzku, na kterém misté m4
byt do geometrie zaveden pojem ¢isla: je to pfi zavedeni pojmu délky, resp. miry délky (mesure
des longueurs)?), kde je tfeba vyslovit axiomy spojitosti a vyuzit jich pf¥i kalkulu.

Kniha se skldd4 ze dvou &4sti: ze struéného algebraického uvodu (asi 70 stran), v némz se ve
Ctyfech kapitolach probiraji mnoZiny a relace, binarni operace (pologrupy a grupy), funkce
i zobrazeni a koneéné redlna &isla, a za druhé z &4sti geometrickeé.

J4dro knihy je druh4 &4st, kterd je v€novéna rovinné eukleidovské geometrii. V &ele této &4sti
je uvedeno dvanéct axiomd, z nichZ je teorie vybudovéna. Jsou to:

I. Axiomy prostorové:

A, Rovina obsahuje aspofi dva body. Pfimka je neprdzdna podmnoZina roviny té vlastnosti,
Ze kazdé dva rizné body roviny jsou obsaZeny aspoii v jedné ptimce.

A, Ke kaZdé pfimce p a ke kazdému jejimu bodu A existuje rozdéleni mnoZiny p — {A} ve dvé
neprdzdné podmnoZiny, zvané opaéné polopfimky.

A3 Ze tfi riznych bodd pfimky praveé jeden leXi mezi ostatnimi dv&ma.

1) Recenze druhé z t&chto udebnic vysla v Casopisu pro péstovdni matematiky, 89 (1964),
str. 366.

2) Obdobna mySlenka se vyskytuje v ¥fad€ sovétskych udebnic, kde se vychézi z tzv. pohybo-
vych axiomd.
%) Nézvem »longueur* oznaluje autor tzv. volnou tsetku, tj. tfidu navzdjem shodnych isefek
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A, Ke kaZdé pfimce p roviny g existuje rozdéleni mnoZiny ¢ — p ve dvé& neprazdné konvexni
podmnoZiny, zvané opalné poloroviny, které maji tu vlastnost, Ze mezi dvéma body
opa¢nych polorovin leZi aspoii jeden bod ptimky p.

II. Axiomy g‘rupové:

B; Izometrie (tj. shodnd zobrazenf) v roviné tvoii podgrupu grupy vSech permutaci roviny.)

B, Relace ,,mezi* se izometrif zachovdva.

B; Jsou-li ddny dva rovinné repery>), pak existuje jedina izometrie, kterd pf¥evadi prvni reper
v druhy.

B, Ke kazdym dvéma bodiim existuje izometrie, kterd oba tyto body vyméiiuje.

B Ke kazdym dv&€ma polopfimkdm s tym¥ poCdtkem existuje izometrie, kterd tyto polo-
ptimky vyméiiuje.

III. Daldi axiomy:

C (axiom Archimediv) Ke kaZzdym dvéma délkam x, y existuje pfirozené &islo n tak, Ze je
nx > y.

D Posloupnost do sebe zafadénych tselek na pfimce, jejichZz délka konverguje k nule, ma
neprazdny prinik.

E (axiom Eukleidiv) KaZdym bodem prochézi jedin4 pfimka rovnob&Zna s danou pfimkou.

Uvedl jsme timysln& viecky axiomy v plném a pfesném znéni: na prvni pohled je vidét, Ze
k jejich vybé&ru, uspofadéni i k jejich formulacim by bylo moZné pfipojit fadu kritickych po-
znémek.

Z této soustavy buduje Doneddu abstraktni eukleidovskou rovinnou geometrii. Jeji obsah
miZeme ilustrovat aspoi strué¢né ndzvy vSech devatendcti kapitol: 1. Rovina. 2. Grupa izometrii
v roving. 3. Izometrie dand dv&ma repery. 4. Use&ky; axiom o vymé&né dvou bodi (B,). 5. Délky.
6. Mira délky. 7. Uhly, kolmice. 8. Translace, rovnob&zky. 9. Vektory. 10. Priméty, vektorovy
prostor. 11. Skalarni soudin a metrika roviny. 12. Uhlové struktury roviny (tj. dhly ve svazku
polopfimek). 13. Mira hlu. 14. Rotace o daném stfedu. 15. Mira rotace. 16. Grupa pfemisténi
(tj. pfimych shodnosti). 17. Eukleidovsk4 grupa roviny (tj. grupa podobnosti). 18. Studium
podobnych zobrazeni. 19. Ziklady trigonometrie.

Vlastnosti uspofdddni na pfimce odvozuje autor na podkladé pojmu uspoiidané mnoziny;
pomoci axiomu A, zavédi relaci ,,mezi* a pojem konvexniho Wtvaru, kterého viak dosti nevyuziva.
Orientace na pfimce a v roviné se opira o grupu izometrii. Napf. orientace v roving se zavadi na
zéklad¥ relace souhlasnosti dvou reperii (drapeaux)®). Metrické vlastnosti roviny odvozuje
Doneddu vesmés na podkladé grupy izometrii. Vektory se zavadéji jako t¥idy shodnych oriento-
vanych tsecek. V kapitole 11 &4asti II se definuje ortonormalni baze vektorového prostoru, je tu
néb&h k poutiti soustavy soufadnic, ale tyto mySlenky se ddle nerozvijeji. Zdafilé a podrobné je
studium grupy vSech podobnosti. R

Pred kaZdou kapitolou je struny tivod, v némz se nastifiuje téma kapitoly. Vid¢i metodickou
myslenkou je takovd koncepce vykladu, aby ,,homo arithmeticus* (tj. Elov€k ovladajici aritme-
tiku redlnych &isel a algebraické struktury, ale postradajici smyslového vniméni — autor uziva
tohoto terminu J. Hadamarda) byl s to, sezndmit se s eukleidovskou geometrii a porozumsét ji.

Utebnice bohuZel neobsahuje ani ilustrani ptiklady ani tlohy ke cviCeni. Styl jejiho vykladu

4) Permutaci mno¥iny nazyvd Doneddu ka¥dé vzdjemn® jednozna&né pFitadéni jejich prvki.

5) Rovinnym reperem rozumime mnoZinu sklddajici se z oteviené poloroviny a oteviené
polopfimky, ktérd néleZi jejf hranici; Doneddu nazyvi tento Gtvar ,,drapeau* (prapor).

6) Dva repery jsou souhlasné, existuje-li pfemisténi (tj. pfim4 izometrie), které pfevadi jeden
v druhy.
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je jasny a vystiZzny, symbolika hojnd, moderni a vétS§inou dobfe propracovan4; jeji pfehled je
uveden na po&atku dila. Graficky je kniha vypravena velmi dobfte.

Doneddu-ova Geometrie neni oviem ulebnici pro Z4ky, ale pro ulitele, resp. pro autory
uCebnic. Pfes rizné vyhrady, které je k nf moZné mit, je to rozhodné dilo pozoruhodné, je to
zajimavé svédectvi o modernizaénich snahiach ve vyu€ovani geometrii na Zépadég, je to zdvan
&erstvého vzduchu. Na¥i pracovnici v §kolské matematice by se méli s touto knihou sezndmit.

Jan Vysin, Praha

Einar Hille: ANALYSIS, Volume one, Blaisdell Publishing Company, New York, Toronto,
London, 1964, stran 626.

V knihe sa zaoberd autor v 9 kapitolach a v 3 dodatkoch redlnymi a komplexnymi funkciami
jednej redlnej premennej, ich derivaciami a integralmi, nekoneénymi radmi a analytickou geo-
metriou v rovine.

Na zaliatku prvej ,,uvodnej kapitoly je vysvetleny najprv pojem a vznik ,,calculusu®,
pojem mnoZiny a pojem prirodzeného &isla. Prirodzené &isla sa zavadzuji pomocou Peanovych
axiémov. V dvoch dal§ich &ldnkoch pojedndva sa o redlnych &islach. Uvedeny je tu aj historicky
vyvoj redlnych &isel. MnoZina redlnych ¢&isel definuje sa ako usporiadané teleso, v ktorom kazda
nepréazdna ohranifend mnoZina ma hornu hranicu. Pri tom definicia usporiadaného telesa zavadza
sa axiomaticky. V tychto &ldnkoch hovorf sa aj o tom, ¢o si to &isla raciondlne, iracionélne,
algebraické a transcendentné. Za tymto vykladom nasleduje geometrick4 interpretécia redlnych
¢isel pomocou bodov priamky a dokazuje sa veta, Ze kazd4 nerastica postupnosf uzavretych
intervalov, ktorych dfka konverguje k nule, ma prave jedriobodovy prienik. Dalsi &ldnok po-
jedndva o rieeni nerovnosti a sti¢asne sa odvodzuju trojuholnikova nerovnost pre vzdialenost
dvoch bodov v rovine, tvrdenie, Ze geometricky stred nie je vid¢si ako aritmeticky a tvrdenie, Ze
zpomedzi v8etkych pravouholnikov s tym istym obvodom $§tvorec mé4 najmensi plo§ny obsah.
Na konci uvodnej kapitoly pojedndva sa o postupnosti a o limite postupnosti. Cislo e sa definuje
ako limita postupnosti {(1 + 1/n)"}% { a ukazuje sa, Ze platiaj e = lim, (1 — 1/n) ™" V tomto
¢lanku odvodzuju sa okrem toho pravidla pre poéitanie s limitami postupnosti.

Za prvou kapitolou nasleduje dodatok A tykajuci sa zdkladov analytickej geometrie v rovine.
Tu sa definuju geometricky obvyklym spdsobom vektory v rovine a operacie s nimi. Potom sa
prechddza k Studiu priamky, uvddzaji sa rozne tvary rovnic priamky v rovine a podmienky
rovnobeZnosti a kolmosti dvoch priamok v rovine. Jeden ¢lanok je venovany pojednaniu o kruz-
nici a vzdjomnému vzfahu kruzZnice a priamky. V nasledujicom ¢lanku ukazuje sa, ako vznikaji
rézne druhy kuZelosediek ako rezy roviny s kdiZelom. V tomto ¢ldnku odvodzuji sa aj rovnice
kuZelosetiek v $pecidlnych polohéach a rovnice ich dotyénic. V nasledujiicom &ldnku odvodené si
podmienky, za ktorych kvadratickd rovnica v dvoch redlnych premennych predstavuje elipsu,
hyperbolu a parabolu. Posledny ¢lanok je venovany vykladu polarnych suradnic a vyjadreniu rovnic
kuzZeloseiek pomocou poldrnych siradnic.

Druh4 kapitola ma nadpis ,,Funkcie*‘. Zatina sa pojmom limitného bodu mnoZiny a Bolzano-
Weierstrassovym tvrdenim, Ze kaZd4 linedrna ohrani¢end mnoZina md aspotii jeden limitny bod.
Pomocou pojmu limitného bodu definuje sa lim infa, a lim sup a, pre postupnost {a,,},‘f:l.
Druhy &ldnok zalina historickym vyvojom pojmu funkcie. Funkcia sa definuje zndimym spdso-
bom ako podmnozina bodov kartézskeho stitinu dvoch mnozin X a Y. V dalfom &ldnku prebe-
raju sa niektoré elementdrne funkcie, medzi inym algebraické, po &iastkach linedrne a stupiiovité
funkcie. Latka pokraduje vykladom limity funkcie (limity zlava a-limity zprava) v bode, pritom
sa odvodzuju zdkladné pravidla pre fiu. Na to navizuje nasledujici ¢lanok pojmom spojitosti
funkcie a vetami o operdciach so spojitymi funkciami. Potom nasleduji vety o vlastnostiach
spojitych funkcii na uzavretom intervale a pojem rovnomernej spojitosti. Dalej sa definujii mo-
noténne a konvexné funkcie, vySetruju sa niektoré ich vlastnosti a kapitola koné¢i &ldnkom o in-
verznych funkciéch. '
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Dalsia kapitola je venovani diferencidlnemu poétu funkcie jednej redlnej premennej. Zacdina
sa definiciou Landauovych symbolov O a o, pokraduje definiciou derivacie funkcie v &isle a pri-
kladmi. Druhy ¢lanok pojedndva o pravidldch pre derivovanie a o rozli¢nych spdsoboch oznaco-
vania derivicii. Treti ¢ldnok je venovany otdzke derivécie zloZenej funkcie. Nasledujuci ¢lanok
obsahuje vety o derivacii zfava a zprava konvexnych funkcii. Potom nasleduji dva ¢lanky o deri-
vécii inverznej funkcie a o derivacii funkcie danej implicitne. Siedmy ¢lanok obsahuje definiciu
derivécii vy$8ich radov. V poslednom &ldnku definuji sa diferencily funkcie prvého radu a vys$sich
rddov a ukazuje sa na réznych prikladoch pouZitie diferenciilu prvého radu funkcie.

Stvrté kapitola nazvané ,,Zdklady integrovania* tyka sa uréitého a neuréitého integralu. Na
za&iatku kapitoly je definicia plo¥ného obsahu so znémym prikladom plogného obsahu tuseku
paraboly. Urgity integral definuje sa najprv pre stupniovité funkcie a pomocou dolného a horného
integralu zavadza sa trieda funkcii integrovatelnych v zmysle Riemanna. Odvodzuju sa zdkladné
vlastnosti Riemannovho integrilu a dokazuji sa vety o tom, Ze kazd4 spojita funkcia na uzavre-
tom intervale a ka?d4 monoténna funkcia na uzavretom intervale si Riemannovsky integrova-
telné. Hlavnym obsahom tretieho &ldnku tejto kapitoly sd vety o strednej hodnote integralneho
podtu, zdkladnd veta integridlneho polétu a definicia neurditého integrilu. Nasledujtci &lanok
pojednédva o zdkladnych metédach pocitania neuréitych integralov. V dalSom vyklade zavadza
sa pomocou urditého integralu funkcia log x a exponencialna funkcia ako k nej inverznid. Za
tymto ¢ldnkom nachddza sa definicia absoliitne konvergentnych nevlastnych integrdlov a niektoré
zékladné vety o triede funkcii s absolitne konvergentnym nevlastnym integrilom na uzavretom
intervale. Kapitola kon¢i &lankom venovanym vypoétom niektorych plo§nych obsahov.

Piata kapitola tyka sa nekone&nych radov. Prvy ¢ldnok obsahuje definiciu nekone&ného radu,
jeho sidtu a absolitnej konvergencie radu spolu s vetou o Bolzano-Cauchyovej nutnej a posta-
&ujiicej podmienke pre konvergenciu radu. V druhom ¢&lanku odvodzuji sa mnohé kritéria pre
absoltitnu konvergenciu nekone¢ného radu. Nasledujici ¢lanok pokraduje Leibnizovym kritériom
pre rad so striedavymi znamienkami a réznymi \ivahami okolo absolitnej a relativnej konvergencie
nekonetnych radov. Kapitola kon&i dvoma ¢lankami o nekonednych radoch, ktorych ¢leny su
funkcie, $pecidlne mocninnymi radmi. V nich sa poukazuje aj na vyznam rovnomernej konver-
gencie funkciondlneho radu pre derivovanie a integrovanie funkciondlnych radov ¢len po &lene.

Za piatou kapitolou nasleduje dodatok B, ktory je kratky. Obsahuje len dva &lanky. Prvy
o komplexnych &islach, druhy o komplexnej funkcii redlnej premenne;j, jej derivacii a jej ur€itom
integrali,

Siesta kapitola ,, Taylorove rady* zagina &ldnkom o Rolleovej vete a o vetich o strednej hod-
note diferencidlneho pottu. V druhom ¢&ldnku je Taylorova veta s dvoma rdznymi jej dokazmi.
Otézka konvergencie zbytku z Taylorovej vety a definicia Taylorovho radu je obsahom nasledu-
jliceho &lanku. V $tvrtom &ldnku pojedndvaju sa rozne otdzky stuvisiace s Taylorovou vetou
a jej pouZitim. Dva dalSie ¢ldnky su venované algebraickym otdzkam. V prvom z nich nachédza
sa do6kaz fundamentélnej vety algebry zaloZeny na myslienke principu minima a pochidzajici
od Weierstrassa a druhy obsahuje pojednanie o rozklade raciondlnej funkcie na parciilne zlomky.
Kapitola konéi I"Hospitalovymi pravidlami pre vypo&et neurtitych vyrazov.

Siedma kapitola pojedndva o niektorych transcendentnych funkcidch. V prvom &ladnku za-
vadzajyi sa funkcie sinus'a kosinus pomocou y-ovej a x-ovej siradnice bodov jednotkovej kruz-
nice. Pomocou nich definujii sa potom ostatné trigonometrické funkcie. Odvodzuju sa pre
ne zdkladné vlastnosti, ich deriviacie a ich Maclaurinové rady. V daliom ¢&ldnku definuje sa
exponencidlna funkcia komplexnej premennej pomocou svojho Taylorovho radu, odvodzuji sa
jej zdkladné vlastnosti a jej vzfah k trigonometrickym funkcidm. V tomto ¢ldnku ukazuje sa na
prikladoch aj vypodet niektorych integrdlov obsahujlcich exponencidlne a trigonometrické
funkcie. Tretf &ldnok pojedndva o hyperbolickych funkcidch. V $tvrtom ¢&ldnku definuji sa zné-
mym spdsobom cyklometrické funkcie. V piatom &ldnku vysvetluje sa integricia raciondlnych
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funkcii. Kapitola kon¢i &lidnkom o riefeni linearnej diferencidlnej rovnice n-tého rddu s kon-
Stantnymi koeficientami. ’

Osma kapitola je venovana aplik4dciam diferencidlneho po&tu. Zadina sa pojednanim o do-
ty¢nici a normale krivky. V tretom €ldnku vyklad4 sa priamodiary a rovinny pohyb a zdkladné
pojmy, ktoré s nimi stvisia. Posledné ¢lanky kapitoly obsahuju vySetrovanie priebehu rovinnych
kriviek pomocou diferencidlneho poc¢tu a rézne lohy na maxim4 a minima.

Deviata — poslednd — kapitola pojedndva o rovinnych krivkidch. Nachadzaji sa v nej
definicie roznych kriviek a vy3etrovania ich vlastnosti. Definuji sa tu okrem iného algebraické
krivky a vySetruju sa niektoré z nich rddu 2, 3 a 4. Jeden &lanok je venovany aj di’ke rovinnej
krivky a jej vypoétu pomocou uréitého integralu.

Kniha konéi tretim dodatkom. V jeho prvom ¢ldnku nachaddza sa definicia funkcii s ohranife-
nou variaciou a vety o vlastnostiach varidcie a funkcii s ohrani¢enou varidciou. Potom nasleduje
pojednanie o krivkdch rektifikdcie schopnych. V poslednom ¢ldnku ukazuje autor na priklade

[ o]
funkcie F(x) = Y a"sin (b"nx) priklad spojitej funkcie nemajticej nikde derivéciu.
i=

Kniha je pisand zaujimavo, presne a zrozumiteIne. Autor doprevadza vyklad a definiciu
zékladnych pojmov historickymi tivahami a pozndmkami, ktoré sui velmi zaujimavé a osoZné.
Vyklad dopifia mnoistvo vyrieSenych prikladov, tak¥e ulah&uji pochopenie vyloZenej latky.
Okrem vypocitanych prikladov mé Citatel moZnost precvicif si latku na velkom poéte danych
uloh. Tieto ulohy nachddzajui sa jednak za kazdym ¢ldnkom s problematikou toho &ldnku, jednak
na konci kazdej kapitoly, resp. dodatku s problematikou viaZucou sa na tu kapitolu, resp.
dodatok. Na konci knihy su e$te uvedené dalSie ulohy z latky celej knihy. Casto ide autor v tlo-
héch za rdmec vykladanej latky, takZe mnohé tlohy shiZia &itatelovi na rozsirenie a doplnenie
vyloZeného textu. Kniha obsahuje na konci aj riefenia danych tloh.

Ladislav Misik, Bratislava

H. Bergstrom: LIMIT THEOREMS FOR CONVOLUTIONS (Limitni véty pro konvoluce).
Vydala nakladatelstvi Almqvist & Wicksell, Stockholm a J. Wiley & Sons, New York, 1963;
347 stran, cena 78,— Sw. Kr.

Jednou z nejzajimavéjSich partii teorie pravdépodobnosti je nesporné studium limitnich z4-
kontl rozloZeni pro soudty nezavislych nahodnych veli¢in. Tato disciplina pfitahovala odeddvna
zdjem matematikl a je dnes jiz podrobné prozkoumdina. Pfitom se jako jako hlavniho n4stroje
obvykle pouZivd apardtu Fourierovy-Stieltjesovy transformace, tj. charakteristickych funkci.
To umoZiiuje nahradit nepfili§ pfehledné konvoluce mnohem jednodu$§imi souciny, s nimiZ se
oviem pracuje daleko sndze. Na rozdil od tohoto ,,klasického** pfistupu k problému poloZil si .
H. Bergstrom za ukol studovat pfimo konvoluce distribu¢nich funkci a nalézti vnitfni zdkony
struktury konvoluénich soudini a jejich konvergence.

Prvni krok v tomto sméru uéinil ve své obsahlé stati ,,On the limit theorems for convolutions of
distribution functions* oti§téné v Casopise Journal fiir die reine und angewandte Mathematik
198 (1957), 121—142 a 199 (1958), 1—22. Jeho zékladni mySlenkou tu je vyuZiti analogie mezi
konvolu¢nimi soutiny IT*F, distribu¢nich funkci a souciny redlnych nezdpornych ¢&isel Ila,
v jejich vztahu k souttim X(a, — 1), resp. X(F, — E). Zcela pfirozené byl pak od distribu¢nich
funkci ptiveden ke studiu obecnéjSich systémi funkci s omezenou variac.

Recensovand Bergstromova monografie shrnuje autorovy origindlni vysledky v této oblasti,
a to velmi systematicky. Je rozdélena do dvou &4sti: v prvni je studovan p¥ipad jednorozmérny
(tj. funkce jedné redlné promé&nné), ve druhé &4sti se pak Bergstrom obraci k p¥ipadu vicerozmér-
nému; vyklad v této druhé &4sti sleduje v hlavnich rysech postup z &asti prvni, oviem nejde do
stejnych podrobnosti.

Bergstrom nejprve zavadi zdkladni prostor R(M) funkci (s omezenou variaci a jistymi dal8imi

109



vlastnostmi) a n&které jeho podprostory, s nimiz pak déle pracuje. V R(M) jsou definovany tfi
hlavni operace: stitdni, ndsobeni redlnymi &isly a konvoluce. Dile je tu zavedena norma (tzv.
Gaussova norma), a to formuli

rd

If |l = sup , 6>0,
. X

+ o0
f(—o) + j o((x — 1)/a] df(?)

-

kde
d(x) = 2n)~% J exp (— 1% dr.

=

Bergstrom studuje rdzné druhy konvergence posloupnosti funkci z R(M) (slabou a uplnou)
a ukazuje vyznam cauchyovskosti v Gaussové normé: ta totiz odpovidd pravé oné specidlni
konvergenci znamé z teorie limitnich zdkont, kdy krom& konvergence samotnych distribu¢nich
funkct poZadujeme jeité také konvergenci prvnich dvou momenta (useknutych). Tyto zakladni
vysledky o konvergenci obecnych posloupnosti jsou potom aplikoviany na pfipad konvoluénich
soudindg, jaké se vyskytuji v teorii limitnich zdkonu teorie pravdépodobnosti. Pfitom je zaveden
téZz pojem V-absolutni konvergence, kdy podobné jako redlné ¢islo svou absolutni hodnotou je
funkce z R(M) majorisovana svou absolutni variaci, kterd pak urluje absolutni konvergenci.

Distribuéni funkee, resp. obecnéji nezdporné neklesajici omezené funkce maji oviem — diky
svym vlastnostem i diky svému vyznamu pro teorii pravdépodobnosti — zvla¥tni misto pfi
tomto studiu a jsou pro né odvozovany specidlni véty a vysledky. I kdyZ je explicitni vysvétleni
pravd&podobnostni interpretace problémi a vysledkd odsunuto do velice struéného (5 stran)
druhého dodatku, je zfejmé, Ze odtud pochazi prvotni inspirace. Bergstromovy vysledky jsou
oviem vysoce zajimavé i z hlediska obecné matematického, bez ohledu na vyznam pro teorii
limitnich zdkont. Studium vicerozmérného pfipadu ve druhé &asti knihy pak representuje
cenny pfinos i v oblasti zdkladnich problému v teorii limitnich zdkonu, které jsou v jednoroz-
mérném piipade jiz klasické.

Autoriiv vyklad je vidy zcela exaktni a pfitom srozumitelny a jasny. O dikladném, systema-
tickém a zarovefl origindlnim zpracovani svéd¢i mj. i mizivy poéet odkazli na jinou literaturu:
kromé zakladnich poznatkili z matematické analysy nevyzaduje Cetba této monografie dodatec-
nych prament (ani znalosti teorie pravdépodobnosti). Po strance grafické je kniha velmi dobré
urovngé, a¢ snad tiskovych chyb mohlo byt o néco méné.

Svym origindlnim pojetim zna&f Bergstromova monografie urity meznik ve studiu limitnich
zdkond. UmozZiluje podstatné novy pohled na klasickou problematiku; pfes své specidlni zaméfe-
ni nalezne jist€ i u nds fadu zaujatych &tenadfd. Jeji konfrontace s klasickymi vysledky v tomto
oboru pak nepochybné& pfinese i nové podnéty pro dal§i studium hlubsich souvislosti mezi
riznymi pfistupy k limitnim v&tadm teorie pravdépodobnosti.

Frantisek Zitek, Praha

B. L. van der Waerden: MATHEMATISCHE STATISTIK (Matematick4 statistika). 2. vyda-
ni. V edici Die Grundlehren der mathematischen Wissenschaften, sv. 87, vydalo nakladatelstvi
Springer, Berlin— Heidelberg— New York, 1965. Stran 370, cena 49,60 DM.

Van der Waerdenova kniha o matematické statistice neni novinkou; jeji prvni vydani vyslo
jiZ v r. 1957 v téZe edici a ten kdo je zn4, neni ani pfekvapen tim, Ze se do¢kala daldiho vydani.

Van der Waerden se snaZi ve své knize podat vyklad hlavnich metod matematické statistiky,
a to takovou formou, aby byla uZitedn4 i t&m, kteff se zabyvaji jen praktickymi aplikacemi, i tém,
kdo maji zdjem o studium teorie. Jde tu pfedeviim o klasicky zdkladni fond statistickych metod:
odhady pravd&podobnosti pomoci etnosti, test x2, Studentdy test ¢, teorie chyb a metoda nej-
mendich &tvercd, teorie bodovych odhadd parametrd, probitovd analysa a podobné metody,
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analysa variance a test F, koeficienty korelace; autorovym pivodnim pfinosem je poznamendna
pfedevsim kapitola dvanactd o pofadovych testech (Wilcoxoniiv test a test X). Nutno oviem
pfiznat, Ze plné porozuméni textu klade urtité nadroky na matematické znalosti ¢tenéfe, jaké nelze
vzdy pfedpokladat u viech praktickych pouZivatelt.

Druhé vydani se nijak podstatné nelisi od vyddni prvniho. Byl pouze vyménén obr. 28, ktery
byl v prvnim vydani chybny. i

V roce 1960 vySel v SSSR rusky pieklad prvniho vydani van der Waerdenovy knihy. Byl
poiizen velmi peclivé; pfekladatel a redaktor (N. V. Smirnov) na mnoha mistech opatfili text
poznamkami, v nichZ jednak doplfiovali nékteré bibliografické uidaje, jednak opravovali nedo-
patieni a nepfesnosti origindlu a podavali podrobné&j§i vyklad u téch partii, kde se jim zdél
origindl pfili§ stru¢ny nebo nedostate¢né jasny. (Obr. 28 je vSak stejny jako v 1. vydani.) Ackoliv
je existence tohoto ruského pfekladu autoru i nakladateli pravdépodobné zndma, nebylo k nému
pii druhém vydani pfihlédnuto. Byla tak opomenuta vyhodnd moZnost vyuZit té&chto pozndmek
a text zlepsit, nebo alespoii opravit zjevné chyby. Technické potiZe s ipravami spojené by snad
nebyly nepfekonatelné a kniha by tim byla rozhodné ziskala.

Jak nékolikaleté zkuSenosti ukazuji, plni van der Waerdenova kniha velmi dobfe ucel, pro
né&jZ byla napséna, i kdyZ se pochopitelné nelze omezovat pfi studiu matematické statistiky jenom
na ni, af jiZz jde o studium ¢&isté teoretické &i pro ucely praktickych aplikaci. Je to nesporné& kniha
zdaftild a jeji obliba, o niZ svéd¢i i pofizeni druhého vydéani, je plné opravnéna.

Frantisek Zitek, Praha

N. P. Busilenko-J. A. Schreider: DIE MONTE-CARLO-METHODE UND IHRE VER-
WIRKLICHUNG MIT ELEKTRONISCHEN DIGITAL-RECHNERN. Teubner, Leipzig
1964, stran 191, obrazku 18. Pfelozil G. Eisenreich.

N. P. Buslenko - J. A. Srejder: STOCHASTICKE POCETNI METODY (METODY MONTE
CARLO). SNTL, Praha 1965, stran 195, obr. 18, cena K& 9,—. Prelozili S. Jilovec a Z. Rejda.

Pod dvéma rtiznymi nazvy vysla v némeckém a v Eeském prekladu kniha Bycnenxo - HIpeiinep,
Metopn crateacTadecKkuK ucnbiTanmii (Morre-Kapiio) u ero peanu3anus Ha UH(OPOBBIX BHEYHCIIH-
TeNbHBIX MamuuaX, vydand nkladatesltvim ®uzmatrus roku 1961.

Kniha je patrné prvni monografii 0 metodé Monte Carlo ve svétové literatufe, nepoéitame-li
nékteré sborniky stati a referativni &lénky Sasopisecké. V tivodni kapitole udavaji autofi obecné
schéma vypo¢tu metodou M. C., v kapitolach 2 a 3 nasleduje vyklad o fyzikalnich a aritmetickych
generatorech ndhodnych isel, o ov&fovani jejich ndhodnosti a o transformaci ndhodnych &isel
na dand rozloZeni;kapitoly 3 aZ 6 jsou vénoviny metodé M. C. v numerické matematice, zejména
vypoctu vicerozmérnych a kontinudlnich integrali, fe$eni soustav linearnich algebraickych rovnic,
feSeni okrajovych uloh a nalezeni nejmensiho vlastniho ¢&isla Schrédingerovy rovnice; v kapitole 7
je popsano fefeni ochrany atomového reaktoru, kapitola 8 pojedndva o fefeni tloh z teorie front
a kapitola 9 o jednoucelovych potitadich pro vypoéty metodou M. C.

Kniha je uréena jak odbornikiim ve vypo&tové technice, tak i uZivateliim této techniky, zejména
inZenyram a védeckym pracovnikiim. Obsahuje zajimavy materidl a poskytuje tenafi celkem
dobrou pfedstavu o podstaté a pouZiti metody M. C. Kniha ma nicméné urtité nedostatky.
PrestoZe v fad& tloh zédleZi metoda M. C. v realizaci homogenniho Markovova fetézce, nelze
tuto okolnost prohldsit za obecné schéma vypotti metodou M.C., jak to &ini autofi. Znacné
neuplna je diskuse aritmetickych generatord nahodnych &isel, kde jsou opomenuty nejdtleZit&jsi
vysledky (napf. Taussky-Todd, Rotenberg). Kniha obsahuje ¢etné drobné nepifesnosti i nejas-
nosti vykladu; fadu z nich objasnili pf¥ekladatelé v podob& poznamek pod &arou — stoji viak
za zminku, Z¢ pozndmky né€meckého prekladatele a &eskych prekladateld tvoii témé&r disjunktni
mnozZiny.

Vdclav Dupaé, Praha
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Kldra Pach - Tamds Frey: VEKTOROVA A TENZOROVA ANALYZA. SNTL Praha 1964,
stran 732, obrdzka 161, K&s 36,50.

Recense knihy K. Pach, T. Frey: Vector and Tensor Analyzis (jde o pieklad z madarstiny)
byla jiz publikovdna v Casopise pro péstovani matematiky, ro¢. 90 (1965), 371—373. V této
recenzi byly, mimo mnoho jiného, uvedeny i n€které nedostatky. Lze konstatovat, Ze v eském
prekladu zasluhou prekladatele (RNDr. Toma$ G4l) a odborného upravce (Doc. Josef Schmidt-
mayer) byly ¢etné nedostatky odstranény. Byly tak odstranény nedostatky v tiskovych chybach
v textu, v chybdch ve vzorcich a pfikladech. Nedostatky tykajici se formulace a dikazd vét
a uvddéni vzorchi bez poukdzadni na omezeni platnosti byly odstranény jednak piepracovanim
nékterych &asti textu jednak Cetnymi pozndmkami pod ¢arou. Takové poznamky byly uéinény
pfekladatelem nebo lektorem i ve snaze lépe osvétlit situaci popisovanou v textu a ujednotit
né&které terminologické otdzky, které nejsou dosud normovany. (napf. primét a projekce vektoru,
sloZka a soufadnice vektoru apod.). Ve zminéné recenzi byla kritizovana i graficka &ast dila.
V &eském piekladu byly etné obrazky zménény nebo doplnény tak, aby poskytovaly ndzornéjsi
popis .problému, studovaného v piislu$ném textu. V anglickém piekladu chybély poukazy na
literaturu a seznam nejdileZitéj$ich symboli pouZitych v dile (pro lepsi orientaci ¢tenafe). Lze
konstatovat, Zze v ¢eském pfekladu byly i tyto zdvady odstranény a v seznamu literatury byly
uvedeny i ty knihy, z nichZ &tendf miZe naderpat védomosti o tenzorovém poétu i z jiného hle-
diska.

BoFivoj Kepr, Praha
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