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Casopis pro péstovani matematiky, ro€. 87 (1962), Praha

O MNOZINACH VZDIALENOSTI LINEARNYCH DISKONTINUI, 11

TiBor SALAT, Bratislava
(Doslo dna 8. septembra 1961)

Tento &lanok je struénym dodatkom k praci [ 1] a tizko nadvazuje na prace [2], [3].
V praci [2] su o znimej Cantorovskej mnoZine C dokazané nasledujiice dve vety:

Veta 1. Pre vsetky d € € s vynimkou bodov spocetnej mnoZiny plati: K &islu d exis-
tuje nekonecéne mnoho mohutnosti kontinua dvojic (x, y)eC x Ctak,Zey — x = d.

Veta II. Existuje hustd mnoZfina H < {0,1> — C tak, Ze ku kaZdému de H
existuje nekonecne vela mohutnosti kontinua dvojic (x, y)e C x Ctak,Zey — x =
=d.

Poznamenajme, Ze z vety 1 prace [1] vyplyva pre mnoZinu C a pre mnoZiny eite
obecnejsej Struktury nasledujica znacne ostrejia veta neZ je veta I11. Ddkaz nasledu-
juicej vety sa dostane snadnym prehibenim dékazu vety 1z prace [1].

00

Veta 1. Nech A = ) a, je konvergentny rad s kladnymi élenmi a nech
1

n=

R,<a, 2R, (n=1,2,3,..), (Ry=Y apsp).
k=1

Oznaéme znakom W mnoZinu vSetkych tych redlnych cisel x, ktoré moZno vyjadrif
ro tvare

X = ¢&d, &,=1 alebo —1 (n=1,2,3,...).
n=1

Nech |W| =0 ([MI znadi Lebesgueovski mieru mnoZiny M).

Tvrdenie. Skoro vSetky Cisla d € <0, 24} maju nasledujucu vlastnost: K ¢islu d
existuje nekonecne vela mohutnosti kontinua dvojic (x, y) € W x Wtak, Ze |x—y| =
=d.

Sposobom tplne rovnakym, akym sa v praci [1] dokazuje veta 3, da sa ukazaf
nasledujici désledok vety 1, ktory je znaénym zostrenim vety 1.

Veta 2. Pre skoro vsetky d e {0,1) plati: K éislu d existuje nekoneéne mnoho
mohutnosti kontinua dvojic (x, y) e C x C tak, Ze |y — x| = d.
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Poznimka. Teda ona mnoZina H, ktora sa spomina vo vete II, méZe byt zvolena
tak, Ze |H| = 1 (a je teda husta v <0, 1)).

V praci [1] bolo ukazané (veta 1 Gast a)) 7e ak A = Z a, je konvergentny rad
s kladnymi ¢lenmi a ak

) - 0<a,<2R, =2Y a,x (n=1,2,3,...),
k=1

potom mnoZina W definované prv ma vlastnost S; vzhladom na interval <0, 24, tj.
ku kazdému d € <0, 24) existuje (x, y) € W x Wtak,Z¢ |x — y| = d. Pomocou istého
vysledku préace [3] ukéaZeme teraz, Ze pri istom obmedzeni je podmienka (1) aj nutna
k tomu, aby mnoZina W mala vlastnost S, vzhladom na interval {0, 24).

Veta 3. Necha; = a, = ...

v

42 .a,>0(n=1,23,.)4=%a,< +o.
n=1

Nech W md predosly vyznam.

Tvrdenie. Nutnd a postaéujiica podmienka k tomu, aby ku kaZdému d € €0, 24)
existovala dvojica (x, y) € W x W svlastnostou |x — y| = d, je, aby platilo 1).

Dokaz. Ze uvedend podmienka je postadujica, bolo ukazané v [1]. UkaZeme, Ze
je aj nutna. Definujme na mnoZine W funkciu y = T(x) = 27*(x + A). Tato funkcia
zobrazuje Wna M, M je mnoZina z préace [3] vietkych tych &isel z, ktoré maji tvar

z = glnnam . = 0 alebo 1; (n =1,2,3,...).

Ak ku kaZdému de<0,24) existuju x,,x, € W tak, Ze |x; — x,| = d (zvolme
Xy = X,,teda x; — X, = d), potom T(x,), T(x,) € M, T(x,) — T(x,) = d/2 a podla
vysledku J. F. RANDOLPHA (pozri [3]), plati (1). Tym je dokaz vety skon&eny.
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Pes3rome

O MHOXECTBAX PACCTOSHUU JIMHEMHBIX
JUCKOHTHMHYYMOB, II

TUBOP IIAJIAT (Tibor Salat), Bpatucnasa

Orta pabota sBiseTcs omosmenneM X paGote [1]. ABTop cpaBHWBaeT B Heif
pesynbTaThl paboTh [1] ¢ pesyasraramu pabotsl [2]. C momonsio paboTs [3]
HoKasaHa Clefyroluas Teopema (Teopema 3):

Teopema. ITycmp

o0
4, 24,2 ...2a,2..,a,>0(n=1,23,..),4=%a,< +®.
n=1
ITycme W 3Hauum MHOMCECMBO 6CEX MeX X, KOMOpble MONCHO 6blpa3yms 6 eude
; .
x=Yea,; =1 wm —-1(n="123..).
n=1

Toz0a muoncecmso W umeem ceoticmeo S, (cmompu [1]) 6 mom u moavko 6 mom
cayuae, ko20a

0<a,2£2Y a0 (n=1,23,..).
k=1

Zusammenfassung

UBER DIE MENGEN DER ENTFERNUNGEN DER LINEAREN
DISKONTINUEN, 1I

TiBOR SALAT, Bratislava

Diese Arbeit ist eine Ergénzung der Arbeit [1]. Der Verfasser vergleicht hier die
Ergebnisse der Arbeit [1] mit den Ergebnissen von [2] und mit Hilfe der Arbeit [3]
beweist den folgenden Satz (Satz 3):

o]
Satz. Esseia; 2a, 2 ... 28,2 ...,4,>0(n=1,2,3,..), A=Y a, < +o0.
n=1
Es bedeute Wdie Menge aller derjenigen x, welche die Form
@
x =Y 6,4a, & =1o0der —1 (n=1,2,3,..))
n=1

haben. Dann hat die Menge W die Eigenschaft S, (siehe [1]) dann und nur dann,
wenn © '

0<a,£2) a4 (n=1,2,3,..)

ist. k=t
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