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Casopis pro péstovini matematiky, ro¢. 85 (1960), Praha
REFERATY

ROZSIRENTI ADITIVNICH A ISOTONNICH FUNKCIONALU
NA CASTECNE USPORADANYCH GRUPACH

(Referét predneseny v ,,Diskusich o novych pracich brnénskych matematika‘
dne 4. dubna 1960 v Brné)

Je-li (G £) abelovskd ¢dsteéné usporddand grupa (strudné: po-grupa; pod grupou bu-
deme déle rozumét abelovskou grupu), pak pod funkciondlem F na G' budeme rozumét
realnou funkei, definovanou na mnoziné G. F je aditivnina G, plati-lia, b e G = F(a +b)=
= F(a) + F(b) a isotonni na (@& X), je-li F(a) = 0 pro vSechna a ¢ @, a = 0. Pod (G <)
budeme rozumét po-grupu, jejiz ddsteéné uspordddni < je jemnsjsi nez ¢dstednd uspordddni
<, tj. pro néz plati ae G, a = 0 = a & 0. Je-li H podgrupa po-grupy (G L), f aditivni
a isotonni funkciondl (az-funkeciondl) na (H <), pak ai-funkeciondl F na (G <) nazveme
aditivnim a isotonnfm roz$ifenim (ai-roz§ifenim) na (G <) funkciondlu f, jestlize plati
F(a) = f(a) pro vSechna a ¢ H.

Cilem préce je Ye$eni nésledujici otdzky: Je-li y e G, @ mnozina vSech at-roz$iteni na
(G £) ai-funkciondlu f, jest nalézti mnoZinu hodnot F(y) vSech F ¢ @, a YeSeni ndkolika
otdzek pribuznych, tykajicich se jednoznadnosti ai-rozsifeni. Otdzky podobného drubu
pro &éstednd usporddané vektorové prostory byly FeSeny v prdci W. New, Uber die Fort-
setzung monotoner Linearformen, Math. Zeitschr. 66 (1956), 129 —142.

Viude v dalsim pouzivame zavedenych oznadeni a piedpokladu f + 0.

Véta. Tehdy a jen tehdy existuje ai-rozsitent na (G <) funkciondlu f, jestlize na G existuje
édsteéné uspordddni =3 jemnéjsi nez < s vlastnostmi: 1. f je isotonnt na (H <), 2. pro libo-
volné y € G existujs proky =, z ¢ H a pfirozené &islo n tak, Ze plats x & ny & z.

MnoZinu viech &dsteénych uspofddédni <3, spliujicich podminky predelé véty ozna-
&ime Q. Je-li y ¢ G, =3 &dstedné uspotddéni grupy @, rozuméjme pod R(y, <) resp Sy, )

mnoZinu viech redlnych éisel p resp. ¢ takovych, Ze plati o = f(x) resp. ¢ < f(x) pro

vhodn$ zvoleny prvek x ¢ H a pro vhodné zvolené prirozené éxslo ns vlastnostl z & ny
resp. 3 ny. Oznadme r(y, ) = inf R(y, ), s(y, 3) = sup S(y, =3). Oznadme dédle
(y) = sup r(y, ), s(y) = inf s(y, 3).

{eQ {eQ

Véta. Budiz @ + 0. Pro libovolné y e G a libovolné ai-roz§ifeni F na (G ) funkciondlu f
plati sy) < Fly) < r(y)-

Pro libovolné y e G a libovolné (koneéng) rediné &islo 1, s(y) < n < r(y), existuje at-rozst-
rent F na (G L) funkciondlu f tak, Ze plati F(y) = 7.

Véta. Jeli Q + 0, pak mno¥ina M wvdech prokd ye G, pro néZ plati — © < s(y) =
= r(y) < oo, je podgrupa v G, HC M c G. Funkciondl F, definovany na M rovnici
F(y) = s(y), je jednoznalng wuréené ai-rozéifent na (M <) funkciondlu f. K lLibovolnému
proku z e @, znon e M, existujs ai-rozsifent Fy, Fy, na (G <) funkciondlu f takovd, Ze plath
F(z) F Fylz)-
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Véta, Tehdy a jen tehdy existuje piresné jedno ai-rozétrent na (@ <) ai-funkciondlu f, kdyz
existuje Sdstedné uspordddni <3 na G, jemnéjst net <, kdyz f je isotonnt na (H =) a kdy#
k libovolnému takovému Edsteénému wuspordddni a k libovolnému redlnému &islu ¢ > 0
existuji proky x, z ¢ H a prirozené islo n tak, Ze plati x & ny & z, f(xr) — f(z) < ne.

Prvek e G nazveme jednoznaénd ohodnoceny nad (H,f), jestliZe existuje pfesné
jedno ai-rozsifeni na ({H, y} < ) funkcionélu f (kde {H, y} je podgrupa v G, vytvofend
podgrupou H a prvkem y). ‘

Véta. Prvek ye G je jednoznaéné ohodnoceny nad (H,f), kdy: a jen kdyZ plati
— © <8y, L) =7y, X) < ©.

Véta. 1. Proky jednoznaéné ohodnocené nad (H, f) tvors podgrupu N, H ¢ N C G.

2. Na N definovand funkce F(y) = s(y, X) Je ai-roz§ifeni na (N <) funkciondlu f.
3. Je-li F (jednoznatné uréené) ai-rozéifent na (N X) funkciondlu f a prvek y ¢ @ jedno-
znaéné ohodnocen nad (N, F), pak plati y ¢ N.
P. Sik, Brno
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