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éasopis pro péstovani matematiky, roé. 84 (1959), Praha

POZNAMKA K PROJEKTIVNI DEFORMACI ROZVINUTELNYCH
. NADPLOCH

ALOIS SVEC, Praha
(Doflo dne 19. listopadu 1957) DT:513.734.3

Uréuje se geometricky vyznam Cartanem udanych rovnic pro pro-
jektivni deformaci rozvmutelnych nadploch v S,.

Kazdé dvé rozvinutelné nadplochy, vytvorené oskulaénimi rovinami kiivek
v projektivnim &ty¥dimensiondlnim prostoru, jsou v projektivni deformaci
2. ¥adu, p¥i ¢emz tato deformace zavisi na dvou funkeich jedné proménné.
E. CARTAN ve své praci Sur la déformation projective des surfaces (Annales de
I’Ecole Normal Supérieure, III ser., tom 37, 1920) uréil (bez dikazu) tuto
korespondenci efektivné rovnicemi (118), jeZ prepisi nasledujicim zptisobem:

Predpoklidejme, Ze hrana vratu nadplochy (S) je H(f) a soufadnice jsou tak
normovany, e [HH'H"H”H""] = 1, nadplocha je vytvofena body

A=H"(t)+wH(@) +vH); (1)
nadplocha (X) bud podobné vytvofena body
B=K'()+uk@®)+vK(@), ()

kde K(;) je jeji hrana vratu a [KK' K" K"K '] = 1. P¥i tom znadim disledné
garkou derivaci podle ¢ a tetkou derivaci podle . Cartanem stanovené rovnice
deformace jsou potom

t=ft)
— U
"= O ®)
P = 1 ﬂtl _ ]‘”(t)] 1, 1 @' (2) _ 7 (2) 3f"2(t)
R R R RS F R

Nyni ukéZi, jak lze tuto korespondenci geometricky interpretovati. Prede-
v&im si libovolné (ovSem aZ na uréité podminky regularity) zvolim korespondenci
mezi hranami vratu obou nadploch a predepi$i, aby wréité kfivce y na rozvinutelné
primkové plode s hranou vratu H(t) odpovidala jistd k¥ivka y na rozvinutelné prim-
kové plode s hramou vratu K(t). Protoze korespondence mezi sobé odpovidajicimi
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_rovinami obou nadploch je nutné projektivita, staéi k dokonalému geometric-
kému popisu (3) konstruovati tuto projektivitu.
Oznaéim B, element 2. ¥ddu hrany vratu nadplochy (S), lefici v uréité jeji roving,
p bud teéna kfivky vy, lefici v téfe roviné. Podobny vijznam necht maji E, a P
v odpovidajict roviné nadplochy (X). Nyni existuje jedind projektivita mezi sobé
odpovidajicimi rovinami, v néf element B, prejde v B, a p v p. Projektivni defor-
mace je pak souhrnem téchto projektivit.
Dokézi tuto vétu a tim i Cartanovy rovnice. Korespondence mezi hranami
vratu bud (3,). Nejobecngjsi kolineace, ptevadéjici v sebe odpovidajici si roviny
a v nich body hran vratu a jejich teény, je

TH=K, TH =aK +bK' , TH =cK +dK +eK". (4)
TE, a E, maji analyticky styk 2. ¥4du pravé tehdy, kdy? existuje 1, u tak, %e

TH=K, TH =K + 1K, TH" = K" + 2)K' + uK . (5)
ZK =f1K, K = —ff{3K + f~2K" a (5) plyne

TH=K, TH =aK + K, TH =K +(f' +2f)K +{°K". (6)
Za k¥ivku y zvolim nyni kiivku H'(t) a za y kiivku

1 ! g / -
g(fl’f‘—‘f‘r)]‘:-l-fff, (7)
kde ¢(t) je libovolnd funkce. Snadno se zjisti, Ze kolineace (6) pfevadi v sebe
tedny kiivek y a y pravé tehdy, kdyz
1 1 1 f/” 3 fllz
— — p2f2 oo 2/ .
Pigi-li nynf T(H” 4 uH' 4 vH) = f'K" 4 uK" + vK), dostanu srovnénim
vztahy (3, 5).
Vhodnéj§im analytickym vyjddienim kfivky y by se Cartanovy rovnice
zjednodusily.

Pesziome

3AMEYAHME K IIPOERTUBHOMY U3I'MBAHUIO
PA3BEPTLIBAIOIMUXCA TUIIEPIIOBEPXHOCTE

AJIOUC MBEI, (Alois Svec), Tpara
(Hocrynnio B pegaxmmio 19/XT 1957 r.)

9. Kapran (Annales I'Ec. N. Sup., 37, 1920) BBen mpoexTHBHOE H3THOaHME
ABYX DPa3BepTHBAIMINXCA THIepmoBepxHocredr (1) m (2) B S, mpm momomm
ypasrernii (3). B macrosAmeid craTbe yKasaHO TeOMETPHAYECKOe MOCTPOCHEE
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aroro m3rmbammA. Bozsmem Kakoe-mm6o cooTBeTcTBHE MeKIY KpHBHIME H(f)
n K(t); nycts B, m E, — cOOTBETCTBEHHO 5I@MEHTHl BTOPOTO HMOPSALKA KPUBBIX
H@) = K(E) B COOTBETCTBYWOIIMX APYr IPyry miockocTaXx. Ha passepriiBaro-
melics MOBePXHOCTH ¢ pebpoM BO3BpATA H(t) Bo3bMEM KpPHBYIO y; IYCTh 3TOH
KPHBOH COOTBETCTBYET KPHBAs y Ha pa3BepTHBAIOMIENCA IOBEPXHOCTH ¢ peb-
pom Bosspara K(f); IycTs p i p — KacaTellbHEE K KPEBBIM I ) B COOTBETCTBOH- -
HEIX To9kaX. CymecTByeT efUHCTBEHHOE IPOEKTHBHOE COOTBETCTBHE MEMIY
COOTBETCTBYIOIUMY IPYT APYTY HIOCKOCTAMHE, UPH KOTOPOM E, mepexopgur
B E,, a p B p. Torla IpoeKTHBHOE H3rMGaHEE ABIAETCA COBOKYIHOCTHIO THX
IPOEKTUBHEIX COOTBETCTBHIL.

Résumé

REMARQUE SUR LA DEFORMATION PROJECTIVE DES HYPER-
SURFACES DEVELOPPABLES

ALOIS SVEC, Praha
(Recu le 19 novembre 1957)

E. CarTaN (Annalesdel’Ec. N. Sup., 37, 1920) a trouvé les équations (3) qui
donnent la déformation projective d’ordre 2 la plus générale des hypersurfaces
développables plongées dans S,. J’ai trouvé I'interprétation géométrique: Soit
choisie une correspondance entre les courbes H(f) et K (;), E, et E, soient les

élements correspondants d’ordre 2 des courbes H(#) et .K(t—). Sur la surface
développable avec Iarréte de rebroussement H(t) soit choisie une courbe y et
‘soit ¥ la courbe corresponda,nte de la surface développable avec 'arréte de

rebroussement K (t) P et p soient les tangentes des courbes y et y aux points
correspondants. Il existe une seule homographie entre les plans correspondants
qui transforme E, en E, et p en p. La déformation projective est I'ensemble des
homographies considérées.
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