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potom |jy(E + Q) — y(H)|x < & pii ¢emZ E + @ znaéi mnoZinu, kterd vznikne posu-
nutim mno#iny E o vektor Q.

Akademik Sobolev ukézal na prikladé, Ze existuji funkece, ktere jsou absolutné spojité,
ale nejsou spojité pfi posunuti, t. j. ukézal, Ze neplati a)=- b) a vyslovil domnénku, Ze
z b) plyne a).

. . . op(E) " y .

Funkei y(H) nazveme zobecnénou derivaci W, jestliZe pro kaZdou funkei v,

x-krédte spoj 1te diferencovatelnou a rovnou nule v blizkosti hranice oblasti 2, plati

0%
T dpB) = (— 1)«[1; dy(E).

cafr ... oxln
Q 2
Hlavni vysledek, ke kterému piedndSejici dospél, je ten, Ze véty o vnoreni I a I
plati i pro mnoZinové funkce, které ndlezi do prostoru ¥,,. Ptitom je ov8em nutné zachovat
jistou opatrnost pii formulaci vét. Pfesné znéni véty analogické I je toto:
I, Je-li v e ¥, mnoZinovd funkce definovand na méfitelnych podmnozindch oblasti Q2
il g w(F )

takovd, %e ||

l < K a je-li Ip > n, potom w(E) je integrdl ze spojité funkce.
Il cxll . oz} 7z In l

(2%
Podobné lze formulovat i v&tu analogickou II; pfednéSejici se pfi tom omezil jen na
piipad s = n.

s

S. L. SoBoLEV predndfel jefté v matematické obei prazské dne 18. dubna 1957 na
théma ,,Nové formulace okrajovych tloh u eliptickych diferencidlnich rovnice.
V této pfedndSce podrobné rozvedl vysledky, kterych dosdhl spoleéné s M. 1. ViSikem
a které uverejnil v élanku ,,00mag nMocTaHoBKA HEKOTOPHIX KPAEBHIX 3aJad A dJIIHI-
Tu4ecKuX JuddepeHnUaNbHLIX ypPaBHEHUHA B 4acTHHX npousBoiueix‘‘, JAH CCCP, T. 111,
Ne 3, 1956, 521 —523.
Rudolf Vyborny, Praha.

O HOMOMORFISMECH CASTECNE USPORADANYCH MNOZIN A SVAZU

(Vlastni referdt o prednéSce proslovené v rdmeci ,,Diskusi o novych pracich brnénskych
matematiki‘‘ dne 8. dubna 1957 v Brné.)

Céstednd uspotddanou mnoZinou M rozumime neprézdnou mnoZinu M, na ni% je defi-
novéna asymetrickd a transitivni bindrni relace < (srv. B. DusENik — E. W. MILLER:
Partially ordered sets, Amer. Jour. of Math. 63 (1941), 600—610). Je-li x < y nebo 2 = y,
piSeme z < y aneplati-lianiz < y aniy < z, piSeme 2 || y. :

O ¢dstednd usporddané podmnoZziné P C M Fikdme, Ze je vloZend (v ¢dsteéné usporddané
mnoziné M), jestliZe plati

zeM —P=>{a<zsy<zp a {z<az<>z<y} prokaidéaz,yeP . (1)
Vzhledem k (1) lze na ka#dém rozkladu M na ¢éstednd usporddané mno¥ing M, ktery

je rozkladem ve vloZené édsteéné usporddané podmnoziny v M, definovat t. zv. faktorovou
ddsteéné usporadanow mnofinu M takto

P<Q; P,QeM<=z<y; ze¢P,yecQ. (2)

Zobrazeni @ ddstednd uspoiddané mnoZiny M na Cdsteéné usporddanou mnoZinu N,
které splnuje podminky

: e <y; xyeM =@ <oy, 3)

; : elly; wyeM=9@ | ey, (4)
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je isomorfismem. Splituje-li podminku
r<y; xyeM=09@ =), (31
je isotonnim zobrazenim. Spliuje-li podminku'(3) a podminku

zlly; xyeM => bud @@)|ely) nebo ¢@) = o), (4).

je homomorfismem definovanym pro obecné grafy (srv. K. Curfk: Zur Theorie der Gra-
phen, Cechoslov. mat. #ur., v tisku).

Zobrazeni p, které spliiuje podminky (3’) a (4) ptip. (3) a (4'), ptip. (3') a (4'), oznadujeme
jako A- piip. B- piip. €-homomorfismus. Rozklad na &4stednd uspotddané mnoZing M,
vytvoteny A- piip. B- piip. C-homomorfismem ¢, se nazyvé A- ptip. B- piip. C- vytvoiu-
jief rozklad a podobné se oznaduje na takovémto rozkladu definovand faktorové éasteéné
uspoiddand mnoZzina.

Predevsim plati:

Véta 1. Rozklad M na &dsteéné uspoFddané mnosiné M je a) A-, pFip. b) B-, pfip. c) C-
vytvorugicim rozkladem prawvé tehdy, kdyz a) je rozkladem ve vioZené Fetézce, prip. b) je roz-
kladem wve vloZené Cdsteéné uspofddané podmmoiiny, jejichi kaidé dva rdzné prvky jsou
navzdjem nesrovnatelné, pfip. c) je rozkladem. ve vioZené Cdstetné uspofddané podmmoZiny.

Theorie A-homomorfismu je uplné vybudovéna a ukazuje se, Ze plati skoro viechny
vty obdobné pro theorii obecného grafového homomorfismu (t. j. zde B-homomorfismu).
(astednd usporddanou mnozinu, kters neni retdzcem, nazvéme A-jednoduchou, jestlize
na nf existuje pravé jedna A-faktorovs ¢dsteéné uspofddand mnoZina. Retézec nazftvéme

A-jednoduchym, jestliZe je jednoprvkovy. Pak na piiklad plati:

Véta 2. Kafdd &dsteéné uspofddand mnofina je A-homomorfnim vzorem prdwvé jedné
{ag na isomorfismus) t. zv. jeji A-jednoduché Edsteéné usporddané mmoZiny.

Z véty 1. a 2. plyne, Ze kazda ¢dstedné uspordadand mnoZina je jednoznaéné (aZ na iso-
morfismus) charakterisovdna svoji. A-jednoduchou &sstetnd uspordadanou mnozinou,
jejimuzZ kazdému prvku je p¥ifazen pravé jeden ordindlni typ (soustava téchto ordindlnich
typa je t. zv. A-homomorfni charakteristikou dané édsteéné usporddané mnoZiny).

Déle na priklad plati:

Véta 3. Cdstetné uspordadand mmosina M je A-jednoduchd prdvé tehdy, kdys pro kasdy
jeji A-homomorfni obraz N plati M = N.

Na rozdil od A- a B-homomorfismu je theorie C-homomorfismu mnohem chudsi,
a to proto, Ze C-homomorfismus je vice podobny homomorfismu theorie grup. Pak i pojem
C-jednoduchosti zcela odpovidéd pojmu jednoduchosti grupy. Pres tyto zdvady se zda,
%e prévé C-homomorfismus je nejvhodnéjEim zobrazenim pro studium édsteénd uspots-
danych mnoZin i svazil, nebot je nejobecndjSim zobrazenim (podle véty 1.), které pii-
pousti zavést (netrividlng) pojem faktorové &dstedné uspofddané mnoZiny a také fakto-
" rového svazu.

Plati na piiklad:

Véta 4. C-homomorfismus @, t.]. asoton'ni zobrazeni, které spliiuje (4'), je homomorfismem
vzhledem ke spojeni pfip. k pmseku prdvé tehdy, kdyz spliuje podminkw (5) prip. (6),
kterd je tvaru

zlly, )=o) =9 VY=o, ()
zlly, o) =9ely) =>e@ Ay =e@). (6)

Pojem vloZené ¢dstedné usporddané mnoZiny ukazuje cestu ke studiu svazi nikoli
jako mmoZin s terndrnimi relacemi, t. j. s operacemi (tedy analogicky k theorii grup),
nybrz jako mnoZin s bindrni relaci (tedy analogicky k theorii grafi).

Karel Culik, Brno.
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