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doprovédzen slovnim vykladem a ukédzdnim na tabuli; kdyZ vymiela generace uditelsks,
Zdcl uf zdznamim nerozumséli. Je zajimavo, Ze bylo nutno vratit se k primitivnéjiim
babylonskym metoddm, jak skuteéné pracovali Arabové.

A. Dratvovd, Praha.

0 DVOU VYSLEDCICH Z OBECNE TOPOLOGIE

(Referé,t o predndSce Mirosrava Karfrova piednesené v Matematické obei prazské
dne 11. tYnora 1957.)

1. Nazyvdme metrickou dimensi metrického prostoru P nejmensi n takové, Ze pro
kazdé ¢ > 0 prostor P mé oteviené pokryti fddu = n otevienymi mnoZinami priméru
< & Oznaéime-li 4 dim P tuto dimensi, dim P topologickou dimensi, definovanou pomoeci
pokryti, plati

udim P < dim P < 2pdim P .

Prvni nerovnost plyne ihned ze zndmych vét. Dikaz druhé se provede takto:

Je-li dédno koneéné oteviené pokryti {G;}, bud Gi.‘ mnoZina téch x ¢ P, pro né% o(z,
P — Gy) > 8% Pro k = 1,2, ... zvolime oteviené pokryti {U%} #édu < m = p dim P
tak, aby U’,{ mély pramér < 3-%. Pro kazdé k vybereme ta U,,{’ jejichZ uzavér je obsaZen
v nékterém G¥% jejich sjednoceni oznaéime V*. Bud C* mnozina téch « ¢ P, kters leil
v m + 1 vybranych U%; klademe B¥ = (V* n CF) U P*~1. Pro vybrand UY klademe
Wk = U% — B¥-1. Ukdre se, Ze systém { W%}z ) pokryvé P, je zjemnénim {G;} a m4 ¥4ad
=< 2m.

2. V pracich J. SMIRNOVA byl poloZen problém, zda na kaZdém §-prostoru (,,prostoru
blizkosti‘‘) existuje maximdlni uniformita. K zdpornému Fefeni stadi udat priklad, kde
soudet dvou pfipustnych pseudometrik na d-prostoru neni p¥pustnou pseudometrikou.
Bud N spodetny diskretni prostor, {, 7 e BN — N,z = ({,5), P = (N X N)u zc N X
X BN.V N X N definujeme ,,blizkost*‘: 46B, kdy¥ a jen'kdy% A 0B = () (uzévéry v P).
Pro' z = (2;,%,) e N X N, y = (45, ¥2) e N X N "polo¥me " g;(x,y) =1 pro’ =z; + y;
0;(x, y) = 0 pro z; = y,;. Pseudometriky o,, 0, maji potiebné vlastnosti.

Miroslav Katétov, Praha.

O STYKU PLOCH A KRIVEK

(Referdt o pfedndSce FrRaNTISKA NoZI0KY, konané dne 4. bfezna 1957 v Matematické
obei praZské a porddané Jednotou éeskoslovenskych matematikt a fysiki.)

Pojem styku variet je velmi dileZitym pojmem v diferencidlni geometril. Na zdkladé
theorie styku variet 1ze dospét pfirozenou geometrickou cestou ke geometrické interpre-
taci fady veliéin, které lokédlné varietu charakterisuji. Obsahem prednésky bylo vhodné
zavedeni pojmu styku variet té%e dimense vnorenych do linedrniho n-rozmérného afin-
nfho prostoru.

V afinnim linedrnim prostoru E, (n = 2) o soufadnicfch a* (x = 1, ; n) budte? dény
dvd p-rozmérné variety (VX,, DX, (1 < p < n — 1) s parametrickym popisem

(I)ij 2% = (l)x“((l)na)’ ® = 1, e Ny a4 = 1, e P, (I)a
(2)X,, rar = @gx(@pa) 5y =1,..,na=1,...,p, @),

pfi demZ predpokldddme
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a) boq P

€ B, o soutfadnicich 2% je spoleénym bodem variet (10X, (2) X,. Tomuto bodu
)

odpoVIda,Jl hodnoty (1>1; parametrii (7% variety (DX, a hodnot¥ (2)ye @ parametrd (2ys
variety (2) X, ,

b) funkce (1zz((ya), (2)z((2)8) maji spojité parcidlni derivace Podle svych argumenti

Tddu nejméns k(k = 1) v ndjakém okoli bodu P na varietéch (1) X, (2) X,;
0

¢) bod P je reguldrnim bodem variet (VX,, (DX
0

(s)
Zvolme n — p konstantnich vektort v*(s = 1,...,n — p) v E, tak, aby platilo

0
(1) (n-2) '
determinant [(VBY, ..., (I)B;, v, oo, v® Joge.ge £ 0, (IT)
0 0 o
It)) (n -p)
determinant [¥BY, ..., ®BZ, v%, ..., v* Jwmeaye ¥ 0,
0 0 0
a(l)xac . g(z)xa

kde (I)BZ = a(l)na » ( )Bg = m .

- Za téchto predpokladi je systémem rovnic

n-p (3) '
(Dgx((@ye) — Wge(@yt) = X Avx, a=1,...,n : (II1)
s=1350

lokélng — v dostateénd malém okoli bodu P — definovéna jedno-jednoznaéns korespon-
dence 0
@ = ¢*((Dre)

mezi parametry variet WX (DX a tim té% mezi body téchto dvou variet v uvaZovaném
okoli bodu P, pii &emZ funkece ¢2(‘1y2) jsou spojitd diferencovatelné a to nejméné do
: 0

k-tého téddu v dostateénd malém okoli bodu (n“). Systémem rovnic (III) jsou té% lokdlnd
jednoznadné definovény skalary }. = l((l)n“), pn tem# funkce l((l)n“) e=1,...,n —p)

maji spojité parcidlni derivace a¥ do Ic tého fadu véetns (v dostateéné malém okoli bodu
(W%).
Jestlize symboly (d}.)o, (d”).)o, ceey (d’/l) .. predstavuji totdlni diferencidly prvého,

druhého, ..., l-tého i‘édu v bodé ((1)17“) funkcx A((l)n“) potom styk aspoit k- tého ¥4du variet
(1)X,,, (X, v jejich spoleéném bodé P defmu]eme takto:
Variety DX, OX, maji za predpokladu shora woedengjch v bodé P styk asposs k-tého
Fadu, jestlize plati °
A= (dA)g=...=(d¥A)y =0 pro s=1,..,n—p.
‘s s : s
To je specidlni (afinnf) definice styku aspon k-tého fédu dvou variet v bodé linedrniho

afinniho prostoru E,.

UkéZe se, Ze ta okolnost, Ze dvé variety (DX (X maji v bods styk aspoi k-tého Fddu
ve smyslu hoteni definice, je nezdvisla:
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(s)
1. na volbé konstantnich vektorti +*(s = 1, ..., » — p), pokud jsou splnény pod-

0
minky (II);

2. na volbd systéml parametr variet WX, (DX ;

3. na volbé soufadnic v E,,.

Daji se nyni nalézt velmi jednoduché nutné a postacujici podminky pro styk aspon
k-tého fddu dvou variet téZe dimense v E,. D4 se velmi snadno ukdzat, Ze zndmé (metric-
k4) definice styku dvou reguldrnich kfivek v obydejném eukleidovském prostoru je ekvi-
valentni shora vyslovené afinni definici styku kiivek (pro p = 1) v tom smyslu, Ze maji-li
uvaZované k¥ivky ve spoleéném bodé styk fddu aspon k-tého ve smyslu obvyklé metrické
definice, pak maji v tomto bodé styk aspoii k-tého Fadu ve smyslu hofent afinni definice

styku a téZ naopak.
Frantisek NoZiska, Praha,
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