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Časopis pro pěstováni matematiky, roč. 81 (1956) 

ÚLOHY A PROBLÉMY 

7. Rozhodněte, zda existuje funkce / v intervalu (0, 1), která má tuto vlast
nost: Pro každé X€ (0, 1) existuje vlastní derivace f(x) a množina bodů ne-
spojitosti funkce /' má míru 1. 

Ilja Černý, Praha. 

8. Na kulové nadploše o středu $ a poloměru 1 v eukleidovském w-rozměr-
ném prostoru budiž dáno n + 1 lineárně nezávislých bodů tak, že S je vnitřním 
bodem simplexu vytvořeného těmito body. Rozhodněte, zda platí: Rozdělíme-li 
množinu daných bodů libovolně na disjunktní neprázdné části M, N, pak exis
tuje bod A € M a B e N tak, že vzdálenost A od B je větší než V2. 

Miroslav Fiedler, Praha. 

9. Nechť A = [0, - 1 ] , B = [0, 1], G = [-!, 0], D = [1, 0]. Nechť lomená 
ěára L1) (resp. M) spojuje body A, B (resp. G, D) a nechť L (resp. M) leží 
v pásu E[[x, y]; — 1 < x < 1] (resp. E[[x, y]; — 1 < y < 1]). Dokažte, pokud 
možno elementárními prostředky, že se čáry L, M protínají. 

Jan Marik, Praha. 

10. Rozhodněte, zda platí tato věta: Buď / spojitá funkce na množině G, 
která je otevřená v m-rozměrném kartézském prostoru Em. Nechť ke každému 
s € G existuje uzavřená koule K o středu s tak, že K c G a že 

//(*) dx = ff(s) dx (*) 
K K 

(== f(s). F, kde V je objem koule K). Potom je funkce / harmonická na mno
žině G. 

P o z n á m k a . Jestliže spojitá funkce / na otevřené množině G má tu vlast
nost, že ke každému s € G a ke každému <5 > 0 existuje koule K o středu s 
a poloměru menším než d tak, že platí (*), je funkce / harmonická (to snadno 
plyne ze základních vět o harmonických funkcích). 

Jan Marik, Praha. 

x) L je tedy sjednocením konečného poctu orientovaných (uzavřených) úseček Ux, . . . , 
Un, při ěemž A je počátečním bodem Ul9 koncový bod Uj je počátečním bodem Uí+l 

(j = 1,..., n — 1) a B je koncovým bodem Un. Řekneme-li však v úloze na př. „h ladká 
křivka" místo „lomená Čára", dostaneme, jak se zdá, úlohu jen nepodstatně odlišnou. 
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