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Casopis pro p&stovani matematiky, rot. 81 (1956)

NEKTERE VETY Z THEORIE PARABOLICKYCH PRIMKOVYCH
KONGRUENCI

LADISLAV KOUBEK, Praha.
(Doslo dne 20. ¥ijna 1955.) DT : 513.716

Na popud akademika E. CecHA jsem studoval nékteré typy parabolickych
piimkovych kongruenci v #-rozmérném projektivnim prostoru. Jde o kongruen-
ce tvorené teénami asymptotickych kiivek (fokalni) plochy. Vezmeme-li tyto
asymptotiky za u-kfivky, je parabolickd kongruence definovana parcialni rov-
nief

Zyu = a(u, v) 2, + b(u,v) z, + c(u,v), b+0,
kde pro jednoduchost 1ze piedpoklddat analytické koeficienty.

V préici Proektivnaja differencialnaja geometrija sootvetstvij meZdu dvumjo
prostranstvami VI. (Cechosl. mat. journ. 1952, str. 297) definoval ak. E. Cech
k dané parabolické kongruenci konjugovanou sit a naopak. K této definici jsem
piipojil definici harmonické sité:

Je-li kaZdd primka parabolické kongruence (xxz,) v teéné roviné plochy (y)
a jsou-li u-kfivky na plose (y) asymptotické (parametricks sit na plose (y) volena
tak, aby si odpovidala pfimka kongruence a bod plochy, jehoZ teéna rovina je
s ni incidentni), fekneme, Ze kongruence (xx,) je harmonickd se sttt (y) a naopak.

O vztahu harmonickych a konjugovanych sitf resp. kongruenci jsem dokéazal
véty:

1. Nutnd a postadujici podminka, aby kongruence (yy,) byla harmonickd se
sitt (x) je, aby fokalni sit (y) byla konjugovdna s kongruenci (xx,).

2. Dvé sité (y) a (z) konjugované s 7edn0u kongruenci (xx,) jsou harmonické
8 druhou kongruenci (ss,).

3. Dvé kongruence harmonické s jednow siti jsou konjugovdny s druhow siti.

4. Dvé sité harmonické s jednou kongruenci jsou konjugoviny s druhou kon-
gruenct.

5. Jsou-li kongruence (¥¥.) a (22,) konjugovdny s jednou sits, jsou harmonické
s druhou stti.
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6. Existuje-li kongruence (yy,) harmonickd se sitt (x) a konjugovand se siti (s),
existuje jednoparametrickd soustava kongruenci harmonickych s (x) a konjugova-
nyjch s (8).

Viechny tyto véty jsou limitnim p¥ipadem zndmych vét hyperbolického pii-
padu, ale lze je dokazat piimo, bez limitniho pfechodu.

(Podrobné zpracovani thematu bylo rozmnoZeno a lIze si je vyZidat v matematické
komisi (SAV.)
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