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&asopis pro p&stovini matematiky, rok. 81 (1956)

JESTE O KVADRATICKYCH POLYNOMECH NABYVAJICICH MNOHA
PRVOCISELNYCH HODNOT

JAN MARIK, Praha a STEFAN SCHWARZ, Bratislava.
(Doslo dne 14. zari 1955.) DT : 512.31

V &ldnku je ukézéno, jak autofi pfiSli na nespravnost tvrzeni, Ze
polynom a2 —x -+ 72491 nabyvé prvoéiselnych hodnot pro z =
=1,2, ..., 11000 (viz [3], str. 168).

V ¢lanku [6] je citovdna véta (totiz v&ta 3 z [5]), podle niZz polynom a* —
— 2 + p nabyvéa prvoéiselnych hodnot pro x =1, 2, ..., p — 1, jakmile na-
byva prvodiselnych hodnot pro vSechna pfirozend x, pro néz je 2> — x <

—1
< 2—3——— . Je-li tento pfedpoklad splnén, je &islo p oviem také prvodislem.

Snadno se zjisti, Ze mezi takova p patii éisla 2, 3, 5, 11, 17, 41. Déle je v [6]
uvedeno: ,,Lze-li vé¥it tabulkdm, je takoviym Eislem té£ T2491.. . a Stendi je od-
kazan napraci [3]. Aniz v8ak tabulky kontrolujeme, mizeme zjistit, Ze zde neni
cosi v poradku. Véta 3 v [5] totiz plyne z véty 2 téZe prace; véta 2 pak ¥ik4 toto:
Bud p pfirozené &islo; bud C okruh (raciondlnich) celyjch isel. Necht étslo s vyho-
vuje rovnict s8¢ — 8 + p = 0. Potom v okruhu C[s]') platt véta o jednoznacném
rozkladu v prvoéinitele, pravé kdyZ polynom x® — x + p nabyvd hodnot rovnijch
jedné nebo néjakému prvolislu pro vdechna pFirozend x, splivujict vztah * — xz <
<P=1

V takovém piipadd je tedy kvadratické t&leso R(]/d), kde R je t&leso racio-
nalnich &isel a kde d = 1 — 4p, jednoduché (viz [7], kap. IV a VIII). Cisla
1,2,3, 5, 11, 17, 41 vedou ke kvadratickym t&lesim R(|/d), kde d = — 3, — 17,
— 11, — 19, — 43, — 67, — 163; mimo to je zndmo, Ze té% télesa R(}/— 1),
R(]/——:—i) jsou jednoducha. Kdyby téz &éislo 72491 mélo uvedenou vlastnost,
bylo by také t&leso R(]/ — 289963) jednoduché. Avsak otdzka nalezeni viech
jednoduchych imagindrnich kvadratickych téles tvofi stary problém, ktery je
¢asteéné — i kdyZz dosud ne Gplné — rozreSen. Je totiZ zndmo, Ze mimo uve-

1) C[s] vznikne ,,okruhovou‘‘ adjunkei &isla ¢ k okruhu C; C[s] je tedy mnoZina vSech
a + bs, kde a, be C.
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denych 9 téles (prod = — 1, — 2, — 3, — 7, — 11, — 19, — 43, — 67, — 163)
muZe existovat nejvys jedno takové téleso (viz [7], str. 194). (To zatim jests
nedava spor.) Dale je v8ak dokdzano (viz [2]2)): Existuje-li jednoduché kvadra-
tické téleso R(‘VZ), kde d << — 163,3) pak je d << — 15. 105 to je oviem spor.
(Podle [4] neni R(}/d) jednoduché dokonce pro #4dné d, kde — 5.10° < d <
< — 163.)

Snadno se zjisti, Ze chyba je v ¢lanku [3]. Hua totiZ piSe (na str. 168), Ze
polynom 2?2 — z + 72491 nabyva prvodiselnych hodnot pro z=0,1,..,,
11000, a odvolavé se p¥itom na praci [1]. V této préci je viak pouze zjistovano,
kolik prvodisel je mezi &isly f(0), ..., f(r), kde f(x) = 2* 4 x 4 72491%) a kde
r je postupnd 1000, 2000, ..., 11000. Na pi. podle [1] mezi ¢isly £(0), ..., /(5000)
je 2441 prvotisel, mezi &isly f(0), ..., /(11000) je 4923 prvodisel. Cisla £(0), ...,
£(10999) nejsou tedy vesmés prvodisly, jak chybné cituje Hua. Dokonce ani
&islo f(0) = 72491 samo neni prvocislem; zfejmé je 72491 soucdinem ¢isel 71

1021.

Kone&nd snad stoji za zminku, Ze Huovo ne  rdvné tvrzeni je uvedeno téz
v [8], str. 25, pi. II.
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?) V préci [2] je té% dokazéna iréta 2 z &lanku [5]. .
3) Rozumf se oviem: d celé bez Stvercovych dsliteli.

%) Je oviem jedno, vySetiujeme-li polynom f(x) nebo polynom x* — z + 72491, protoZe
fx—1) = a® — = + 72491. poly POy P
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PeswowMme

EIME O RBAIPATHBIX MHOI'OWJIEHAX, IPUHUMAIONNX
MHOI'0O 3HAYEHUIl B MPOCTBHIX YUNCIAX

SIH MAPHUK (Jan Matik), [Ipara, n HITE®AH MIBAPI] (Stefan Schwarz), Bparucaasa.

(IHocrymumo B pepgaknuio 14. IX. 1955 r.)

B crarbe morasamo, KaKk aBTOPH PAacCKpPHUIN OMHOOYHOCTH YTBEPHKAEHHA,
YTO 3HAYEHHAMH MHOTOYWIeHA 2 — x -+ 72491 maz = 1, 2, ..., 11000 siBsa-
10TCA IpocThie ynesa (cM. [3], ctp. 168). '

Zusammenfassung

NOCH EINMAL UBER QUADRATISCHE POLYNOME, DIE VIELE
PRIMZAHLWERTE ANNEHMEN

JAN MARIK, Praha u. STEFAN SCHWARZ, Bratislava.
(Eingelangt 14. IX. 1955.)

In [3], Seite 168, wird behauptet, dass simtliche Zahlen 2* — x + 72491, wo
z=1,2,..., 11000, Primzahlen sind. In der vorliegenden Arbeit wird gezeigt,
dass aus einigen bekannten zahlentheoretischen Sdtzen die Unrichtigkeit die-
ser Behauptung folgt.
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