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Pritom jest oviem vénovat pozornost tomu, zda jde o v8ci nové &i nikoli. Jako studijni
pomiicky pouZiviame t&chto pramenii: 1. Spisy klasiki, zejména Cauchyho, Weierstrasse
a Kroneckera; 2. monografie, disertace a kniZni dila starsi i moderni, pokud mohou obsa-
hovat uZiteéné idaje o Lerchovych pracich; 3. pfislusné staté v Encyklopedii; 4. recense
Lerchovych praci v 8asopise Jahrbuch tber die Fortschritte der Mathematik; 5. jednotlivé
8lénky v &asopisech, pokud maji vztah k Lerchovu dilu.

Organisatng je préce rozvriena na fadu spolupracovnikii, pfi emZ je zajist&no, Ze je-
jich Sinnost vyusti vidy v jednolity referat o celé skupin& studovanych praci, uceleny
obsahovd i slohov8., N&které z téchto referédtt budou jiZ v tomto roce 1954 dodany k uve-
fejnéni.

V druhé &asti své predndsky jsem predvedl ukdzku vysledku tykajicich se Lerchova
prinosu k theorii funkce gamma, ¢im% jsem navézal na prave vysly élanek V. V. Gussova
»»PFinos ruskych udencti v theorii funkce gamma‘* (Sov&tskéd véda, Matematika-fysika-
astronomie, ro&. I1I, 1953, 540 a n.). V zavéru jsem popsal v8eobecné znaky Lerchova
védeckého dila. Otakar Boriwka, Brno.

O HAUSDORFFOVE MIRE

(Referét o pfednésce akademika Vojtécha Jarnika, piednesené v matematické obei praZ-
ské dne 18. ledna 1954.)

PrednéSejici promluvil o aplikacich Hausdorffovy miry na aritmeticky definované mno-
Ziny na primce. Nejdfive uvedeme definici vnéj§t Hausdorffovy miry:

BudiZ M mnoZina na piimce a budiZ f(d) funkce definované pro d > 0 a monotonng
klesajici k nule pro d — 0. Zvolme &islo ¢ > 0 a pokryjme mnoZinu M posloupnost{ inter-
vald I, I, I, ..., jejich% délky |I,], |I,], |Igl, ... nepfesahuji o. PoloZme

el
L,=inf I f(L,),
ifll
kde infimum bereme pro vSechna mo¥né pokryti spliiujici uvedené predpoklady.Klesé-li g
k nule, potom L, neroste a tak definujeme
wM, f) = limL,
o0

#(M, f) nazyvéme vn¥jsi Hausdorffovou m&rou — pro strudnost Hausdorffovou mérou
— mnoZiny M a snadno lze ukézat, Ze w(M, f) je vn&jsi mira ve smyslu Carathéodoryovs.

Ziejmd plati:

d
Necht{ﬁ» 0 pro d — 0.
2(d)

Jestlite u(M, f,) > 0, pak u(M, f,) = o;

jestlize u(M, fq) < o, pak u(M,f,) = 0.
Tim dostévé oprévndni definice:

Hausdorffovou dimenst dané mno%iny M — ozna&ime ji dim M — nazveme infimum
takovych &isel s (8 > 0), %o u(M, 2%) = 0.

Nyni pfistoupime k aplikacim t&chto pojmi. Akademik Jarnik nejprve dokézal tento
obecny vysledek Folksmannuiv:

* Necht pro ka¥dé n = 1,2, 3,... je déno g, (> 0) intervalli, které se nepiekryvaji
a které maji viechny stejnou délku A,. Tyto intervaly nazveme intervaly fddu n. Necht
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ka¥dy interval f4du n je obsaZen v n&kterém intervalu f4du n — 1 (n = 2) a obsahuje
alesponi jeden interval ¥4du n -+ 1. Necht M, je sjednoceni viech intervali ¥ddu =,

0
M=1II M,.
n=1
PoloZme
g, = 2", ¢ =liminf g, .
fn—>
Necht dale je
A, = 2—nrto) » > 0.

Potom platf
1. dm M < (—7-;
v

2. jestli¥e mimo to kaZdy interval ¥ddu n obsahuje pravé %ﬂ intervala fadu n + 1

n

A
a jestlize posloupnost &isel —=

je omezend, n =1, 2, 3, ..., potom
n+1

o
dim M = —.
v

Jako aplikace této Folksmannovy vty akademik Jarnik ukézal, Ze dimense Cantorova
diskontinua je %z—g a Ze plati toto tvrzeni:
Budi% Y rostouci posloupnost pfirozenych &fsel. x(n) necht je podet prvki posloupnosti
A, které nepresahuji n. PoloZme
DY = lim inf o—‘(—:—) .

. n—>o
Jestlize 9B je rostouci posloupnost pfirozenych &isel, necht yq je takové &islo, jehoZ
dyadicky rozvoj je
0, e,e065...,
kde e; = 1, jestliZe ¢ € B, a e¢; = 0 v opaéném piipads.

Necht A je mnoZina vSech &isel yo3, kde B je posloupnost vybrané z posloupnosti .
Potom plati )
dim 4 = D(%).

Akademik Jarnik déle vyloZil n&které hlubsi vysledky Folksmannovy, Chinéinovy
a Knichalovy. Jaroslav Kurzweil, Praha.
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