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éasopis pro pé&stovini matematiky, ro&. 78 (1953)

ZOBECNENS FUNKCI ¢(n) a n(z)

V. A. GOLUBEV, Kuviinovo, SSSR.
(Doslo dne 11. listopadu 1952.) DT: 511.214

1. P¥i prdci nad problémem ,dvojdéat” jsem dostal nésledujici zobecnéni
znémé Eulerovy &selnd theoretické funkce ¢(n). Necht funkce ¢,(r) vyjadiuje
podet pard prirozenych &isel a,, a,, kterd jsou nesoudélnd s » a kterd maji
pevny rozdil a, — a, = s, pfi dem% mensi z &isel kaZdého paru nepievysuje n.
Lehce se dokéze, zZe ¢,(n) je multiplikativni funkce a Ze plati

lpn) = n 11 (1 —i)(l —3), (1

21 P2 Y21 2
kde p, jsou spolednf prvodiselni dslitelé &isel » a s, p, ostatni dglitelé n.
2. Necht ¢™(n) vyjadiuje podet skupin z m prirozenych éisel
Ay, Qg e ey By
nesoudslnych s n, pfi éemZ jsou pevng dény (sudé kladné) rozdily
Ay — Ay = 8;, Ay — Gy =8, c. ey By — By = Spu_1
a kde kroms toho a, < u.
Funkee ¢™(n) je multiplikativni; jeji hodnota je déna formuli

P™(n) = nm I (1 —l)(l —-3)'... (1 — ﬁ-) (2)

s eeey Dy pl p2 pm
kde p; jsou vSechna prvodisla, kters déli » a kterd maji tu vlastnost, %e skupina

0,8,84+8y...8 +8+...+8,,

obsahuje nejvys j ¢éisel, z nichz Z4dné dvé nejsou spolu kongruentni (mod p,);
P, jsou tedy spoleénf prvoiiselni délitelé n a vSech s, ..., p,, jsou prvodiselnf
dglitelé pouze =, ale z4dného s a z4dného ze soudti libovolného poétu za sebou
jdoucich rozdili s, + &, + ... + &

3. Slovem ,,dvojée‘* rozuméjme prvoéislo p takové, Ze &slo p + 2 je opét
prvodislo. Necht funkce 7,(2) vyjadiuje podet ,,dvojéat* nepfevyiujicich .

Methodou ,,Eratosthenova sita’ muZeme ziskat tabulku , dvojéat* od 1
do z (predpoklidéme z > 2). Vyikrtndme z fady 1, 2, ..., [%] viechna sudé
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&isla; dale vyskrtndme &isla y = 0 (modp) a y = —2 (mod p), kde p jsou
licha prvodisla nejvys rovna ]/Ec Snadno zjistime, %Ze ndm zbudou ,,dvojcata‘
od Vi" do z; existuje-li pak liché prvodislo p < = takové, ze ¢islo p + 2 je
uplny &tverec a Ze je p + 2 vétsi nez x, zbude nam i éislo p (a pro z < 9 zbude
také dislo 1). Skrtneme-li jesté toto p, pokud existuje (a event. ¢islo 1), a p¥i-
déme-li ,,dvojéata‘“ od 1 do )/, dostaneme hledanou tabulku.

Stejnou methodou najdeme vzorec pro m,(x), analogicky Legendreové vzorci

pro (). Js.ou-li totiz A4,, A4,, ..., 4,,, koneéné mnoziny a je-lic,; .., podet
prvki priniku 4, 4, ... 4,, pak je
2 Ci — 2. Ciriy + Z Cigigiy — --» = C12...m
1<4=m 1<41<io<m 1<i<ig<izgSm

potet prvki sjednoceni 4, + 4, + ... + A,. Odtud plyne pro x > 9 vzorec

n—1 (€162 «+ - &)
x T + i ;
n(x) = [x] —|= —1) »_2‘.2"_"_]
2( ) [ ] [2] +1Z:1( ) 2L 41 <iy< oo <6, XM 8y, E0y,eees 5,[ PiyPig -+« Pi, +

n-1 (6162 -+ - &)
+ (=1 > > Fiﬁw;L}+

r=1 2L << e <y ep e v g L 2P0y Piy -+ Diy
+ ma(lf2) — (), (3)
kde p;, ..., p, je prvnich n prvodisel v pfirozeném pofadi, p, je nejvétsf prvo-
{slo, nepievysujici Vx, &1, Egy ++., & jO libovolnd r-élennd skupina, sestavena
z nul a dvojek, a kde &fslo a{ie - ) je nejmensf nezdporné feSenf r kongruenci
yESI (mOdpa) (7: 1’ 2,, 7’), )
&islo 5(z) je rovno nule. jestliZe neexistuje prvodislo p tak, aby platilo p < z <
< p + 2 a aby p 4 2 bylo tGplnym é&étvercem; jinak je n(z) rovno jedné.
Analogické vyrazy dostaneme i pro funkce z,(z), vyjadiujici poet pard
prvodisel s danym sudym rozdilem s, z nich% prvnf nenf vét¥i nez .
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